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■ E R E N I,S s,l M O' 

PRINCIPI LEOPOLDQ 

■!0J/ ; lijp : i _ . b 

BSVRDVM,?aut!ln/blens minime 
quidem. ^eft SERENISSIME 
1 P R I N C E R S , non tantum aliena 
largiri , verum etiam muneris nomi- 
ne animo libenti propria flifcipere. 
Quid enim vnquan\ QeoQp.t..Msb^j' 
mortales olFerre polaet , nifi fuis quo- 
que hoftijs diuina benignitas obleaaretur ? Quid ego 
Celfitudini tux, cuius patrocinio omnia debeo, nifi qu? 
tua funt tibi reddi magnanime patereris ? Ab imnuden- 
tix nota me liberas, & frontem meam rubori fubtrahis 
SERENISS. LEOPOLDE. Fidentius enim mentis 

mesetenuifsimos partus tibi nunc exhibere audeo. Re- 
gia namqj manu obftetrice , e tenebris in quibus delite- 
fcebant in lucem eduros , quos nuper vt proprios defpi- 
ciebam, modo a perfpicacifrimo iudiciotuo inclient^ 
lam , atque , vt ita dicam , in liberorum locum humanil- 
fime’ fufceptos nonnihil aeftimare cogor. Quid ergo 
lucubrationes hafceineasi quar tuae iam funt, tibi am- 
plius commendem ? Quod te iubente lucem afpicerent, 

tuae magnanimitatis beneficium fuit j quod tutx a malo- 
rum 



rum inuidia tc propugnante per Geometrarum eruditas 
manus incedant , tui in literas amoris beneficium erit. ^ 
Hsec nicaBoquin,&iurc,formidolofum bono efie ani- j' 

mo efficacit^ fuadent . Et vere, fi mihi Genethliaco- i 

rum more diuinare liceret , non infelix futurum' DIVI- II 
NATIONIS mef fatum fperarem , quam naicentem 
fulgidilsima lumina ,Tuppiter, atque Apollo Etruriae '| 
|am benigne alpexerunt . Hooflvnquam vidcrcdafu- • i 
WVtuis-aiKpicijs SERENISSlto-PRJ^BCfcPS, 
non modo mgcnium ad maiores conatus , Icd & diu ia- 
cerne forturiani meam aliquando fe fe erefhJram confi- 
do . Faxit Deus: qui (vt enixe precor) te, literarum 
praefidium , & decus lefuet incolumem, '^Heroica: 
virtutis tuae inccEptis faueat . 

' Florentia: Tertio CaLIan. 1658. ; 

f : ■ . ..in?-";! 

MiE ' ' NIS _ •' ■■ ■ ’ 

SER. CELS. TVdE _ • = 
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DE MAXIMIS,' ET MINIMIS 

Geometrica diuinatio in V. conic. 

ApolJi Pergaei’. , . 

L 1‘B E \ S E C V ^ D V S . ' ; ’ ‘ 




LEMMA' L PROP.L' 

Si teda linea. vtcunque feda fuerit: quadranim wtius aequa- 
bitur quadraro 'vioius partis , vna cuin redangulo fub totaj, & di- 
£kz parte, tacquarn ab vna linea, &rfub altera parte contento. 




STO data reda AB vtcunque feda in C. pico qua^ratlimi 
, AB «equale efle quadrato alterius panis , nempe A C, vna- ■ 
& ciim redangulo lub B A cum A C , ,tapquamdma.hneas'8e;- 

|> fiih reliqua. pane.BC:cpmprehcnfo, Nam produda^4 jj**; 

/ .^ijmur.AiQ*quaUs.ipfi BC?. Quomap» igitur D Ceft.bife, 
riamfeda in A. ipfiqueadieda CB, erit.u ..tjr»! 



u ' 

■rp.-- • . 


quadranim AB squale redangulo. . 

DB, BC, vna cum quadrato C Ai fed , . 

PB linea conficitur ex P A cum AB.y.cI 


/\ rmTirifPtio 

a<j 




«A i.-i 


: ni.' 
i.rrr { :V 




f. 

•icit *:t*H 


'■'i 

..jp . u I 

, il C i 


ex AC cum AB; ergo quadratum -totius 
A B asquatur quadrato panis C A ».<ynv. i 
cum rcdangulp fub B A cum A C:in(3n> • 
quam vna linea, & Aib reliqua parte><B4» 
comprebenfo. Quod erat, Scc, 

, LEMMA it‘"'fROP.'n."”;';;.f; . 

Si quatuoiiquantitapJniei^ddW^ pn»na fuper«'ftl^-; 
dam‘ivaiori ejccelTu , quo te^ jiuperr^t quarj^., aggregap^ 
exuemarum maius erit aggregMO metbaruBi < i 

S I« quanior quantt^s dufdem wneris A.B.C.D, &, prima ,A,fu- 
ppret fccundaroB, maiori exccmi, quo tenia C fuperat quartpmD., 
Dico aggregatum extremarum AjD maiusefieaggrtpremediwnqiBjC. 

x..'i " A Nam 
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2 Vincentlj Viuiani 

Nam iatcUigatur inaCTitudo EF ‘ 
qualis prira* A >FG vero a:qualisfccuii- > 

B j arque ipfis in diredum magnitu- 
do FH ajqualis tertia? C , & F I quaf- i 
ta? D . Erit exceflus magnitudinis E F 
fupra F G, hoc**E G , maio» cxcelTu 
quantitatis H F fupra F I , fiue maior 
ipfo HI, cx fuppofitione, quibus addi- 
ta communi quantitate G I, proueniet 
E I maior G H , fiue aggregatum ex EF , 

&FI, nempe extremarum A,&D, 

maius aggregato ex GF, & FH, velcxmcdijs Quod erat,&c. 

THEOR. I. PROR III. 

MINIMA linearum in Parabola ducibilium ad eius peri- 
pheriam a pundo axis intra ledionem fiimpto', quod diftet k 
vertice |>er interuaflum non maius dimidio redi lateris , cft ip- 
fiim axis iegftientttm inter pundum , & verticem interceptum. 
Aliarum vero ea , qua; cum MINIMA minorem conftituitan- 
gnrp;-minore(l,- '' • 'vi 

T^Sf«fFtWbble ABi cuius fcgmentum axls BD non excedat dimidium? 
FJ ^ddtMap^ BC cfataf Patabolfc. Dico DB efle MINIMAU 
dSiiiliiii'Weodti{fi^iifidd'D ad Patab<>lae peripheriain AB,&c« 

AppliccturaxiexD»rcdaD A, Erit ' ' / 

quadratum A D ^ jequale redangulo 
» lub p B , redo B C j fed redanguluin * 

prim^ pri' DBG uiaius eft quadrato DB f c um -» 
mi huius, latus redum B C pofitum fit , vel du- * 
pium , vel magis quam duplum ipfius 
' B D ) igitur quadratum A D maius erit J 
quadrato D B , fiuc linea D A maior ^ 

D B. 

Rurfus ducatur infra DA ex D qug- 
cunque alia D^ jtd pvripheriaipj &cx ^ 

A reda AF parallela ad BD, qUx to- < 
ta ad partes F ^ cadet intra Parabolen i 

i i 6 . pri- nQq4^VJiui4pupduin . 

mi conic. ad A i ideoque fecabit edudam D E V in F,'eritque E D'maior D F, 
fcd^^itt'DF maior DAV^cum in triaq^lo DAFang^us ad A fit redus, 
fiue maior acuto ad F} & D A maior ipfa DB, vt fupra oftendimus, quor- 
re D E multo maior erit ipfa D B . 

’!AApff&s fit quicunquc D G duda ex D fupra DA, & ex G applice- 
tiir G Cumque latus redum B C fit maius aggregato BD cum DH 
I BC non maius quam duplum iegmenti BD, cRquo 

-w BD' 
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Dc Max. & Min. Lib. II, . 3 

B D maior D H ) erit redlangulum fub redo C B in fegmentum B H 
iiue*« quadratum f'»H, maitis redangulo Aib agsreeatoBD cumDH, in f 
icicm Icgmcntum BH, quibus addico communi quadrato DH> cnt qua- mi huius, 
dratum GH cum HD quadrato, fiue vnicum quadratura GD, maius re- ' 
dangulo fub aggregato B D cum DH in B H, vna cum quadrato DH, 
Biie^maius ynico quadrato BD, hoc eli linea D G maior erit DB. Eft i, ,.h. 
ergp DB MINIMA ducibilimn ad Parabolae peripheriam ex axis pundo 
D,quod abeft a vertice per intcruallum non maius dimidio redi lateris 
B C. Quod primb demonftrandum erat. 

. Pr;trcrea fit qiixpiam alia D M maiorem efficiens angulum cum MU 
NIM A DB, quam DG, & exM applicetur MN, lam quadratum MN 
fuperat quadratum G H co excelfu , quo redangulum CBN fuperat re- 
dangulum CBH, ( ob squalitatem) hoc eft redangulo fub redo CBf CoroU. 
,in.H N, fcd quadrarum DH*^ fuperat quadratum DN redangulo fub 
dem HN,.& fub aggregato HD cura DN, quod aggregatum , ex hypo-<ii,h. 
tefi, minus eft ipfo redoBC, ergo exceffus quadrati MN fupra quadra- 
ntum GH, maior eft cxceflu quadrati HD fupra DN» vnde aggregatum 
extremorum Vuadratofiim MN'»ND, fiue vnicum quadratum MD> ma- 
ius erit aggregato qua'drat6runri mediorum GH, HD , fiue vnico qua- * 
drato G D , hoc eft linea D M maior D G . 

Vltcrius, quadratum AD fuperat quadratum MN redangulo fubDN, 

& redo BC,& tpiadrarum DM, fuperat idem quadratum MN quadra- 
to D N, quod eft minus prsdido redangulo fub D N , & redo C B , qua- . 

,^j:e exceffus quadrati A D fupra M N , maior eft exceffu quadrati D M, 

Vupra idem quadratum MNi quapropter AD quadratum maius eft qua** 
drato D M, fiue linea A D maior ipfa D M . 

Tandem duda quacunque DO infraDE, agatur ex E reda EL^qui- 
diftans ad B D . Cum angulus B D £ fit pbtufus , erit quoque parallela- 
rum alternus DEL obtufus , ideoque in triangulo DEL angulus DLE 
acutus, fiue minor angulo DEL: quare latus D E minus latere*t)L, & 
c6 minas educta DO. Vnde qus minorem cum MINIMA conftituitan- 
gulum minor eft, &c. Quod omnino oftenderepropofitum fuit, 

LEMMA III;, PROP.TV. 

% 

r 

Si inter latera parallela AD , BC, menfalis ABCD redangul? ad 
B, duda fuerit qusedam linea EH ipfis lateribus aequidiftans , fitqj 
AD minor BC . Dico redangulum ABC , fuperare redangulumu 
'AEH maiof i i^celfuj^uam ut* redangulum EBC/ 

. f • . j . 

C OmpIetfs enim red.igulis EG, BF, EC; . 

patet redangulum ABC fuperare re- ^ 
dangilum' AEH gnomone ECG , fed gnb- " 
mon E.CG maiot eft redangulo EBC, vnde * 
redangulum ABC , fuperat redangulum A B ■ 

EH maiori quantitate quam iit redagulum 

Quod erat, &c. ' "* - ■ A a THEO- 



4 Coroll. 
prirtic pru 
mi biiius. 


4 Vinccntij Viuiani 

THEOR. II. PROP. V. 

I . , 

• MINIMA linearum in Hyperbola ducibilium ad ipTius pe- 
ripheriam i pundlo axis intra iedionem fumpto , quod diAet a 
vertice per interuallum , non maius quam dimidium redi late- 
ris , eft idem axis fegmentum inter pundum , & verticem inter- 
ceptum, Aliarum autem, quae cum MINIMA minorem con- 
ftituit angulum minor eft . 

E Sto Hyperbole ABC, cuius fcgmentuni axis BD non excedat dimi- 
dium rcfti lateris BF (quod axi ordinatim applicetur, &c. ) Dico 
D B eflc MINIMAM ducibilium ex ipfo pundo D ad Hyperbolae peri- 
pheriam ABC, &c. 

Sumatur in dircilum axi , tranluerfum latus B E , iungaturque regula E F , 
& producatur! appliceturque per D ordinata ADC , regulae occurrens 
in G. 



lam , cum in triangulo EDG, fit DG maiotBF,&BF maior fegmen» 
to B D ( ex hypotefi ) erit D G eo maior ipfo fegmento D B, quare" re- 
dangulum GDB,<fiue quadratum A D, maius erit quadrato DB; hoc 
eft linea D A maior ipfa D,B . , j 

Eodem modo, ac in Parabola, oftendetur D A minorem efle quacUo- 
que eduifta DH infra D A. & DI^ adhuc minor DR,.&c. 

Nunc vero fit quaelibet DE du^ta ex D fupra DA, & perL applic». 
tur LM, quf producatur, donec rcguIaeEF occurrat inN. Erit in trian- 
gulo EDG, rcita MN nuior BFi ied BF maior cll aggregato B D cutn 
e - ® DM 
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D M (cum latus redum B F, vel duplum fit , vcl plus quam duplum ad 
BD) ergo M N ipfo ag^egatp B D cum D M adhuc juaior erit, vndcj 
redangulum fub NM in M B,« fiue quadratum L M, nuius erit redan- ^ coroiu. 
gulo lub aggregato BD cum DM:,in eadem MS, quibus communi ad- primr pri 
dito quadrato M D , erit quadratum L M cum M D , fiue viiicum qua- miiiums. 
dratum DL> maiui redangulo fub BD cum DM in MB, vna cuiiiqua- 
drato DM, iiue maius vnico quadrato D B, quod pr^dido * rcdagulo i i.huius. 
aequajd'eft, fiue linea DL maior DB, Quare fegmehtura axis DB, non 
exccdens>dimidium redi lateris B F, cft MllilMA linearum ducibiliunt. 
cx D ad Hyperbola: peripheriam. Quod primo. oftendere oportebat . 

Prsterea, quadratum AD fuperat quadratum LM, eocxcclTuquorc- 
dangulum BDG fuperat fedangulum BMN.Cfunttenira fingula fingu- , coroH. 
lis xqualia ) fcd cxceifus redangub BDG fupra rcdangulum BMN ma- primipr! 
i«f eft vi reftangulo M D G , ci^b qUadratum A l) fuperat quadratum- 
LM maiori redangulo quam MDGj fed quadratum DL fuperat idem- 
quadratum LM quadrato DM, quod minus cft redangulo MDG fnam 
cft DG maior DM, cum fuperius dcmonftrita fit maior ipfa DB^ ergo 
quadratum D A maius cft quadrato DL, fiue linea DA maior quacun- 
que DL, intercepta inter applicatam DA,& axem DB. 'j 

Amplius , ducatur alia quxpiam D O fupra D A , fed remotior a fc- 
gmento DB quam DL, applicataque OP, producatur donec regulaitici ' 

E F occurrat in Erit cxceflus quadrati O P fupra quadratum L M , 
idem ac cxcefliis redanguli BPC^fupra BMN ( nam» funt rcdangula- ' 
quadratis xquOlia , vtrumque vtrique) fed cxceflus .redanguli BPQiu- mihiuus. 
pra BMN maiorfeft redangulaMPQ, ergo cxceflbs qoa^ati OP, fu- / 4 .haiu». 
pra quadratum L M, maior eft redangulo fub MP, & ^Qi< otexcefliis 
quadrati MD fupra quadratum DP, minor cft pr*didlorcAangulo( nam 
quadratum MD < fuperat quadratum DP, rcdtangulo filb MD cum DP x t-bulm. 
in MP, quod eft minus rcdangulo fub QP in eadem MP, quoniam 
MD cum D P minor cft redo latere B F , & eo mitior ipfa QP , 
qu? maior cft B F ) quare ejcccffusquadrati O P fupra L M , 
inaiof el^cxccflu quadrati MD fupra DPtdiio igi- ^a.Wuu 

tur extrema fimul quadrau O P , P D , fiue vni- 
cum quadratum D 0> maius eft duobus fi- 
I mm quadratis medijs L M,MD, hoCf 

cft vnico quadtato DL, fiue li- ■ ' ■ 

g . ' . ■ licaDOmaioreftlineaDL. i;' ■ f 

, .. >' ) . Vnde qux minorem ‘ ! • : . • - 

. efficit angulum . . • : 

cumJt//W- 
JUji 

... ' DB, minor cft, fleci Quod \ 

fuit vltimb. demon- > 

•• Arandum^. 


* ♦ *' 
♦ * 

* * * 


DiQlb 




THEO. 


Vincentij Viuiani 


0 86. pri* 
mi huius. 


b ibidtm. 


THEOR. III. PROP. VI. ' 

MAXIMA linearum ad vniuerfam EUipfis peripheriam du. 
cibilium, i pumilo maioris axis, quod non fit centrum, ea cft, 
in qua centrum . Et eduftarum ad peripheriam maioris Ellipti- 
cx portionis , cuius bafis , fit rei^a ad axim ordinarim duda , ex 
prfdido pundo; quf cum MAXIMA minorem conllituit an- 
gulum, maior cft. MINIMA vero in eadem portione, eft ip- 
ia femi- applicata; . 

E Sto EUipfis ABCD, cuius axis maior BD, minor HI, centrum E, 
& quodlibet aliud pundum in maiori axe fit F . Dico MAXIMAM 
ducibilium ab F ad vniuerfam EUipfis peripheriam efle FD, in quaceo^ 
trum^. , ' ; . 

Nam , quod DF fir maior reliqua FB pacet, cum FD, maior fit axis 
dimidio, FB vero minor. . ' . 

lam, ad quoilcunqiie Elliptica? peri- 
pheria’ pundum G, lit qu.Tdam eduda 
FG, & iungatnr E G. Itaque cum fc- 
mi-axis maior E D, fh << MAXIMA fe- 
rai- diametrorum, ipfa maior erit E G, 
quibus communi addita E F , erit tota.. 

DF maior duobus GE, EF, & eo ma- 
ior vnica F G. Quare F D eft ad vni- 
uerfam peripheriam ducibilium 'MAXI- 
MA. _ 

Inluper apphcctur cx F axi ordinata 
A F C, & .ui peripheuam tiiildem qua- 
drantis HDE, dudar.fintex F du;qu^ 
libet F L, F M , &T L minorem, F M 
vero maiorem angulum etheiae cuin.. 

MAXIMA FD. Dico E L maiorem efte 
FM. lundis cnimEL, EM; eriti EL. , j 

maior E M, qux proilucatut, &: fiat EO .xqualis E L, & iungatur FO: 
erunt igitur duo latera FE, EL, duobus FE; £ O zqualia , alterum al- 
teri, fcd angulus FEL maior eft .angulo FEO, ergobafis FL, maior eft 
F O , fcd F O maior eft F M , ( cum in triangulo F M O angulus ad M ob- 
tufus fit, eb quod fit maior obtufo FEM ) quare F L eb maior erit ipfa 
FM, quf cum MAXIMA maiorem efficit angulum : fimili modo oftende- 
tur FM maiorem clfe eduda FH. 

De edudis vero ad portionem neripheriz H A , ita ratiocinabimur. 
Sit enim qualibet FP, & per H fit Ellipfim contingens H Q_, quae cum 
•Tquidiftet axi BFD, fccabit omnino produdamFP extra Ellipfim in Q; 
critque in triangulo F, QJ;1 , latus F H maius latere F Q^( cura angulus 



FCOi 
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F,QH fit obtufii;^ quod atterao Qf B obtu/b.fit xqoalis ^fcdeft FO 
maius F P , quare 'eduiSa F H e6 maior erit cducia F P . Ampliiis duiSa 
qualibet alia FR, adhuc maiorem atigulum facierSrcum MAXIM A FD. 
agatur per E reiSa RS axi FE parallela, qu.T cadet intra Bllipfim,(cum*'> 
fit ad minorem axim H I ordinatim dufta ) fecabitque F P in S, ac in^ 
ttjangulo F R S,obtufiangulo ad R, » erit latus F S maius latere' F R, & . 
cdudla F P ed maior ;?.du^ F R j eademque ratione oftendetur quamli- 
bet edudarum ad pcrlp^iam HA, vtputa FR, maiorem clTe femirap- 
plicataF A,.fi pt A ducatur A V parallela ad E F, &c. quare eadem^ , 
feour applicata F A omnium edudarum in portione maiori A D C erit 
MINIMA. Almum autcm^ quat cwa maxima FD> maiorem angulum 
conAituit, maior eft. Quod omnino olleiidcrc opus iiierac. r 

LEMMAJV. PROP.-VII. '" ‘ 


i ' ‘ 

Si in triangulo A B C , cuius redus angulus (it ad B , fuerit i 
latus AB maius altero* B Cj fitque de maiori BA abfcifTa pars ‘ 

B E, qu« non excedat dimidium ipfius B C, & ex quolibet eius ' 
pundo G duda fit G H parallela ad B C . Dico primilm iplam ' 

C H femper maiorem efle aggregato B E cum E G . , 

D Veatur EF fquidiftana ad BC. Et quoniam AB ponitur maior ip- 
ia B C; BC ver6 dupla, vel plus qodm dupla ad B £ , erit omni- 
noAB plus quam dupla ad B £,fiueA£ 
plus quam dimidium ipfius A B, quod 
memento: fcd, vt Abj(d AB, ita EF 
adB C ; quapc^EF cib maior dimidio/ 
ipfius B C , noc eA ijuior tpfa B E . Seda 
igitur ES «quali ipfi BE, ducatur SKr i 
D parallela ad BE,critque BS paralle- 
l6^tnmum .xquilatenim (.cumiE B,' 

BS fintirquales ) iungatur dengue QS ;j , 
rc^am GH fecans in T. . >■ 

^aque cum £ B , fiuc B t) polita fit 
afquahi,'vd minor dimidior ipfius BC,' 
erit C D xqualis, vel maior ipfa DB; 
vel DSv’ Cumque fit, vt CD ad D S, 
itd-Tkad leverit. quoque TK (quar 
Ifa , vel miBnipfa K Sj fiuc GE, qui- 
bus TK-, additis fqualibus K G, E B, proueniet tota TG «qua- ' 
Uri'Vel maior ^aggpcgato GE cum EB, fed cA HG maioripfaTGiqua- 
HG eru omnino maior aggregato fi£ cnm EG. Qupd,&c. 

■ rt . 1.1...; ~ I I 

i' ' ' •! >'N' •: : > . ; • ' ' 1 . J :■ f ... S' 



; ’l.ij ;.i! 


II.-,.- -..I fiOllO. t/i 

•0'i|. ■ 


JU,,;jl /iO iCu. -1. 


Pr*terea 


/ 
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8~ Vihccntij Viulani ' - 

Pr*rerca, ijfHem pofitis in eadem figpra.' Dico reftangidbrh* 
BEF fup6rare reitangulum BGHffa.idri cxceflii qgaui 
dratum CE>l ’ • • ■ v : ■* . 


r X 
! . 



4 i.huius. 


C ompletis enim rcdangalis BEFI.-frGHL, prOduAi^ae E F.IH'-: 
vfcjuc ad occurfum in O ; cum-ik 'A'E‘ pluiquam' dimidium ipfiu*^ 
AB, vt lupra oftendimus, erit A E maior EBi COmqut <k B A ad A H, * 
ita BC ad EF, vel ad B I , erit diuidendo B Ead'E A, vi-GI ad I B»I 
fed eft B B minor ipfa E A , ci^o , ■'& C I mirior efit ipfa (Bi quart Itl*^ ^ 
pta L*M atqu.di ipfi C I pundum M WM petfinget ad B'.' ---v * 

lam cum ML, I C fint fquales.erk ' '> > ' 'J 

ML ad NH, vt IC ad NH, velvtIF 
ad FN, velyt LO ad OHiquarepun,- 
fta M, N , O erunt in vna, cademque 
rcda-M NO.’ Poftrcmo ducatur red^ 

MjF^^piraUcla ad B E, Erunt in rc- 
• ‘ «flangiTro fjjpplementa QJ 4 , ,L N 
inte'rfe'±cpialia V quibas addito conir .. 
mimi reclangulq BNvfict gnomon GI-- * 

Qjequalis re,^angulo B H, feckcxcef- ■; 
fusrcCtanguli BF fupra gnomonem Cl ' ^ 

Qj_eft reftingulum G Q, quare eacef- ; n i. t >r 
fus quoque tcAansuli B F, fupraBH.Gv , 
erit idem redanguTum G Q. Cumque n:i _ 

fit C B minor B A, & vt C B ad B A. / .1. „,«^.'"1 

ita C L dd LH, erit quoque CLi vel Ml#- vel QJE. ouuoc LH*vclBQia 
cftque tota EF, maior tota E B, vt Juperius ofteddimu* , erro reliqua^- 
QE maior erit reliqua EG, vnde rciaanguUira G E Q,, quod eft excef,- 
fus revftanguU BEF fupra BGH maius erit quadfato GE, Qiiod, &c, i 
® 'p- .3-'l! . .. 'i 

• Poftrem6 ijfdem pofitis , & eontouiSis concipiatur qaoqiic- 
alia BH maior quidem BE, fed mittor adhuc dimidio ipfius Bi 
A , & non maior dimidio ipfius BC, 
redanguli BEF fupra reftanguluni ,B G H , quod, W 
maius ^(Te excelTu quadrati GR fuprx RE/*, ,*v j <* • 

N Am I vt primo loco fuperiiis dcraonfirauminsvittit iota linea. jEr/ 
maior aggregato BR, cum RE, fed pars QB>mioor eft parte BGi 
uracdiai aggregati (nam eft QF *qualis'M I, fme L!C', & BG^qualWl 
eft LH.eltqut^-CL minor LH, cum fit data CB minOrquoqucEAJei^i 
EO rcliqna E Qjnaior erit reliquo eiufdera aggregati, quod eft GR «um( 
REj vnde rPcwngulum-fubQE, & £G, quod eft cxccffi« re^ngiw 81 
EF fupra BGH, maius erit rciSangulo fub GE cum RE.in eademGEs 
fed rcftangulum fub G R cum R E, in G E, - dlexccffus quadrati O R 
fupra RE, ideoque reaangulum BEF fuperat rcciangulum B G H mmo- 
ncxcclTu, quo quadratum GR fuperat quadratum RE. Quod 
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De Max. & Llb. II. p 

V TH^OR. IV. PROP. yill. 

“ MINIMA linearum ad vniuerfani Ellipfis peripheriam du- 
fibiljum , a gun^o maioris axis , quod diftet a vertice per in- 
terualium non maius dimidio re^i lateris j eft idem axis Tegmen, 
tum j inter datum pun(aum , & verticem interceptum . 

Aliarum autem edudarum in minori portione Ellipfis , cuius 
bafis , fit applicata per datum pundum ; qu.T cum MINIMA 
minorem angulum conftituit, minor eft. • 


E Sto Ellipfis ABCD, cuius axis maior AC, tnihor BD, centrum E, 

& latus redum maioris axis C A fit CF,& regula A F : Tegmentum 
verd CG, fit non raaiqs dimidio C F. Dicoprknum GC 
ducibilium ex G ad vniuerfam Ellipfis peripheriam ABCD. 

Quod enim G C , licet ponatur 
squalis dimidio redi C E, fit mi- 
nor rcliqUo axis Tegmento Q A , pa- 
tetiquoniam CA ad BD.eft vtBD 
ad C F , & fumptis Tubduplis , C E 
ad EB, vt EB ad CG, ellque C E 
maior EB, quare EB quoque maior 
eft CG, & e6 nugis AE» imm6 A 

jG WaiorGC. ^ ■■ 

■ lam applicetur per G reda H GS, ‘ ® 

'reguls occurrens in I . Erit A E ad • ' 
atl AC', vt EL ad GF, Ted eft A E 
tlimjdia A C, quare E L redi C F ‘‘i 
tlimidia erit; cftque G I m^ior EE, • 
crgoGImaiorcftdimidioredi.CF, , 

& polita eft GC non maior dimidio ' 
redi ;-ergo G C erit omnino minor ■' ' 

G I, fiue quadratum G C, m^s^rp: 

dangulo CGI, fiuc^quadrato GH, hoc eft Hnea GC minor ipTa GH, « Coroii. 
fed GH eftfr MINIMA ducibilium cx G ad periplieriam HAS, ergo GC 
eo amplius MINIMA critadeandfcmmaibirlsportionis peripheriam HAS. 

Amplius, ad peripheriam minoris portionis HCS ducatur quf cunque 
GM, & per M applicetur M NO. Cum ia triangulo redangulo ACF 
oftenTa fit CG minor quam dimidium C A ,-fed pofita fit non maior di- 
midio C F , & ex pundo N in C G Tumpto , duda fit N O parallela ad 
CF, erit NO maior aggregato CG cum GN,' per primam partem 7. hu- 
ius; ergo Tumpta communi altitudme NC.erit redangulum ONC, fiue <• Coroll. 
quadratum f M N maius redangulo Tub C G cum G N in N C : addito prim^ pr! 
communi quadrato GN, ent quadratum M N cum quadrato N G, Cucj *“*'“*• 
yniciTO qu^atum Q M , maius redangulo TubCGcumGNinNC,vna 
" ' B cura 
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quadrato GN fed reaangulum C G cum G N , in N C, vhd eum qua. 
arato GN, ^ conficit quadratum vnic* CG, ctgo quadratum GM ma. 
ius cft quadrato GC.fiuc linea GM maior GC:cxqu6 GC erit etiam 
MINIMA du<aarum cx G ad peripberiam minoris ponionis HCS. Vn- 
de ipfa G C erit tilNlMA ad totam periphcriam A B C D . 

Infuper re6tangulum CGI fuperat reftangulum CNO fpatio minori, 
quam ut quadratum N G , per lecundam partem 7. huius > quare ( alijs 
t CoroU. (umptis iatqualibus) quadratum GH 
prim? pci- fuperabit quadratum M N maiori ex- 
mt huius, nuadrati G Ni fed quadratunu 

G M luperat idem quadratum M N 
quadrato tantilm GN, ergo excelTus 
quadrati G H fupra N M, maior eft 
exceiTu quadrati G M fupra idem qua- 
dratum MN, quare quadratum G H 
m.iius efi quadrato GM, fiue linea,, 

G H maior G M . 

Tandem ducatur GP minorem c6- 
ftituens angulum cum MINIMA GC 
quamGM.appIiceturque PQR. Erit 
exceifusrecftanguliCQR fupra CNO 
maior exceffu quadrati N G fupra. 

G Q , per tertiam partem 7. huius, 

» ibidem. ^ permutatis aqualibus, t &c.) 

quadratum PQfuperabjt quadratum ^ 

MN maiori exceflu, quam quadrati NG fupra GQ.t vnde aggregatuai. 
extremorum quadratorum PQ , GQ_, fiue vnicum quadratum GP, ma« 
dx. h. ius erit d aggregato mediorum MN, NG, fiue vnico quadrato GM; hoc 
cft linea G P mt maior linea G M . Quapropter linearum cx G ducibi- 
lium ad minoris ponionis periphcriam HCS, qu* minorem angulan.. 
conftituit cum MINIMA nudor eft. Quod erat vltim6 demonftrandum. 

Verum prAtermlJf* hae methodo mihi ,nA fateor y molejliori ,^uod 
m tfuatuor pracedeutthus theoremattims , ipth ad M AXJ- < 
MAS tantum, MJ fi J MAS attinet y hic /i~ 

mtdy aliquid mitra, aliter, ^ exfedttiuf 

demonjhahitur , . 
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THEOR. V. PROP. IX. 

MINIMA linearum, ad peripheriam cuiulibet coni-fedio- 
nis ducibilium a punAo axis(qua« in Ellipfi Iit axis maior) di- 
0adi vertice per interuallum non maius dimidio redi lateris, 
eft idem axis fegmentum inter aflignatum punduni , & verticem 
interceptum . At in Ellipfi tantum, MAXIMA eft reliquum ma- 
ioris axis fegmentum , in quo centrum reperitur . 

In Ellipfi vero circa minorem axim; MAXIMA ducibilium 
apundoeiufdemaxis,quod diftet a vertice per interuallum non 
minus dimidio redi , eft ipfum axis fegmentum , inter afiumptunu 
pundum , & verticem interceptum . MINIMA vero eft reliquum 
minoris axis fegmentum, in quo centrum non reperitur. 


lirSto ABC quaccunque coni-fedio, vcl Parabole, vel Hyperbole, vt 
r. in prima figura , vel Ellipfis , vt in fecunda , circa maiorem axinu 
B D, in quo fumptum fit pun- ' 

dum E , quod prim6 diftct a 
veniccB per interuallum squa- 
le dimidio redi lateris axisBO, 
quodqi in Ellipfi omnino minus 
erit fenu- axe B H ( eft enim fc- 
ani- axis maior ad femi-axim 
minorem , vt fcmi-axis minor 
ad iemi- redum . ) Dico fegmcn- 
tmn axis E B cSc MINIMAM 
linearum ex E ducibilium ad 
fedionis peripheriam ABC, dc 
reliquam BD , in qua eft cciv- 
tnim , efle MAXIMAM . 

Dcfctipto enim cum centro 
,E , interuallo E B circulo BF, 
ipfe cadet totus* intra TcdionS 
:A B C : quare , qus ex centro E 
ad fedionis peripheriam duce- 
tur , pratter ad B , omnino maio- 
res erunt , quam duda: ex eo- 
dem centro ad circuli periphe» 
tiam , quibus arqualis eft E B , 

.Ergo ipla E3 W AT/iV/iVvf . i 

Si ver6,diftantia a vertice B fuerit minor eodem redi dimidio qualis 
eft GB: cum ad peripheriam circuli BF ipfa GB fit MINIMA, e6 magis 
MWIMA erit ad Ellipfis ciccumfdiftam periphetum ABCD. 

B a ■ a. At 
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, At in fecunda tantum figura, quod reliquum maioris axis fegmentum 
. E D , vel GD fit MAXIMA ex E , vel G ducibHilium, patet: quoniam- 

Jus! circulus ex radio HD cadit totus -extra Ellipfim ABCD. fcd in circu- 
lo. cuius radius HD, ipfa ED, vel GD MAXIMA, cura in ea fitep 
culi centrum : quapropter E D > vel O D eo magis frit MAXIMA 
feriptam Hlliplhn A i? C D . Q^oJ erat prim6,&c. 

2 ^ lam in tertia figura fit A BC • • _ .'tV ' 

P Ellipfis circa minorem axim.;::.j,'r’^J 
BD , in cpio infra verticem B /7 ® vV 

fumptum lit puniftum E , quod a /( 2 j\- 

avcTticc diftet perinteruallum, . /• ^ \ / I 

quod primo fit xquale dimidio fj ■■ ' \P ■ u* I 

rcifli lateris axis B D . Dico E'B / \ ^ Jc. 

efle ex E ducibiliu D / 

ml Elliplisperipheriam ABCp. ' , : '\ 

Si enim fafto centro H, cum ‘ III. ■^n\r ' 

radio E B circulus 'deferibarur ' 

Co- BF, ipfe cadet totusi extra EI- /7 X\ 

o. '■ liplBni vndeiquiex E adlElli- ■’ ^ y^V ' S 

*■ .pfispecipbcriamdacctuc',pr;ter . :t /ud\. . : , • ^ \ vi 

ad B , minores erunt , quam qu^ / . j n- Itl d 

ex eodem E, ad circuli circum- I 1; Jtijiib i' E i l-''t f' . 

' fcriptam’circun^'eTcntiami.hoc ,|[\ ;r;u!i •.■jjn: i ■; 

eft minores ipfa E B Quart, \ A- . . n t " '■ i'7 i' ! 


‘i* 

i.i. oou JJ f'"ih 

EUffSTcirca fn!noi^ii& 


'OC loco anim.iducrtcndum eft , fempcrln 
. axim, teiti.T figura- , i 


^ . interuallum BE femi-reCllPlatcris;, Ortiffiiils 

e^cedefe mibortoi femwmim BH,(aOn¥iWc«run» yeftum latlisefcd^at 
jjitcgrum nunoTcm aaima’vi in prinw Cqrbll. io.prititi ‘Euius tnomtWlfi. 
fuit) ac.iikon.piin&ttiiLExadcre pqiIe-iB^<KttnqrpbA(So infhi'H'y-ll&- 
« (i bita 
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bita tamen ratione proportionis inter rriiriorem axim , & maiorem , qu.x 
proportio , qti6 minor fuerit , ed m^gis E . terminus fenii- redii lateris^, 
'rcfnouebituf a 'centro H. vt vel modici introljpicienti fatis conflat. 

THEOK. VI/;FR:QP. X. 

Si quamcunqup coni- feclionem reda linea contingat, cui 
Odu extra ledionem perpendicularis erigatur, in qua furaptum 
fit quodlibet pundum. Linea intercepta inter afluiwptum pun- 
dum, & contadum, erit MINIMA ducibilium ab eodein pun- 
do, ad conuexam coni-fedionis peripheriam, ' 

E Sto coni-fedlio ABC, quam contingat redia D K in B,’a quo ip(i 
eredla fit perpendicularis BE jd partes conuexx peripheria: ABC, 
litque in ea ailumptum quodlibet pundlura Dico rediain E B eiTc 
NlMjiiS redarum ducibiliiim ab F ad conue'xam pcriphcriani ABC.’ 
Hoc enim per fe fatis patet: namcura. '"'i 
FB fit perpcndicuLiris rcdla: D E, erit . ‘ i 

quoque ducibilium ad ipfam 

DE, quare FB eo magis erit MINIMA 
ducibilium ad conuexam ABC, quv ca-' 
dit infra DE.' QuotLerat , &c. 

Quod autem de coni- fedlione hoc ■ 
loco oftendimr , dc quacunque eti^ 

4 &rM"IiHI;a y^^ari 
*^t«/ dbmliiodo -curua’ ABC' nttotaad ■ , 

“atter.ara’partem'<fdritingentis D E, per- 
•j^ndicularisvdjr^F 'ad aliam, ^ 

,lViaTHEQR.,.^E ' 

ver, 

contingat, cui a tatto: intra, fedionenv erigatur ‘pwpendll 
cuiaxisijn qoa/umpimtifit pund«mi'^TOdlibet,n0fttartien,'qii6 
ad Ellipfinl, Stiria maiorertvaxim ^linea Ttrt^efdepta' iriter affum- 
ptutn l^qdilna pontadqm erif jill^IMA ^ucibijiji^ ex eo- 
dem pundOi)a4 ,coni-fcdionis.peripheri3iq. : , ^ 

Si vero in Ellipfi, aflrumptuito pundum |in perpendiculari fue- 
rit, vel in ipfo minori axe , vel vitra : linea inter pundum, & 
contadum intercepta erit MAXIMA ducibilium ex iplbmetpun- 
do ad Ellipfis peripheriam . 

Sto ABC Parabole, vel Hyperbole, vt in prima figura, vel Ellipfis, 
fecunda , circa maiorem axim B D , quas in puodo A extra., 

axium 



K: 
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avium vertices contingat rc(fta AE.cui intra icifUonem dudia fit pcrpeo- 
cjicularis AD, qua: prius maiori axi occurret, 4 vt in D. Dico redaio^ 
D A , & quamlibet ipfa minorem F A , efle MINIMAM ducibiliuia ad fe- 
dionis peripherhm ABC, ex pun^Us D, vel F. 

Nam fafto centro D , inter- 
uallo D A , ac circulo deferipto 
A C G , ipfe cadet totus h intra 
fcdionem A B C , in duobus tan- 
tum pundlis A , C , eam contin- 
gens : quare qu^ ducentur exD 
ad Iccftionis peripheriam.prfter 
ad punda A , C , intcruallo D A 
maiores erunt texquo ipfa DA, 
vel D C erit MINIMA, &c. Si 
vcr 6 interuallum F A minus fit 
ipfoD A . Cum in circulo A C 
G ipfum F A diametri fegmen- 
tum,in quo centrum non repe- 
titur , fit rediarum MINIMA ad 
circuli peripheriam ducibilium , 
c 6 magis eadem F A MINIMA 
erit ducibilium ex F , ad peri- 
pheriam circumferiptf fedionis 
ABC. Quod erat primd,&c. 

lam, in tertia figura, fit 1 

pfis ABC, circa minorem aximBD, & contingens linea ad punSumAj 
quod non iit axium vertex, fit A E , cui ex contadlu A , duda fit intra,, 
leftionem re^a AD, qu? poft occurfum cum maiori axe, occurret quo- 
querminori, vt in D. Dico reiflam D A , & quamlibet aliam F A ipfa,. 
D A maiorem, MAXIMAM elTe ducibilium ex D, vel F, ad EUipfis peri- 
pheriam ABC. . 

^ Deferipto enim circulo A CG eJe radio D A, Ipfe cadet totus d extr» 
Ellipfim ABC hanc tantilm contingens in duobus pungis A , C i qua- 
propter , qua: ducentur ex D ad Ellipfis peripheriam , prster ad pun<3a 
A , C , diftantia D A minores erunt r vnde D A , vel D C erit MAXIMA , 

Si autem interuallum F A maius fuerit ipfo D. A . Cum in circulo ' 
A CG in diametri fegmento F A fit circuli centrum , iplsmi F i, 

A , erit MAXIMA ad circuli peripheriam A C G ducibi- 
‘•iium, 3cc6 magis eadem F A ducibilium 

cx F, ad peripheriam inferi ptae Ellipfis ABC. \ fn -»i> 
’ Quod erat vltinjo dcraonftrandum, • id 

• - ■ .i • ,jii 
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THEOR.. VIII. PROP. XII. 

Si per pundum quodlibet fumptum in angulo i redis lineis 
comprehaifo , quarum altera fit datae Parabola, vel Hyperbo- 
lae diameter, aut ipfi aquidiftans, altera vero fit quflibct fedio- 
ni ordinatim duda , vel huic parallela , deferipta fit fedio Hy- 
perbole , cuius afyinptoti fint prsedidi anguli latera ; huiufinodi 
Hyperbole datam fedionem iti vno tantuin pundo necefiario 
iecabit. 


E Sto Parabole, vel Hyperbole A B, cuius 'diameter , vel diametro at- 
quidi/lans Iit BC, quam ad quemcunque angulum DEC fecet D 
is, quar vel Iit vna applicatarum in fcdione, vel iplis zquidiftans, & in 
amgulo DEC, per datum in eo pundumF,dercribatur« Hyperbole GF < f- 
U .cuius afymptoti lint DE,EC. Dico hanc vltrd, citroque produdam, ' 

ia vno tantum pundo fedionem fecaie. 



Dudis enim , in prima figura , per punditm F , quod ell in fedione> 

AB, redis LFM, I F K afymptotis D E, E C zqujdiftantibus, cifqut» 
occurrentibus in M,K. Patet redam MFE etiam fi in infinitum produ- 
dam ad partes L, in ipfo tantum pundo F fedioni A B occurrere, cum 
fit vna applicatarum in data fedipne : & redam IFK in eodem tantim j . 
pundo F cum fedionc A B conuenire^cum ipfa redz B C, vel diame- nil conit 
tro datz fcdionis arquidifiet : fed Hyperbole C F H d pundo F ad par- 
tes G, tota incedit in angulo KFf.» & inter xquidiflantes FL, KD i & 
i puhdo F ad partes H • tota incedit in angulo M F I , ac inter paralle- 
las FI, M C,- quare ipfa Hyperbole GpH in nullo alio pundo quam F 
fedioni AB occurret. 

In fecunda vero, ac tertia figiua , dudis ex dato pundo F ( quod ibi 
extra cadit , Uc ver6 intra fedionem ) redis F L , F I alteri aiymptoto^ 

.L_i ' ' &fc- 
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& fcAioni occurrentibus in L, I. Conftat Hyperbolen exF ad partes H 
omnino incedere intra tmgulnai L F I , & cum ipfa in infinitum extendi 
polTit , cumque in fecunda figura fpatium F I B (it occlufum ad I, & ad 
reiiam LB nunquam poflit proucnircteb quod ipfa LB ponatur Hyper- 
bole G F H afymptotos : in tertia vfrb. cum fpatium F I N (if vndique oc- 
clufum, neceflfario, in vtraque figura, 'deferipta Hyperbole GFH in ali- 
quo pundio datam fc(^ionem fecabit . Sit- ergo harum munia interfedio 
pundtum M, per quod dui3is,vt iadumiiiit in prima figura, rediis lineis 
qux afynmtotis ED, EC xquidi(lcnt«ajfd<xn penitus argumentis, ac in 
primo cafu, demondrabitur ipfamHypcibolen in nullo alio pundo quaip 
M cum data fedione A B conu'enii'e . Q^arc ti perpunduni in angulo, &C. 
Quod erat demondrandum, ' 

THEOR. IX. PROP.’Xni;' 

-Si in Hyperbola , fimipta fuerint duo quatlibet punda , i qub- 
bus dudte fint afymptotis a*quidiftantes,eifque occurrentes : re- 
da linea iungens occurfus ; lineX} data punda iungenu, xqidt 
diftabit . 

E Sto Hyperbole A B, cuips afymptoti CD, CE , fumptaque fint ini 
fedionc duo quatlibet punda A, B, a quibus dudz lint AF, BG, 
alymptotis zquididanccs. Dico iundas A B, F G , clTc iiKcr fc paroll^ 
las. 

Nam vtrinque produda AB vfqut, 

0 8. fcc. ad afymptotos in D, & E . «Etitin pri- 
conic. ina figura, BD atqualis AE: in fecun- 
, da vero, cum fit AD aequalis B E, ad- 
dita communi A B , erit item D B at- 
qualis ipfi A E. Sed in triangubs DB 
o, E A F 7 anguli ad Di B, atquantur 
angulis ad A, & E, vterque vtriqut,, 
ob paralcllas D G, A F, & B G, EFs 
quare triangula DBG, AEF funtfimi- 
ha inter fe , ac propterca vt D B ad B 
G, ita A E ad E F , fed antecedentes 
' p B , A E funt (quales , vt modo oderi- 

. dimus , ergo , Sc conlcqucntes B G , E F , 

atquales erunt, at funt quoque inter fc 
parallelar, quare, & F G ipu AB fqui. 
diftabit. Quod, 8(c, 


• 'u,€r. . 
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THEOR. X PROP. XIV. 

Si in Hyperbola fumpta ilierint duo quaslibet pun&a, h quo> 
tum vno duda fit teda linea , alteri afyniptDto xquidifians , 
aliamque fecans ; .ex reliquo vefb alia vtranque afymptoton di- 
uidens in angulo, qui afymptotali deinceps eft,aqua.,produvta 
in angulo ad verticem afymptotalis, fumatur aqualis ei, qu$ ex 
ipfa inter pra;dijfium pun^um , & alteram afyjnpltoton interci- 
pitur , atque ex fumptic termino dufta fit parallela ei afympto- 
to, cui prima edudarum occurrit, banc ipram fecans : refta li- 
nea huiufmodi interfeitionem iungeos cum punAo , ,)in quo fe- 
cunda edudarum eam afymptoton fecat, cui prima aequidiftat, 
tcOx data pun^a iungenti squidiftabic. 



S int; ift Hyperbola A B , cuius «fywptqti C D , C E , fumpta duo 
quxeunque punda A, B, c quorum altero A duda Hc A E I alteri 
afymptoto CD aequidiftans . ex B verd quxlibet BGF vtranque fecans 
in G, Fi fedaque GH in diredum, & xquali ipfi BF, ducatur cx H 
reda H 1 paraiielaad .C E occurrens. cum produdis DC, A E in L>^dc 
l. Dico iundas AB I. FI elfe inter feAparallelas. ' 

Duda enim BD parallela ad CE, iundaque D E, cum iit BF aequa- 
lis G H . edt quoque 1) F xqualis C L , ob pvailclas D B , G E, H I , fed 
dl C E xqyialis ipfi E 1 , quare D F , & E I xquales erunt , funtque etiam 

E araUelx, ergo F I xquidiAat ipfi DE, fed cft AB « xquidiftans cklcm ^ 
quare H, dt.AB.fw>t quoque inter fe paraUek . Quod,&c. 

‘ C“ THEO- ‘ 
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THEOR. XL PTJ.OP. XV. 

'Si a pun<ao j'qu6d eft intra HypO'boIen , dudae fint duisBire* 
to lineae afymptotis acquidiftantes & Hypeiboiae- in tduobus; 
pundis occurrentes, eqdoriun altercK duda iit reda linea vtrani^: 
que arympeoton fecans, a qua, produda.in angulo , qui aiym-«- 
ptotalis eft ad verticem > ^ piindo alteram afymptoton’ fecans 
dematur aequalis ei , qu^ inter edudx occurium cum alia aiym« 
ptoto* intercipitur : reda linea hoc idem ocqirfum iungens cum 
dato pundo, arquidiftabit redas, -futnptse tennirium hingenti,6c 
fedionis pundum^ ii^ quo conuemereda aleeri aTymptoto^qui- 
diftanter duda-,‘‘ ‘ • • : 



E Sta intra Hyperbolen A'B , cuius centrum 'C^, a/ymptofli C D, 

CE vitra centrum produdje yhimpturn qtioikuwquc ptinduln 4 
quo dudae fint F A D * F B E’ afymptotis opquidiftantitfs,) qaa: Hyperbolen 
uTcent in pundis A* B, c quorum alt-cro pvf’ i duda fit quafcimqua 
B-F afymptoton CH'fccans C D in H, fumptaque H I arquali, 

& in diredam ipfi B G , -iungantur red« IiA>-G^ Dico has inter lecfle 
parallelas'. ■ ^ '■ ^ ^ ' n 

*- Nain cum reda 'G H fecetivtranqub lihcanMiY GGjCH continciwiuni 
angulum HCG, qui deinceps cfV’an^b DGE HypcrboleriiABVdnci-* 
nenti-; fitque ea (per conftrudioncm'^ hinc- iride 'af qualiter prodiida iru 
B, I ,*& pundum B fit ad Hypcrbblen A B , erit ctianv piuv^tum I ad ei 
oppofitamfedioncin. Si caiin oppofica fcdio in alio pundo, pr^tcr I , fe- 

caret 
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caret reftam GI, vt in L: tunc GL 4 xquarctur ipfi H B, idcoqoe G !• 
GL inter fe zquaies eflcnt, totum, & pars, quod eil abfurdum. 

Cum ergo pundla I, A cadant in oppoiitas fediones, iundaquc (it I 
A fecans reflas CO, CD continentes angulum OCD, qui deinceps eft 
smgulo P C E feflionem A B continenti j erunt ex ipfa abfcilTz linez M 
I, N A inter alymptotos , & fefliones interiefl* inter fe xquales. Pro- 
ducantur F A, FB vfque ad afymptotos in D, E; agaturque ex I refla^ 
I O zquidiilans ad CD. Cumque triangulorum I O M, ND A, bafes I 
M, NA fint in direflum conllitiitx, fintque latera IO,NDiMO,AD 
inter fe parallela, fingula lingulis , erunt quoque anguli ad I , & N{ vti 
etiam ad M, & A inter fe xquales; fed & bales I M, N A inter fe funt 
aequales, vt fuperjus demonflratum fuit , quare , Se. reliqua latera M O. 
A O xqualia erunt . 

Prxterea cum fit linea BG xqualis HI, erunt quoque EG,CO-intcr 
fe xquales (ob xquidifiantiam linearum 1 O, HC, BE,) quibus addita 
communi G C in prima , fecunda , & tertia figura , vel dempta in quin- 
ta, proueniet £ C, xqualis ipfi GO, fed FD, E C fune xquales ( nanv4 
funt latera oppofita in parallelogrammo CF,) quare FD ipfi GO aqua- 
lis erit; fi ergo ex his demantur xquales MO, A D; reliqux G M, F A 
xquales erunt, at funt quoque p;u-allelx, vnde GF, I A inter fe ;quidi^ 
^aount. Qiupd demonltrare oportebat. 

^ LEMMA V. PROP. XVI. 

Sint dux rationes, AB nempe ad BC, & DE ad F maioris 
inxqualitatis,& fit ratio AB ad BC, minor ratione DE adF. 
Oportet B C , iu fccare in G , ita vt A G ad G C fit vt D E 
ad F, 

F lat EH xqualis F, & vt DH ad HE, ita AC ad CG, & punflum-. 

G erit quxfitura. Quoniam cum AC ad C G fit vt D H ad H E, 
erit componendo AG ad GC, 
vtDEadEH.veladF. Quod 

faciendum erat . . . 

Quod autem punflum G ca- G B 

dat iniraB, patet. Nam ex hy- >• 

potefi , A B ad B C habet mi- 
norem rationem quam D E ad x> h 1E 
F , vel ad E H , quare diuiden- ' ’ 

do A C ad C B habebit mino- 1 — 

rem rationem, quam D H ad H ' 

£ , vel qu.im eadem A C ad C 
G ; ergo C B eft maior C G ; fiue 
punflum G cadit inira Quod demonftranJum erat. 


C a ca 


a (cCa 
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C o R O L L. 

nc , data ratione maioris inarquolitatis , hoc eft O E , ad E H» & 
differentia A C inter duos terminos ignotos A G , G C, qui de> 
beant effe in data ratione, eruitur quomodo reperiantur ipfi termini A G* 
GC. Fada enim fuit yt DH differentia primorum , ad H E minorem ter- 
minum, ita data differentia A C, ad aliam C G , & reperti funt quxliti 
termini A G , GC. Nam ilatim offenfumfuiteire AG ad G C, vt DE 
ad £H. 

THEOR. XIL PROP. XVII. 

Si fuerit in angulo reftilineo quslibet applicata , a qua hinc 
inde ab eius termino zqualia fegmenta fint abfciira , & per v- 
num diuifionis pundum deferibatur Hyperbole, cuius afynmto- 
ti fint latera dati anguli , ipla per alterum pundum neceuari6 
tranfibit . 

S it in angulo ABC appUeata qiiatciinque AC, qux inaequaliter fece- 
tur in D, & fumatur CE aequalis AD. Dico uper pundum D de- 
feribatur Hyperbole, cuius afymptoti Qot B A,BC, ipfam omnino tran- 
lireperE, 

Quod huiufmodi Hyper- 
bole tranliens per D, alibi 
fecet applicatam A C , pa- 
tet . Nam li eam continge* 
ret in D,effet AC aequali- 
* 3 .fccun- tej 4 feaa in D : quod eft 
dicomc. contra hypotefim.Seceter- 
1 8. ibid. go in F ! Se erit F C * aqua- 
lis A D, fed eft quoque E 
C eidem AD aqualis, qua- 
re FC, E C fquales erunt; 
hoc eft pundum F congruet 
cum iplo E; quare Hyper- 
bole DF, qux in angulo afymptotali ABC deicribinv per D, omnino 
tranfit per E . Q^od erat demonftrandum . 


THEO- 
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THEOR. XIII. PROP. XVIII. 

. Si per centrum EUipils deicribatur Hyperbole , cuius alym- 
ptoti coniugatis diametris zquidiftent ; ipfa in duobus tantunu 
pungis EHiplis peripheriam fecabit. ■ 

■ < _ ■ 

E Sto Ellipfis.A BC D , oiius centrum ^ , & diametri coniugatx fint 
AC, BD quibus du£bt fint FG, HGipfis diametris altera alteri 5- 
quidiAantes, &Jimul occurrentes inG;& cum afymptotis GF,GH,per 
centrum E , dderipta fit Hyperbole lEL. Dico nane , Ellipfis peripne- 
riam in duobus tanttkm pundis fecare. 

Nam cum in Hyperbola I E L 

fumptum fit pun(£lum E , per 
quod du(ft* lunt AEC.DEB 
suymptotis atquidiftantes, ipfas 
inpundto tantfimE fedioni oc- 
current, & Hyperbolcinangu- 
lo B £ A , inter EA, & G F 
femper incedet, pariterque in^ 
angulo C E D , inter E D , & 

G Hi fed anguli BEA, CED 
terminantur a peripherijs B A, 

CD, quare Hyperoole ex vtra- 
que parte produdU iplas peri- 
merias omnino fecabit, vt 
I , L . Si ergo ex 1 ducantur M 
IN, OIF diametris *quidifta- 

tes,ob eandem rationem fupe- .. — , 

rius allatam fedlio EIP, in nullo alio punfto, quimi cumreftis NIM, 
FIO conueniet, fed ipfx N I M , F I O nil aliud commune habent 
cum peripheria quadrantis AB, quam idempundfum I, quare 
Hyperbole E IP in vno tantiim punito I Ellipfis periphe- 
riam fecabit in quadrante A B . Cofimili conftrudtione, 

& argumento , ollcndetur feiiionem E L Q in 
alio punito quamL peripheriam DC non 
fecare: quare huiufmodi Hyperbole in 
' duobus tantfim punitis lecat El- 

lipfis periphcHam . Quod 
erat dcmonllrandum . 
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THEOR. XIV, PROP, XIX, 

Si a pundo, quod eft in angulo aTymptotali , du&a; (int re, 
da: linea: afymptotis zquidiftantes, & Hyperbola: occurrentes, 
atque ex vnius edudarutn occurfu agatur redajquzfedipneinj 
vel in ipfo tangens pundo , vel alibi fecans , produda fecet 
quoque eam afymptoton, cui altera edudarum sequi diftat ; r&> 
da linea iungens hoc idem pundum cum pundo*contadus,veI 
interfedionis nouiter duda: Unese cum Hyperbola, aequidiftabic 
reda:, que ab occurfu eiuidem lineae cum praedida afymptoto 
ad datum pundum educitur. ' - 



S it Hyperbole ABC , in cuius angulo afymptotali EDF fuiwtum fit 
quodlibet pundum G, vel extra Hyperbolen, vt in prima, iec uncia, 
& tertia ; vel intra , vt in quarta , quinta , & fexta figura , a quo dudx 
fint afymptotis arquidifiantes G A, G C, fedioni occurrentes in A , Cj 
& ex altero occurfuum C ducta fit qu.rcunque alia C B E, qux, vel fe, 
dionem contingat in C , vt in prima , & quaita figura , vel alibi fecet in 
B, vt in reliquis, & produda conueniat cum afymptoto DE, quxredx 
G A equidifiat. Dico , fi iungantur AB, £G ipfas inter fc zquidillare. 

Nam duda B H parallela ad F D , produdilque A G, C G vfque ad 
afymptotos in F, Li & EBC ad aliam afymptoton DF in I. Eritiunda 
. b. AB iundx H F ^ parallela , eft autem E B xqualis C I ; quare , ob paral> 
Iclas BH, CLi ID, erit quoque EH xqualis ipfi LD,uuc (qualis GFi 

fcd 
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fcd EH, GF funt etiam parallela?, ergo, & E G aqiiidiftat H F, fed A 
B quoque ipfi H F jcquidiftat, vt modo oftendimus; quare A B, & EG 
funt inter fe parallela?. Quod erat, &c.; ... . , 


- ,1 


; i?ROBL.L PROR XX. ; 

'* • r • 

A tfeto piip^lG, ad datae Parabol? peripheriam, MINIMAM j 
redarii Eneaip' ducere. 




S Ir data Parabole ABC, cuius axis BD, vertex B. redum latus BE,- 
& datum vbicunque pundum fit F."’ Opbitec^ex F ad peripheriam-.’ 
ABC, redam lineam ducere i' ' •' . 

Efto primum datum pundum F extra-. 

Parabolen in axe produdo , vt in prima., 
figura. Dico ipfam FB efle MINIMAM, 

Nam cum B D fit axis Parabola? , fi ex 
B ducatur B G ordinatis a?quidiftans, ipfa 
cum F D redos angulos emciet , ac Para- 


bolen « continget . Cum ergo B F perpen- 



; 4 jji. pri- 
r mi conic. 


b 10. h. 


c 9- huius 
adnu.b. 


dicularis fit contingenti BG,erit F B MI- 
MIMA b omnium , qua? ex F ad periphe* 
fiam ABC educi poflunt. Quod erat, &c. • 

Si vero datum pundum F , in fecundis' ' 
figura , fuerit in ipfo axe B D intra Para» 

bolen AB Qf quod diftet a vertice B, per i 

interuaUum .non' maius 'dimMio redi B E, idem aScis fegmennuft FB erit 
MINIMA quxfita,; ‘ ‘ ' 

, Si autem idatum pundum F m. eadem fi- 
gura fit ih axe B D , fed interuallum' F B 
maius fit dimidio redi B E , Secetur F G 
xqualis eidem dimidio, applkctut G A 
peripherix occurrens in A. 'Dico iundam ' 

FA efle qua-fitam.^ 

•Duda .enim'CK A coritingente AH,i' i 
ipfa cum axc\pr 6 duda.^.C£)npfiaiet in Hr 
critquc.H B,^qua}is/ B G , .fiuc G dupla, 

G B , E B idupla G F , ex conftmdio- ‘ . 

ne,ergoteadG|; eil" Vr.E^ adGF;CX-'^-/‘'''-X’ '' ' 
quo redaft^lum B^ExqukbitOr . •*. 

gulq' EiB^;'fiut ? quadrato^G/A;» qi^aro.m^-Awtv''-. • ■ :.-.v..v.v <, • , - ^oro». 

amgulusF. A.H tiedus ^.er^c.^^CuiTjque. A^.^t ex^fontadu ^ contingenti pr. 1. 1,. 
A\H perpendicularis pundum f fir in axe ,krit F A MII^IMA * du- hz<^.Se- 

cibiliuin ad Paraboix ^ 

Si denique 'datura piitfdurttF fit cxti^Paralyblen ABC j vt in tcrtia_i num.i. 
figura , vcl extra , vt in quarta, inter axem B D , & peripheriam B A ; 
Applicetur ex reda FFG axi occurrens in G, dematurque deaxe fupra 
.i FGre- 



d 2.pr.h. 
e 2 +. pri- 
mi conic. 


/ 3j.ibid. 


■> ^ Tcc. 
conic. 


3f4 . . ■ V incentif. Viuiarii ' 

FO rCiSaGH pqualis dimidio re- 
dii BE, ficex H agatur HI paral- 
lela adGF, &inanguloIHDpcr. 
pundlumF dcfcribatur'‘Hypcrtx>. 
le F A , quar Parabol* pcriphe- 
riam in vno tantum pundto A fe- 
cabit , i & iungatur F A . Dico hac 
cflc MiNIMAM quarfitam. , 

Applicetur A L, & ex A duca- 
tur contingens A M » axi occur- 
r J.fecu- in producaturque F A ad 

I tpmc. partem , quat cum afym- 

ptotis tconucnict in I > D , eruntqi 
in vtraque figura, intercepta AI, 

F D inter fe jquales , ac ideo H L , 

G D f quales erunt , ob fquidiftan- 
tes lineas IH, AL, FG, intrian- 
gulo I H D ; fi ergo , in tenia figu- 
ra , dematur communis L G , & 
jn quarta , addatur , fient H G , 

L D inter Ic ax^uales ; fed eft G 
H dimidia B E , quare , & L D 
ipfius B E dimidia erit. Et quq* 
rfCotoll. niam quadratum AL sqdaturrc- 
diangulo LBiE, & 'redtangulum 
L B E , aequale eft redlangulo fub 
dupla I. B, fiuc fubf ML, & fub dimidia BE, hoc eft 
dratum A L *quale erit redlangulo M L D, ac ideo 
dus / erit , fiue F A erit ex contadu A contingenti 
laris ! quare F A, in vtraque figura , erit l HIHIMA 
pura-i. ciendum erat. 


pntuz I. 
huius. 

,t J5- prl- 
mi come. 
/jo?.Sc-, 
pt. Pappi, 
i 10- h. & 
] I- h. ad 



fub LD.ergoqin^ 
angulus MAD re- 
A M perpcndicu- 
qu^ta. Quodla- 


MONITVM. 

teftgeM hoc loco, LcEior hHmamfsim*, a fufcffUMA- 
^ , MJfilMAHyMQVE Imearnm inuefti- 

gMione arca relitjads coni- fcBiones , ali^ntisper recedere , 
d»m elegantlffimarn^tjucuidamydc ‘n.ere admirabilem ajfe- 
Eiionem exhibtre tibi decernimus , arca AiJfiJAiAS lineas , ad perU^ 
pherias infinitarum Parabolarum , per eundem ^verticem fimul adferipta- 
rum, ex eodem communis axis punBo ducibiles, quarum 'vefiigta, dum. 
'fuperiMaProblema pralo fiub^citMy nefeio qua parum morata cura itfie- 
qui ‘voluimus, Hmus itaque if ineris delinaatio d^efi qua confiequttur , 
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THEOR. XV. PROP. XXL 

Semita MINIMARVM linearum , ducibilium a pundb comi, 
munis axis infinitarum Parabolarum , per eundem vefticem fi- 
mul adfcriptarum , ad earundem fcftioBum peripherias, eft cir- 
cumferentia Ellipfis , cuius tranfiierfum latus fit ipliim axis fc- 
gmentum, ituer afiumptum pun(3um,& vertieem interceptum: 
redum vero eiuldeni tranfuerfi fit duplum . 

E Sto Parabole ABC, cuius axis BD> in quo fumptum fit punctum D 
a vertice B difians per interuallum atquale dimidio fui redi B E : pa- 
tet ipfam D B efle • MINIMAM ad peripheriam ABC 5 & fi aliae Para- ^^ hufai 
bola; concipiantur per B adferiptae , quarum reda latera excedant B E, 
confiat ipfas cadere * extra , qualis cif M B N, & eandem D B f quae om- h i. Go- 
nino erit minor dimidio ipfius cedi lateris^ ad cius peripheriam efe cMl- '»• 

NIMAM. At fi Parabol® fuerint ipfi A B C per B verticem inferiptx, f 

admi.i. 



patet etiam ipfarura latera minora i efle redo BE, ac ideo D B quorun- iai.Q» 
libet ipforum laterum dimidium excedere, & MINIMAS ducibilcs exD, 
ad harum Parabolarum peripherias pertingere, prxtcr ad verticem B. Si 
ergo quxratur , quam delineent femitam harum MINIMARVM extrema 
punda . Deferibatur circa legmentum axis B D , tanquam circa tranfuer- 
fiim latus, Ellipfis B F D G , cuius redum fit ipfum B E. Confiat hanc 
effe MAXIMAM Parabols A B C per B verticem ' inferiptibilem . Dico 7i 
huius peripheriam B F D G prxdidarum MINIMARVM e(k tramitem . f*- 

lungatur Ellipfis regula D E; & Parabolf ABC inferibatur quxlibet 
alia F B G , qu£ Ellipfis peripheriam ad vtranqj partem omnino lecabit , vt 

'D inF,G 
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aibidcm. in F , G (nara Parabole A B C eft 4 MINIMA EUipfi F B G circumferi- 
, . . ptibilium ) e quorum altero F duAa Iit ordinata FHI communem axem 

hiiiiu.*"'* in H, regulam vero fecaik in Ii fitque FL Parabolen 4 contingens ad F, 
f 14. pri- axemque fecans»in L. 

mi coiuc. * 



lam, in triangulo EBD cum fit E B dupla B D, erit I H dupla HD, 
fed eft quoque LH dupla H B, quare vt LH ad H B, ita I H ad H D : 
d Coroll. redangidum ergo L 4 D aequale eft redangulo BHI , fiue quadrato F 
pimi 1. cftque FH ipfi LD perpendicularis, quare gngulus DFL rciftusreft, 
* loi Se- & F L Parabolen contingit in F : vnde D F eft / MINIMA ducibilium ex 
pt* Pappi dato punClo D ad peripheriam Parabola» F B G . Confimili ratione often- 
/n.bums detur , quamlibet aliam infcriptajn P B R Ellipfis peripheriam B F G D 
fecarc, vt m P, R, & iundara DP, vel DR efle MINIMAM, &c. Qua- 
re femita MlNIMARyM exD ad huiufmodi Parabolarum peripherias , eft 
pr.Tdidx Elliplis perimeter. Quod oftendere propofitum fuir. 


/10. h. 


PROBL. II. PROP. XXII. 

A dato puncto , ad datf Hyperbolae peripheriam , MINI- 
MAM redam lineam ducere. 

S it data Hyperbole ABC, 
cuius axis B D, redum B E 
tranfuerfum vero B G , centrum 
H , & datum vbicunque fit pun- 
dumF . Oportet ex F ad Hyper- 
boLc peripheriam ABC MINI- 
MAM redam lineam ducere . 

Si primo datura pundum F, 
in prima figura Fuerit in axe pro- 
dudo , extra Hyperbolen, ipla.. 
sni i MINIMA. 
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. Si datum pondUm F/fit; ia'axe iedionem vt in feamda figura, 
quod tamen dii&et i vettice perinteruallum uoo maiU^dunidio B £ : 

-4 9 .hui«$ 

i.iCum verd' ,<ia;eadem: figuta,i f ; -■ j v , I ; i :... v. :;j ; «dnu. i. 

legmentuiF B excedet pra^d^uin^ Wo i 
redid^^l^iumt4ematttf B l l 'A ?; ’* • i r.io t,:.. 
iis fcmi-'rcdO'B E«iBe tunc 
bicMB adBI maiorm rau<i&emHu'.>uiio:) 
quam ad BF: fi ergo HF fecetur 
inL, ita vt HL adL^F.fit vt HB 
ad BI, pundum L omnino cadet 
inter B & F > itaqtK duda 
ordinatim axi-applicata , iund aqi ^ 

F A . Dico iplam F A effe HlNl^ ’ 

Duda enim ex Afecontingente ' , _ 

AM, quae axi occurret M. Erit rcdanguhim HLM ad ^adratunu J 
L A, vt «^tranfuerfum latus ad redum, vel vt G B ad B E ; .yel fumptis mi wmc. 
fubduplis, vt HB ad B I; vel, ob conftrudionem, vt H L ad L F; vel , 37-!^ 
fumpta communi altitudine LM, vt idem redanguluoi HLM ad redan- 
gulum FLM : ergo quadiatum LA aequs^ntur redahguloFLM, fed eft 
AL ipfi ?M pcrpendicularis;quare angulus FAM <fredqs erit, ifed AM * 
fedionem contingit in A : ergo F A ^ MINIMA ducibilium ex F ad f**Fappi* 
Hyperbolae f peripheriam A B C , ed autem F C ?qi^s F A: vnde iiu fx\.h.3A 
boc cafu du5 erunt MINIMAE Mim.i. 

At fi datum bundum F fuerit in axe conragato HF, vt in tertia figu- 
ra. Diuidatur FH in I, ita vt FI ad IH fit vt tranfuerfum GB ad redu 
B E , & per I agatur I A axi aequidiftans , quie in vno tantum pundo A 
Hyperbolat r occurret. Dico iundam F A effe MINIMAM quatfitam. 

Producatur F A axi occurrens _ 

in L , cui applicetur A M , duca- 
turque ex A ^contingens AN,quf 
axi occurret * in CLt, Erit in trian- 
gulo FLH, ob parallelas, HM ad 
ad ML, vt FA ad AL, vel vt FI 
ad I H ; vel vt tranfuerfum ad re- 
dura per conftrudionem; velvtrc- 
dangulum H M N ^ ad quadratum^ 

M A, fed eadem H M ad ML, (Tum- 
pta commuai altitudine M*N ) eft 
vt idem redanguium HMN adre- 
dangulum L M N ; vnde quadratum 

MA, aequabitur rcdangulo NML, 8 (cftAMipfiLN perpendicularis: 
auarc angulus L A N, & qui ei deinceps eft F AN redus»erit,fedAN 
ludionem contingit, ergo F A « eft MINIMA qmpfita . 

Si autem datum pundum F fit extra Hyperbolen inter axem coniuga- 
tum SH T, fedionjs peripl^enam , vt in quana , & quinta figura, vel 

Da* " intra ' 
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intra Hyperbolen, inter. axem, & .pcriplicrijtm:,:ve inil&rta^i & fcptiifial 
('nam fi eflet in ipfi<f(e*iphfiria4‘Voin’A-’i;cutt£ 

^um.) lungatur H, centrum Hypcrbola», cum dato. pmftSlo^F: reda linea 
H F , quae ita fecetur in I , vt H 1 ad I F fic <vt traiifiierfimv latus G £ 'nd 
redlum B E, fumaturque HL aequalis EI^j& pcr;L agatur L M axi B.’D 
aLquidifiaas,ac per I axi ordinata N lO^sSjp in.' angulo per datii^ 

44.fecun- in co pun(aum Aidplcribatiir^HyperboleiEiiAc,» qnar m Viibrtantuinrpun- 
di come. aum A cum fc(aione A B C ^ conucniui^ iDico lun^am «F A efifc ■litHU 
bii.b, qugefitam. • T: •.•ji* ’ ••;;;[) 



f 2. pr. h. Ducatur A P axi ordinata , & A QJiyperbolcn contingens f in A , qu$ 

d24-pri- fecabit<^axim in Q. Et quoniam in Hypcrbola A F fumptafuntduopun- 
mi conic A, F, e quorum altero A du^ia dt AP alteri afymptoto N O aequi- 
diftans, ex altero vero F, reda FILH vtranque alymptoton fccans in_. 
I, L; eftque L H in diredum, & a’qualis pofita ip/i I F, & ex H re^a_. 
HBP alteri afymptoto OM «quidiftans, cum alia AP conueniensinP, 
# 14. h. . erit iunfta I P f parallela 'ad' F A ; fed H P fecat I P alteram parallelarum, 
quare produdla fecabit quoque rebquam HF; fccet igitur in R. Erit er- 
go in triangulo HFR (ob paralklas) HP ad PR,- vt H I ad I F, vel vt 

’ ‘ - tranf- 



traafucrfum latus ad reftura/per conftruflioncm;‘<*vel vt’re'(fl 4 liguluia- < 57.primi 
H'P^ad quaA^atum PA; fctf eadem HP ad P R ^'fumpta communi al- 
tittjsiine P Q^- eft vt idem redanguhmi H P Q ad reeiafigidam R P Q, 
quare quadratum P A xquabitur rcdangulo RPQ^eftquc A^P ip(i R Q_ 
perpendicularis , vnde angulus R A Q. & in quarta , & quiiv^j (igura , qui , 
ci deinceps. QAF *rediarerk,.&diA(^fc<aioHem'Contmgit, quare per- „t*^appi. 
pendicularis F A ^ erit MINIMA qua;fita. c io.« 1 1.’ 

Si debiqutidatum pundtnm.P fit :qt^ Hyperbolen ^ fed lupfa axem^ 
coniugatum HS, vt in oetaua, ^ iipria igura.' A SOitr» H dat^ HyjJcr- 
bola: ad datum pundum F ducatur HF> qua: ita fecetur in I , ita vt H I 
cd IF, fic ik.tranfuerlumf latus GB adrtCtum SE^ fumptaqueKLeiJi^aiJ 
U ipfi I-Fi per>l agatur ION ordindtiM<duetis aiquidlftani';' dc pei* L reJ 
da LOM axi HBD pardliei^y de in an^lo'NOM-per difiuffi pWidumi 
FI (quod cftcenttumHyperbote^dafcrlpatur^alia Hyperbole HA, qux 
altferam A B C in >mo tanefim * puhdo A fccabit . Dico iundam F A clfe u. 

quailitam. 'J, i l 


Sit AP axi ordinatim applicata.dc AQjcx A fedionem/ contingens, yj.pr.i,. 
axemque fecansiin iungaturque IP. lam in Hyperbola A H, cuius filt.priiil 
afymptoti O N , O M, fumptum eft pundum P, .i quo dudx funt P A, 

PH afymptotis xquidiRantes, dc Hyperbolx occurrentes in A, H, dic ab 
eorum altero H duda eft HLI vtranque afymptoton fecans in I,L,cft- 
que I F in diredum, dc a-qualis polita ipfi HL, redaque F A coniungit 
extremum F cum altero datorum A j ipfa F A * aquidiftabit iungenti I 
P; fed H P fecat I P quare produda fecabit quoque alteram parallela- 
rum F A, fi hac vitra FA producatur. Sit ergo harumoccurfus R. Erit 
in triangulo FHR reda HP ad PR, vt HI ad IF, vel vt latus tranfuer- 
fum ad|rcdum, ex conftrudione, vel'vt redangulum HPQ_ad quadra- , jy,primi 
tum P A, fed eadem H P ad P R (fumpta communi altitudine P Q.) eft conic. 
vt idem redangulum HFC^ ad redangulum R P Q^: quare quadratum.. 
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P A > & rc^angulqm R P QJnter fe funt frqualii, fcd eft A P Ipfi Q^j 
ergo angulus Q^R rc<aus-crit,pariterquc isquicide-i 
* IQ. fe. inccps QJA F . Quare perpcndicul^is F A ^ frit fdlNfMA qujcfita , Quod- 
i^fifnduii} erat. , . , , 


I 


PROBL. Iir PROE XXIII. 

f ♦ • < 

A dato pundix), ad dat« Ellipfis peripheriam, MAXIMAM, 
& MINIMAM redam lineanfe ducere. 

> /m f . -- . . t . -i' • ' ' 

S it data HliipHs ABCD» cuiur centrum E, axis minor AC, maid B. 

D, redum latus B F, & datum pupdum fit jG, Oportet ex G , ad! 
peripheriam ABC, MAXIMAM i Si. MWlMAM..Xteiim lineam duccit.w 
• I * ' Si primo datum pundum congruit cum centro E ; .duo maiores femi* 
E B, E D, erunt , duo vcr6 femi- axes minores EA,; 
gc ierunt *• . .. 



tl • Si datum pundum fuerit in vertice B maioris axis i ipfje maior axis 
BD erit MAXIMA ducibilium ex B» &c. Nam fi concipiatur deferipeus 
circulus BHDI ex radio E B, hoc eft circa diametrum B D, eius peri* 
d « »6. pheria cadet tota extra peripheriam EUipfis A B C D» ^ cum B D fit 
pr. buius. 2AAXIMA ad peripheriam circuli , e6 amplifis erit MAXIMA ad inferi- 
ptam EUipfis peripheriam. Verum non dabitur MIMIMA ex B, cum ipfa 
in pundum abeat, 

3 . Si autem datum pandum G in eadem prima figura fuerit in axe maio* 
ri, extra tamen EUipfim ; tota G D erit MAXIMA : eft enim MAXIMA 
ad peripheriam circuli BHDI, cum in ea fit centrum, ei^p ad periphe* 
inlipriptae EUipfis omnino MAXIMA erit. G B ver6 erit* MINIMA ^ 
cum ipfa G B fit extra EUipfim pexpeadicularis ad redum BF, quod ad 
B contingit EUipfim, 

Siver^. 
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4-. Si vero , in fecunda figura , datum pundum G fuerit in maiori femi- 
«xe , at diftet a yertice B per interuallum G B non maius dimidio redi 
B F.ipfaGD, in qua centrum, etkMylxiMAy^Sc reliquaGB MINIMA. 
_f\ At fi in' eadem figura datum pundum G item fuerit , in maiori Icmi- 
axe E B , fed diftet a vertice. B per interuallum maius dimidio redi B F 
(nam femi- axis, maior EB, cft lefnpCr maior lemi-redo B F, cum totus 
axis BD fit maior toto redo BF) MAXIMA erit ^'GD, in qua centrum: 
MINIMA vecq. venabitur fic.. ' , 

Cum fit BG maior femi -redo BF, habebit E B ad B G minorem ra- 
tionem, quam EB ad femi-redum'BF, vel fumptis duplis, quamtranf- 
uerfum D B ad redum B F , funtque h* rationes maioris inaqualitatis : 
Itaque diuidaturfBG in H, ita vt EH ad HG fit vt DB ad BF, & per 
H applicetur IHK, & iungantur GI, GK: nam ipfx,qux funt equales, 
erunt MINIMAE. 

Quoniam duda I L contingente , hsc axi occurret << in L : & cum fit 
EH ad HG, vt tranfuerfum DB ad redum B F , fumpta communi altitu- 
dine HL, erit redangulum EHL ad GHL , vt tranfuerfum ad redum, 
fed eft quoque redangulum EHL ad quadratum H I, ' v: tranfuerfum- 
ad redum, ergo redangulum EHL adGHL, eft vt idem EHL a,d qua- 
dratum HljCjuare redangulum GHL xquale eft quadrato HI: eftque- 
HI ipfi GL perpendicularis, ergo angulus GIL redus crit,&IL fedio- 
nem contingit in I , a quo duda cft I G perpendicularis , & maiori axi 
occurrens, quapropter GI erit f MINIMA GK aequalis GI. Vn- 

de in hoc cafu dux erunt MINIMAE, & vna tantum MAXIMA. 

6 . Si vero datum pundum G fuerit in axe minori, vt- in tertia figura, & 
diftantia GB fit non minor dimidio redi lateris BF: ( qux GB' omnino 
maior erit femi- axe B E , vt ad finem g. huius monuimus ) tunc ipfa G B 
erit MAX IMA, i & G D MINIMA, vel pundum G cadat infra D ; vel fu- 
pra inter D, & E. Nam fi caderet in ipfo pundo D (dummodo DB fit 
vt ponitur, nempe non minor dimidio redi ) ipfa D B cifet MAXIMA, 
nec daretur MINIMA, cum hxc in pundum euanefeat. 

Venim, fi datum pundum G fit in axe minori , fed diftet a vertice B 
per interuallum minus dimidio redi B F , & cadat infra centrum E , vel 
inter E , & D ; vt in quarta figura , aut infra D , vt in quinta . Cum fit 
GB minor femi- redo, & EB xqualis femi-tranfUerfo B D, habebit GB 
ad BE minorem rationem, quam femi- redum ad femi- tranfuerfum, vel 
quam redum F B ad tranfuerfum B D. Diuidatur ergo BE in H , ita vt 
GH ad HE,*fit vt redum FB ad BD tranfuerfum, & per H agatur or- 
dinata H I , & I L fcdionem contingens , & axi occurrens in L , iunga- 
turque G I . Dico G I clTc MAXIMAM . 

Cum fit enim GH ad H E, vt FB ad B D, fumpta communi altitudi- 
ne H L erit redangulum GHL ad EHL , vt F B ad B D, vel vt » qua- 
dratum <£lH.ad idem redangulum EHL, quare redangulum G H L x- 
qualc cft quadrato <tIH, eftquc HI perpendicularis ad GL: ergo angu- 
lus GIL redus erit, eftquc IL fcdionem contingens in L, a quo duda 
cftIG perpendicularis, & minori axi in G, occurrens, quare ipfa GD erit 
MAXIMA,S(,.pkfj'^ squalisGI:ergo ex G dux ematMAXIMAE . MI- 
• • ■ “ - . - _ NIMA 
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NiMA vero in hoc cafn< tum in quarta, tum in quinta figura eA 4 ipfaj 
GD; niA pundtum G cadat in ipfo D; tunc enim MINIMA abit in pun* 
dium-i. 

At, (i, vt in fcxta Agura , quando interuallum G B minus eA dimidio 
B E , pundum G cadat inter B , & E , tunc A concipiatur D efle EUipAs 
verticem , reliquum interuallum D G , vel erit non minus’, vel minus di- 
midio B F , quo in caAi dux MAXIMAE repcrientur ad partem periphe- 
ri.T ADC: eadem conArudione, & demonlUatiofic , ac ad num.6.&7, 
huius, & reliqua G B erit &c. 

Si denique datum pun- 
dum G fuerit inter iemi- riL VII. 41 , VIIT 

axes, aut extra fcdione, 
vt in feptima Agura j vel 
intra , vt in odaua ; vel in 
ipfa fcdione , vt in nona . 
hingatur E G, qux hinc 
inde producatur, &Aat, 
vt tranfucrliim D B ad rc- 
dum BF,*ita EH ad H 
G, ac ita G I ad I E, & 
cx H, 1 , ducantur H L, 
minori axi A C , & I L 
maiori D B parallclf , qu5 
Amul occurrent in L , 
in angulo H L I per pun- 
dum E ( quod cA cen- 
trum £llipAs-J deferiba- 
tur e Hyperbole M G E 
N, quxncccflariddtran- 
Abit perGfcumfcgmen- 
ta G H , E I red* H I ap- 
plicati in angulo afym- 
ptotali H L I, Ant ?qw- 
iia & in duobus tantum 
pundis M , N , EllipAs 
peripheriam / fecabit. Di- 
co has interfediones da. 
re punda quiAta : hoc 
cA iundamGN in fepti- 
ma , odaua , & nona A- 
gura ctTe MAXIMAM , & 

G M MINIMAM , in fc- , . , 

ptima,& odaua Agura, tantiim, quoniam m nona i^fa MINIMA abit 
pundum^. 

Qnb autem ad MINIMAM oAendendam. Ducatur cx M , EllipAmj 
contingens MP jnaiori axi occurrens/ in P i appliceturque M 

Et quoniam in angulo afyroptetali HLI fumptum cA pundum Qj^cx; 
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tra fetSlonem, ^ quo funt QM, QE afymptotis parallela;, & Hy- 
pcrbolx occuiTentcs in M, E, & ab altero occurfuumE,du(ftaeftEGH, 
iecans Hyperbolen in G, & afymptoton H L in H, erunt iunft* H Qj ■ 
M G O-* inter le parallela;; quare in triangulo Q^E H, reda G M, quot aij.li. 
bafi H Qjcquidiftat , produiHa conuenict cum latere EC^, vt in O ; crit- 
que EQ_ad QO, vt EH ad HG, hoc cft vt tranfuerfum AB ad redum 
BF, fed HQ^ad Q.O, fumpta communi altitudine QJ, cft vt redangu- 
lum EQJ* ad redangulum OQP.ergoredangulum EQP ad OQP erit 
vt tranfuerfum ad redum , vel vt^idem redangulum E QJ? ad quadra- ij^.ptinn 
tum Q\t; vnde redangulum OQP, xquale cft quadrato QJvl, cftqucj conic. 
QM ipfi O P perpendicularis, ergo angulus OMP rredus cft , & in fc- . 
ptima figura, qui ei deinceps cft G M P redus erit, fed cft G M extra^ pePappi. 
ledionem, contingenti MP perpendicularis: quare GMcrif^ MINIMA. <iio.b. 
At, in odaua figura, MP Ellipfim contingit, & ei perpendicularis M G 
cft intra Ellipfim, fed non excedit interceptam M O inter contagium, & 
maiorem axim , quare G M erit ' MINIMA . <■ 1 1. b. ad 

Quod tandem in quouis prardidorum fchematum, duda GN fit MA- 
XIMA, ita oftendetur, fed in nona tantum figura, ne in reliquis noua li- 
nearum , & charaderum appofitio confufionem pariat . 

Secet ergo GN femi-axim minorem A E in K, St maiorem ED inR, 
applicetur NS, contingens agatur NT, iungaturque SH. 

Et cum .i pundo S , & in angulo afyraptotali H L I intra fedionem 
dudre fiat S E , S N a/yinptotis parallela: , Hyperboli occurrentes in E , 

N, & ab altero occurfuum E duda fit EGH, Hyperbolen fccans inG, 

& afymptoton in H, erunt iundx SH, NRG /'inter fe paralleli; quare /ip-k- 
in triangulo HES, erit ES ad SR, vt EH ad HG, vel vt tranfuerfum-. 

DB t ad redum B F,^vcl vt redangulum E S T ad quadratum SN, fed jr^^.prinl 
ES ad SR, cft vt idem redangulum EST ad redangulum R S T, ergo conic. 
quadratum SN .xquale cft redangulo R S T, ex quo angulus RNT re- 
dus erit, fed TN Ellipfim contingit in N, cftque NG maior intercepta 
NK inter contadum, dminorem axim, quare GN omnino erit An.h.ad 

MA quxfita. Quod erat faciendum. ^ - numi. 

M O N I T V m: 


^~^^.f..Eir.uajtloneAlAXJj\iARf^Al a punBodatottd^vmuerfarx-j 
in ParaLoLe , 'vet HyperboU peripheriam hoBenut nihil egimus , 

cummaiiifcjle pateat adeas eduei minime pojje lineas tanta 
lg„^j(„dittis , ijum ipfis maiores , ^ maiores adhuc m injini- 
tum repenantur ; eo quod fe^iones ipfe fm infmta extenjionis : itaque con- 
fulto de hac re demonflrationem omtfimus , cum hac in promptu fatis fit . 
Pierum fi quarantur MAXIMAE , ducihiles dpunBo extra fetiionem da- 
to, ad conuexas cantum quarumlibet coni-feCiionumperipheriat : fi punSium 
fuerit m axe producio, ex eo duSla linea contingentes aquales erunt, MA- 
XI. MAE adipfius feclionis conuexamperipheriam . Si autem piinBum fue- 
rit extra axim ParMa , <vel Hyperbola ,fed intra angulum ab afymptotis 

E fteium. 
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faSlum, tunc ex di^is binis contingentibus, tju<e ad partem axis ducitur fem- 
per altera contingente ad oppofitam axis partem minor erit,atq\ hac erit MA- 
XIMA . St 'vero punEium fuerit extra EUtpfim inter axes , tunc contingent 
ad partem maioris axis duEla, minor erit altera contingente ad partem mino- 
ris fpariteriptt hac erit MAXIMA ad conuexam Ellipft peripherid , ^ua 
omnia facili negotio demonjhabuntur fi animaduertatur , ^ued in tjuocurujue 
triangulo , cuius 'zmum latus altero fit matus, hoc ipfum ejfe MAXIMUM 
Irnearum omnium d 'vertice anguli ab ipfit lateribus comprehenfi , adpunSla 
bafis pradiElt trianguli ducibilium, (tale enim triangulum e fi , ^od d pradi- 
Eiis contingentibus tarujuam lateribus^ d reElapunEla contaBuum lungen- 
te , tan^uam bafi efficitur , in tjuo idem maius latus ,fiue contingentium ma- 
ior eo magis erit MAXIMA ad inclufamfeElionis peripheriam.) Si tandem 
punclum fuerit in angulo ad 'verticem ajymptotalts , aut inafymptotis eum 
comprehendentibus, tunc ullam contingentium ducere imposfibile efi, ^ du- 
cibiles Imea ad conuexam /Jyperbolaperipheriam femper augentur , ideofue 
non datur MAXIMA', ^ cum efi in altero angulorum , tjui deinceps funt 
afymptotah , uel in ipfis afymptotis Hyperbolen contincntihn , tunc rvnica^ 
tantum contingens linea ah eo poteji , hac ad partem axis , ejua ent 

MAX IMA ad eandem partem c£ucibilium-,fed ad oppofitam, ipfie ducibilet 
ad HyperboLe conuexam peripheriam perpetui pariter augentur. Sed tnrt^ 
haud difficilis iTuiefiigationis ne amplius ^uxfo immoremur . 

THEOR. XVr. PROP. XXIV. 

Tranfuerforu lateru in Hyperbola, MINIMVM eft axis ; in Elli- 
pfi aute, MAXIMVM eft axis maior, MINIMVM ver6 axis minor. 



S it Hyperbole ABC, cuius axis tranfuerfus DB, centrum E. DicoD 
B omnium tranfucrforiun efle MINIMVM. 

Sit quodeunque aliud H 

E A, & per B axi applicetur j, „ 

GBF.quf axiperpendicu- r / 

laris erit , ac feiaioncm con- 
tinget in B . Erit ergo per- 
pendicularis E B MINIMA 
ad " peripheriam ABC: 
quare E B minor erit E A , 

& duplum D B maius du- 
plo H A : ex quo D B erit 
tranfuerforum MINIMVM. 

In Ellipfi ver6 ABC, 
cuius centrum E , & BD flt 
axis maior, & AC minor: patet BD effe| tranfuerforum MAXIMVM.Sc 
AC MINIMVM, exprimo CoroU. 8 tf. primi huius. Q^oderat,dtc. 

THEO- 



A 

\ ' 
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THEOR. XVII. PROP. XXV. 

Redorum laterum in Parabola, MINIMVM eft redumaxis. 

E Sto Parabole ABC, cuius axis B D, redum B E. Dico ipfum BE 
reliquorum redonun efle ; Sit qu.TJibet alia diameter 

A F, qu* axi B D « aiquidiAabit , litquc ad A contingens AG,&BF ^ 
ipfi A G scquidiftans, qu* diametro A F erit ordinatim applicata ; tan-pr. co^. 
«lem axi applicetur AH, lumaturque AI squalis redo diametri AF. 

Iam,obcontingememAG,cumlic 
HB squalis BG,&F A eidem BG(- 
qualis, erit HB ^quabs F A: redan- 
gulum ergoHBE ad F AI, vel qua/, 
cratum ^ H A , ad quadratum B F, 
vel ad quadratum G A , erit vt BE 
ad AI, led eft quadratum AH minus 
quadrato AG, fiueredaAH minor 
x^a A G , cum acutus angulus A G B 
minor fit redo A H G , quare B E 
redum, minus erit redo AI: eadem, 
que ratione demonftrabiturB E quo- 
cunque alio redo minus efle : quare 
B E redum axis , eft MINIMV H. 

Qupd «at oftendendum . 

C O R O L U 

H nc patet , data quacunque Parabol* diametro fi qusratur ratio 
inter cius redum, redumque axis, hanc iplam reperiri inter qua- 
dratum contingentis intcrceptx, a venice datx diametri vfque ad axim, 

& quadratum axi femi- applicat* ab eodem vertice. 

Verum fi omnium reSierum continuam proportionem , in lineis , ^ 
rveluti ipforum quondam propinationem ante oculos ponere eicpetemus 
a proximo Theoremate addifeere liceat. 

THEOR. XIIX. PROP. XXVI. 



Reda latera diametrorum in Parabola , funt inter fe in ratio- 
ne linearum ex pundo axis remoto a vertice per quadrantem., 
fui redi, ad ipfanim diametrorum vertices edudarum. 

E Sto Parabole ABC, cuius axis BD redum BI , ac eiusquatta pars 
fit BD, & quslibet ali* diametri fint A E, F G, &c. quarum ver- 
tices iungantur redis DB, D A, DF, &c. Dico, tiun axis, tiim prsdi- 
dorum diametrorum latera elTe inter fe, vt funt iplx eduds DB, DA, 
DF, &e. Ea Eri- 
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Erigatur cx A contingenti A G perpendicularis AL, qu* axi 'occur- 
ret in L , cui applicata A H , erit intercepta L H * xqualis dimidio redi 
B I , hoc eft dupla intcruallo D B > ( cum pundlum D diUet a vcnice B 
per quartam redi lateris partem cx hypotefi / & H G dupla f eft quoq; 
GB, quare, & tota LG dupla e(l tota GD> liue LD atquolis D C, cft- 
que angulus LA.G redus, quare € 
cum centro D, intcruallo G, vel L 
circulus deferibatur, ipfe omnino 
tranfibit per >V;.vnde D A item «- 
qualis erit ipfisDG, DL, iiucLG 
erit dupla DA. Eteumredumaxis 
BD, ad redum diametri AE,fitvt 
quadratum A H ad A G , vel ob 
triangulorum fimilitudinem , vt qua- 
dratura A L ad L G , vel vt reda.. 

H L ad redam L G / cum L A fit 
media proportionalis inter G L , L H) 
fumptis liarum fubduplis, erit redu 
axis ad redum diametri A E , vt D 
B dimidium H L ad D A dimidium L C. Quod erat demonilrandum.' 
Vocatur autem pundum D, focus Parabolse. 

C o R O L L. I. 

H inc coftat, omnes edudas a foco ad Parabol? peripheriam, ?qua^ 
ri quana: parti redorum , carum diametrorum , quarum vertices 
fint termini , quibus ipf.e cdudx fedioni occurrunt : redum enim axis 
BD ad redum diametri AE.cft vt DB ad D A,efique DB quarta pars 
redi B I , quare , & D A erit quarta pars redi lateris aiametri A E , & D F 
quadrans redi , diametri F R . Vnde quo diametri ab axe remotiores 
luerint, eo ipfarum reda maiora erunt .• nam cft DF maior DA, &c. 

C O R O L L. II. ' 

P Atct etiam , quamlibet edudam ex foco, aquari aggregato ex inter- 
uallo foci ab axis vertice , & fegmento axis inter verticem , & ap- 
plicatam ex occurfu cdudx cum fedionc. Oftenfa eft enim DA xqua- 
lis DG, qux xqualis cft aggregato GB, cum BD, velHB cum BD. 

S O H O L I V M. 

C Vm demonftratum fit DG xqualem cCTc DA, erit angulus DGA, 
vel parallelarum externus E AM , xqualis angulo D A G , fcd M 
A G Parwolcn contingit in A , quare ex Opticx legibus, fi E A fuerit 
radius ' incidens ad concauam peripheriam ABC , ipfe A D erit refle- 
xus, atque omnes radij axi Parabol; xquidiftantes in pundum D coi- 
bunt', vnde fi ipfi fuerint fonori, aut lucidi , fimulque calidi , ibi fonus, 

aut lux. 



Digitized by GoogI 



De Max. <Sc Min. Lib.II. 37 

aut lux, & calor, augebitur: & fi a Solis corpore direde emanantes , ibi 
fiet Mcenfio, a. qua pundum D ibei nomen adeaiptum fuic. 

Si autem incidentes radij axi paralleli R F , O A a quadam rcAa N P 
axi ordinarim du(Ra fecentur , erunt aggregata incidentium cum earum., 
reflexis, fimul xqualia. 

Nam cum A D , ex praecedenti CorolL a. fit aequalis aggregato H B, 
cum BD, additis hinc inde xqualibUs AO, HP, prouenict aggregatum 
O A, A D, xquale aggregato P'B cum B D, itemque aggregatum R F , 
cura FD oftendetur ?quale eidem aggregaro PB cum BD, quare aggre- 
gata O A D, RFD aequalia eruticr-quod aciitiflimc (jiiidem a pcripica- 
ciflimo Caualerio, in eius Speculo VRorio pnimaduerfiim fuit. 

LEMMA VI. PROP. XXVII. 

Si in triangulo ABC, latus A C , ita feftum fuerit in D , vt 
reiSangulum A C D cqualc fit quadrato bafis B C . Dico , iunfta 
BD, angulum ABC f qualem efle angulo BDCtfivero ACD 
redangulum maius fuerit praedido quadrato , & angulus angulo 
maior erit : & e contra . 

N Am cum fuerit redlangulum ACD aequale quadrato C B , erit A C 
ad CB, vt BC ad CD, quare triangula ABC, BDC, ad com- 
munem angulum A confliriita, fimiiia erunt, ob 
idque angulus ABC xqualis angulo BDC. 

At cum re^angulum ACD maius fuerit qua- 
drato CB, fadlo redtangulo ACE xquali qua- 
drato CB, erit CE minor CD, ergo iunCtaBE, 
erit angulus ABC, a:qualis angulo B E C , fcd 
B E C maior cft angulo B D C , quare A B C om- 
nino maior erit angulo BD C. 

Si tandem redlangulum ACD minus fuerit 
quadrato C B , non abfimili modo oftendetur 
angulum ABC minorem efle angulo' A D C . 

Quod vltimo erat , &c. 

LEMMA VII. PROP. 

Si duae redae lineae A B , C D proportionaliter fedae fuerint 
in E, F, & homologis fegmentis A E , C F aequalia fumantur 
A G, C H, & fuper AB , C D deferipta fint fimiiia triangula, 
lAB, LCi). Dico vt redangulum GBE, ad quadratum BI, 
ita efle redangulum H D F ad quadratum D L . 

C Vm fit enim AE ad EB, vt CF ad FD, erit conuertendo,& com- 
ponendo BA ad AE, vt DC ad CF,vel quadratum B A ad AE, 

vtqua- 
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vt auadratum D C ad C F , & per corv. 
uerlionem rationis , quadratum AB ad 
rcAangulum GBE, vt quadratum CD 
ad redangulum H D F , & conuenendo, 
redtangulum GBE ad quadratum AB, 
vt reiSangulum H D F ad quadratum C 
D , & quadratum A B ad B I , eft vt qua^- 
dratum C D ad D L , ob trianguloniin 
I A B , L C D iimilitudinem i quare ex 
aiquorcdangulum GBE ad quadratum 
B I, erit vt redangulum H D F ad quadra^ 
tum D L . Quod erat, &c. 

LEMMA VIII. PROP. XXIX. 

Si quatuor magnitudinum eiufdem generis , prima A ad fe.' 
eundam B maiorem habuerit rationem, quam tertia C adquar- 
tam D E, fitque prima minor tertia , erit fecunda minor quar- 
tsu • 

F lat, vt A ad B, ita C ad DF, fircum 
A ad B habeat maiorem rationcau., 
quam C ad D £ , habebit quoque C ad D I E 

F maiorem quam ad D E , vnde D F erit 
minor D E , Sr eft A ad B , vt C ad D F , T 

erit permutando A ad C , vt B ad D F , J 

cnque A minor C , ergo B erit minor D A B C D 
F , fic D F oftenfa eft minor D E , quare B 
c6 amplius erit minor D E . Q^d erat , firc. 

THEOK. XIX. PROP. XXX. 

Reiftorum laterum in Hyperbola , cuius axis tranfuerfus non 
fit minor cius redo latere, MINIMVM eft redum axis. 

E Sto Hyperbole ABC, cuius centrum D , axis tratifnerfus EB , qui 
primo iit minor redo B F. Dico redum B F efle redorum laterum 
MlNlMyM,. 

Sit quxeunque alia tranfuerfa diameter GD A, in fedione produdaj 
ad I , cuius redum Iit A K ex A contingenter applicatum, fir axi occur- 
rens in Hi fic fit BI xquidiftans A H, qux ad diametrum GAI erit or- 
dinarim duda, atque cx I fic IL ipfi D I perpendicularis , ex A verd A 
M axi applicata, cui ex vertice B fit parallela , vel contingens B O , fe-* 
cans A H in P, iunganturque A B, OH. 

lam cum redangulura DMH ad quadratum MA, fit^vt EB ad B F,' 
fitque £ B maior B F , erit redanguum DMH malus quadrato M A^ 

quare 
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quare angulus D A M , fiue in fimili triangulo D L I , angulus D L I erit 
maior * angulo AHM, fiue angulo parallelarum externo IBL: cum igi- 
tur in triangulo IBL fit angulus IBL minor I L B , erit latus I L minus 
latere IB. 

Praeterea , cum trian- 
gula APO, BPH afint 
aequalia , addito commu- 
ni triangulo A P B , erunt 
triangula A O B , A H B 
fuper eadem bafi AB in- 
ter fe (qualia , quare O H 
squidiltabit A B, ideo- 
quevt DO ad OA, vel 
DB adBM, itaDH ad 
H B, vclD A ad A I. 

Sunt ergo D M , D I pro- 
portionaliter feflae inB, 

A , ^ibus additae funt D 
E , D G , xquales ipfis D 

B, DA, vCraqj vtrigue, 
funtq; redangulatriagu- 
laDMA, DIL fimi&a^ 
inter fe , q^e refta ngu- 
lum EMB ad quadratu 
M A, ifiue E B ad BF, 
cft vt r rcdagulum G I A 
ad quadratum I L, cumque fit 1 L minor 1 B, erit quadratum IL minus 
quadrato IB, idcoquerc^ngulumGIA adquadratumIL>hoce(ltranf- 
uerfum EB ad rcdum B F, habebit maiorem rationem, quam re^langu- 
lum G I A ad quadratum I B , vel quam ^ tranfuerfum G A ad reifium A K ; 
ergo prima E B, ad fecundam BF, maiorem habet rationem quam tertia G 
A ad quartam A K, fed cft prima EB minor f tertia G A, ergo, & fecun- 
da B F erit /minor quarta AK; & fic de reliquis diametrorum redis la- 
teribus; quare BF, redum axis tranfuerfi, eft MINIMVM, &c. 

Si autem axis E B squalis fuerit eius redo B F ; cum dcmonfiratum fit re- 
dangulum GIA ad quadratum IL cflc vt tranfuerfus axis E B ad redum 
BF; patet redangulum quoque GIA squari quadrato I L, fed quando 
EB xquatur BF, redangulum etiam DMH xquaturrquadratoM A, & 
tunc angulus D A M , (qualis eft * angulo AHM, ergo etiam angulus D L I 
xquabituranguloIBL, hoc eft linea IB xqualis erit IL, fed erat redan- 

f ulum GIA xquale quadrato I L , ergo idem redangulum GIA xqua- 
itur quadrato IB, fiue tranfuerfa diameter AG, eius redo AK xqualis 
erit, iSchocfempcr, quxeunque fit duda tranfuerfa diameter prxteraxim. 

Cum ergo Hyperbole fuerit rcdangula xquilatera, ad aliam quoquo 
diametri applicationem xquilatera erit , fed axis cft tranfuerforum < Ml- 
UIMVM\ ergoinHyperboLa, cuius axis tranfuerfus cius redum adxqfiet, 
redum axis aliorum redorum cft MINIMVM . Qwd erat , &c. 

SCHO- 
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S C H O L I V M. 

C Vm fuerit axis E B minor fuo redo B F, ijfticm rationibus oftende- 
tur rcdangulum D MH minus clTc quadrato M A, & angulum DA 
M, liuc DLI minorem ciTc angulo AHM, fiuc angulo IBL, ac propte- 
rcal.tcus IL maius efle latere IB, ideoque redangulum GI A adquadra- 
tum I L , fiue tranfuerfum axem E B ad redum B F , minorem habere ratio- 
nem , quam idan redangulum G I A ad quadratum I B , vel qudm tranfucr- 
fa G A ad redum A K . 

eo R O L L. 

E x his patet , in Hy perbola .cuius axis tranfuerfus fit maior redo , maio- 
rem elTe rationem axis ad proprium redum, quam cuiuslibet alise traf- 
ucrlf diametri ad proprium redum . 

Et fi axis , fuo redo xqualis fuerit , axem ad proprium redum eandem ra- 
tionem habere, quam quelibct alia tranfuerfa ad proprium redum, ob squa- 
litatem^ . 

Si denique axis fuo redo fuerit minor, minorem e(Tc rationem inter axem, 
ac proprium redum, quam inter quamcunque aliam diametrum propriumq; 
redum. Scdhatcfuntprxterinllitutumnoftrura, & fufim a prxclariifimo 
Mydorgio pertradata . 

, Hinc, humanum efle errare deprehenditur, cum prtmofitioyo. dcHy- 
pcrbola Gregorij i Sando Vincentiq, contrarium his lalsb concludat cx 
pr.ccedcnti dp. in qua ( pace tanti Viri didum fit) nefeio quo fato halluci- 
natuscft. 

lemma IX. PROP.'XXXI. 

■L 

Si quatuor magnitudinum, prima A ad fecundam B minorem^ 
habuerit rationem, quam tertia CD ad quartam E, fitque prima 
maior fecunda , erit tertia maior quarta . 

F lat enim vt A ad B , ita C F ad E ; cum 
ergo A ad B minorem habeat ratio- 
nem quam CD ad E, habebit quoque C F 
ad E , minorem quam C D ad E ; quare C 
F erit minor C D . Et cum fit A ad B vt C F 
ad E, dataque fit A , maior B, erit CF 
maior E, & eo magis CD maior eadem-. 

E . Quod erat, &c. 


THEO; 
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THEOR. XX. PROP. XXXII. 

Redorum laterum in Ellipfi MAXIMVM eft reduni minoris 
axis, MINIMVM vero redum maioris. 

E Sro Ellipfis A B C D. cuius centrum E, axis minor A C , redum A 
G , & axis maior B D > redum B F . Dico A G redorum omniuiiu* 
Clfe MAXIMVM i BF vero MINIMVM. 

Sit enim quarlibet alia tranfuerfa diame- 
ter H I , cuius redum H L , fitque diame- 
ter M N ipfi H I coniugata > quae media^ 
proportionalis erit inter I H , & H L ; vn- 
de quadratum ipfius M N aequabitur re- 
dangulo IHL, vti etiam quadratum AC 
sequatur redangulo D B F , & quadratum 
BD rcdanguloC AG; fed eft quadratum 
AC, minus quadrato MN,cum fit tranf- 
uerfa A C minor « tranfuerfa M N , ergo 
rcctangulum DBF minus erit redangulo 
IHL, quare B D ad H I minorem habe- 
bit rationem quam H L ad B F , eftque B 
D maior ^ H I , ergo & redum H L erit 
maior redo BF, 

Praeterea ,' cum fit M N minor D B , 
erit quadratum MN minus quadrabo DB, fme redangulum IHL minus 
redangulo C AG, vnde I H ad C A minorem habebit rationem quanu 
AG ad HL, fed eft IH maior<'C A, ergo redum AG erit maioS/ redo 
H L. Cum fit ergo A G maior H L, & H L maior B F erit A G adhuc 
maior B F . Quare A G redum minoris axis eft MAXIMVM , B F vero 
maioris axis redum, eft MINIMVM . Q^od erat deraonftrandum . 

PROBL. IV. PROP. XXXIII. 

A pundo dato intra angulum redilineum redam applicare, 
cuius redangulum Tegmentorum fit MINIMVM. 

E Sto ABC angulus redilineus , in quo datum pundum fit D. Opor- 
tet ex D redam in angulo applicare , ita vt redangulum fub ipfius 
legmentis fit MINIMVM . 

Ducatur BE angulum ABC bifariam fecans, cui per D reda perpen- 
dicularis applicetur ADC. Dico hanc ipfam quxfitum folucre. 

Cum enim in triangulis BE A, B E C anguli ad E fint redi, & ad B 
fadi aquales, erunt reliqui anguli BAE, BCE aquales, & qui infra A 
C, bafim trianguli aquicruris ABC, pariter aquales. 

F lam 

» • 
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lam ducatur pcrD quatlibet alia FD G . 

Et cum in triangulo D G C iit externus 
angulus D C L maior interno D G C , fiat 
angulus DGH ipfi DCL , fiue DAF x- 
qualis, eftquc angulus GDC xqualis an- 
gulo ADF, & duo fimul DAF, ADF 
minores funt duobus rc<^is , ergo & duo 
D G H , G D C erunt duobus redis mino- 
res, fiue G H cum D C produda conue- 
niet, vtin H, critque reliquus angulus H 
ki triangulo D H G squalis reliquo F in_ 
triangulo D F A : quare huiufmodi trian- 
gula fimilia erunt , & circum squales an- 
gulos ad D habebunt latera proportio- 
nalia, fiue vt AD ad D F, ita GD ad D 
H , vnde redangulum ADH squale erit 
rcdangulo F D G , ideoque redangulum-, 

ADC minus erit redangulo FDG, & hoc femper vbicunquc applicata 
fit per D , reda FDG prster ADC. Quare redangulum lub tegmentis 
AD, D C eil MINIMVM qusfitum . Quod erat Faciendum. 

PROBL. V. PROP. XXXIV. 

A pundo intra coni-feftionem dato redam applicare, cuius 
redangulum Tegmentorum fit MINIMVM . In Ellipfi vero , & 
MAXIM VM redangulum reperire. 

E Sto primiim ABC Parabole, vel Hyperbole, vt in prima figura, cu- 
ius axis BD, Sedatum intra ipfam pundumfitE. Oportet per E re- 
dam fedioni applicare, ita vt redangulum fub eius tegmentis fit MINI- 
MVM. 

Applicetur per E reda A E D C axi ordinarim duda . Dico hanc ip- 
tam qusfitum toluere: fiue redangulum AEC elTc MINIMVM. 

Nam applicata per E qualibet alia inclinata F E G : non abfimili mo- 
do, ac in 2 S.tecundi conicorum, demonftrabitur applicatas AC, FG in- 
tra tedionem te mutuo tecantes in E, in ipto E nunquam bifariam fimul 
tecari , ex quo iptarum applicatarum di.imctri diliunds erunt inter te_., 
ideoque B vertex portionis ABC non erit vertex portionis FHG.- is er- 
go fit H; ducaturque ex B tedionem contingens BI, fiue applicatf AC 
squidiftans; itemque ex H reda contingens HI, fiue FG parallela, que 
contingentes fimul conuenient a in I. Erit ergo redangulum AEC, ad 
redangulum GEC, ivt quadratum B I ad quadratum HI; fed dl con- 
tingens BI, ad axis verticem, minore contingente H I, ergo & quadra- 
tum quadrato minus erit, fiue redangulum A E C minus redangulo FE 
G, 5c hoc temper quscunque fit qus per E applicatur diuerta ab appli- 
cata AC, ergo redangulum A £C ell MINIMVM qusfitum . 

Sit 
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Sit verb ABCD in fecunda figura EUipfls, cuiu* axis maior BD, mi- 
nor A C > centrum E , 3c pundum intra datum fit F. Oportet per E rc- 
^35 in fe&ione applicare quales inuenire propofuiirius. 

Sit per F maiori axi B D ordinatim dudla G F H , minori vero fit I F L . 

-Dico re^angulum GFH effe jflltlMVM, MAXJMVM vero IFL. 

Sit quaelibet alia per psap-» ' . ■ • i ’ 
plicata M F N ,& portionis C'I* 

M O N fit vertex O , atque ex 
axium verticibus A > B , vti e- l / 
tiam ex O agantur contingen- E/ 

tes AP, BQ, POQ, qu* fi. ■ I / 

.jtinl occurrent « in R, P, Q. T/'! - 
■Erit ergo redangulum GFH 
ad IFL ,4 vt quadratum B R . -ri' 

ad quadratum A R , fcd eft / • \ i~fr ' 

contingens BR.rminbrAR, . " 

Cue quadratum B R minus quadrato A R , ergo* & reiSangulum GFH 
minus erit re^angulo IFL. ' j ' 

Praeterea redangulum GFH ad MFN eft vt quadratam BC^ad qua- 
dratum OQ; fed eft contingens BQf minor contingente OQ, fiue qua- ,<ajiacm. 
dratum BQminus quadrato OQ. ergo rediangulumGFH minus eft ro- 
dtangulo MFN, & hoc femper ^icunque caJat applicata MFN : qua- 
re reiftangulum GFH eft ii/ qua:fitum. 

Demum cum rei5tangulum IFL ad NFM, fit « vt quadratum A P ad riS-certiJ 
quadratum QP, fitque contingens A P /maior contingente QP erit qua- 
dratum A P maius quadrato C^. ergo retftaogdlmn quoque lEL maius 
erit re^ngulo N F M , & hoc {^per vbicunque fit duAa N F M'inter 
applicatas IFL, GFH quare redangulum I F L eft UAXtMVM quaefi- 
tum. Qimd vltimb inuenire propofitum fuit. ' ' 

DEFINITIONES. 

I. 



PLANVM ACVMINATVM REGVLARE , vel ACVMINATVM 
tantum voco omnem figuram planam, circa diametrum, in alteram par- 
tem deficientem, & cuius perimeter fit in cafdem partes cauus. 

Hoc eft figura plana ABC, 

■ in qua omnes reda: line* A B B , 

C,EF,GH,&c. afigurfpe- ^ ^ \ \\ 

rimetro terminat* , ac inter fe c G !i c A\h 

sequidiftantcs , a quadam re- /|\\ i \ \ \\ 

da B D bifariam fccentur, & 1 1 \ \j, i \ \ \ \ 

in alteram partem, vt puta ad j i A \ ; A \ ^/- J-\ 'T 

B , continud decrefeant , do- M \ \ I i . \ \ / i \ V 

nec abeant in pundum B, fit- ^ ^ cai d c 

que carum perimeter AGBHC ad cafdem partes cauus vocetur PLA- 

F 1 NVM 
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NVM ACVMINATVM REGVLARE , vel pottu» rbreuitatis caufie.) 
ACVMINATVM, cuius tenninus B vocetur VERTEX ; & 
tes A C, E F, G H, Scc. qux a B D bilviam diuiduntur, dicantur Af- 
FLICATiE ad iplam B D> qna: vocetur DIAMETER, vel AXlS qaan- 
do ipfa pcrpendicnhiiter fecet eafikm applicatas. AC vero dicatur BA« 
SIS ACVMINATI ; & B I , quje d venicc luper baEm ducitur perpen- 
dicularis, AC VMINATI ALTITVDO nuncu^ur . 

II. 

PLANA ACVMINATA REGVLARIA PROPORTIONALIA, vel 
tantum ACVMINATA PROPORTIONALIA dicantur ilia , quonniu. 
omnes applicatx a punCtis eorum diametros pfopottionaliter diukknti* 
bus, fint quoque inter fe proportionales. ’ 

Sint nempe duo Acu- 
minata Regularia ABC , 

RFG.fuperbafes AC, 

E G , qualia in pr.-ece- 
denti dranitione expli- 
cauimus , quorum dia- 
metri B D, FH propor- 
tionaliter k£tx unt inL. 
quotcunque punflis I, 

Mi L,N,&c. (luefttBI 
adID.vtFM adMH, 

& B1 ad LD, vtFN, 
ad N H , &C. atque .imJL 
pun(^is inter fedionum 
applicata: fint O P , QR; 

S T , V X , quf ex homo- 
logis punftis fint ad inuicem pro'^rtionaIes, hoc eft vt ACad EG,ita 
O P ad S T, & Q.R ad V X , &c. huiufmodi figura vocentur PLANA 
ACVMINATA REGVLARIA PROPORTIONAUA, vel tantum ACV- 
MINATA PROPORTIONALIA. 


'b • 



LEM- 


Digitized by Googie 


De Max. Sc Min. Lib. II. 

.'•.itnoiTi 'I r.ic ii.TiinA 

‘ , LEMMA 'XI' PKOP. XXXV. 

, i \ r * ... . . 


45 


Si du* red^ linex ter*iiiajaE A B ,^^0 D bifariam fddte fue- 
rint in E, F^'$t propprtipnabter ‘producantur, vt in prima figu- 
ra ; vel diuidantUr , vt iafecunda ,inG,H,itavtfitABadBG, 
vtCD ad DH, partefq; adie«2x , veldemptxBG, DH iterum 
proportionaliterfccentur inI,L, itavtBI ad I G, fitvtD L ad 
L H . Dico redangulum A G B;^ ad redlangulunj AI B , efie vt re- 
^ngulum CHD ad reftangulum CLD. ,v , 

fi ♦ ’.:v, 

N Ara cum fit AB ad BG, vt CD ad DH,erir in prima figura com- 
ponendo , in fecunda Ver6 diuidendo A G ad G B , vt C H ad H D , 
& eft BG ad G I, vt DH ad HL (cuin diui-» 
dendo faeSum fit B I ad I G, vt DL ad LH) 
ergoexiquo AG ad GI erit vt CH ad HL, 

& in prima figura per conuerfionem rationis, 
m fecunda ver^ , componendo , per conuer- 
fionem rationis, Sc conuertendo, erit G A ad 
A I, vt H C ad CL : & cum fuperids demoiv* 
liratum Cit efle B G ad G I. vt D H ad'H L, 
erit , per conuerfionem rationis, G B ad fi I, 
w H D ad D L. lam re&angulum A G B ad 
A I B habet rationem compofitam cx rationt, 

G A ad AI, vel cx H C ad C L, 8c ex ratio- 
ne GB ad BI, vel ex HD ad DL, fed cxijf- 
dem rationibus H C ad C D, & H D ad DL 
componitur ratio redanguli CHD adredlan- 
gulumCLD, quare vt redangulum A G B ad 
A I B , ita re^angulum CHD ad C L D . Quod erat , Scc. 
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THEOH. XXI. PROP. XXXVI. 


Qyxlibct Portiones ciufdem , vel diuerfarum Parabolarum- 
lunt Acuminata Proportionali^. 

Item , Portiones eiufdem , vel diuerfarum Hypcrbolarura-, 
Ellipfium , aut Circulorum ; quarum tamen fegmenta diametro- 
rum in ijfdem portionibus intercepta ad fuas femi - diametros 
eandem homologam habeant rationem , funt pariter inter fc- 
Acuminata proportionalia . 


S int prim6 duf portiones A BC, D E F eiufdem, vel diuerfarum Pa- 
rabolarum in prima figura, quarum bafes fint A C, D F. Dico ip- 

fas por- 


4^ i /Vfnpentlj Viulani 

fas portiones cffe Acuminata Proportionalia , 

Repertis enim carum diametris B<j , E H , diuidamur^fif proportio- 
naliter in I, L,"applicenturque MiSj, OLP.'Cura fit ergo G I ad IB, 
tf jo. pri- vt H L ad L E > erit comppnendo G B ,a,d B I > hoc eft quadratum ^ A C 
rai conic. ad mN, Vt H E ad EL', fiuc vt quadratUm DF ad O P, idcoque & ap- 
plicata AC ad MN, vt applicata DF ad OP. Quare, ex fecunda prat- 
cedentium definitionum, ipfac portiones ABC, DEE erunt Acuminat» 
Proportionalia. Quod primo, &c. , 

Praeterea fint A B C, D E 
F duae portiones eiuldcin',vel 
diuerfarum Hypcrbolarum, vt 
jn fecunda figura , vel Efli- 
pfium, aut circulorum , vt in 
tertia, quarum bafcs-AC>D 
F , & diametrorum fegmpnta 
in ipfis intercepta fint BG,£ 

H , quae vfque ad fedlionunt 
centra Q, R producantur, & 
fit vt GB ad BQ^ita HE ad 
E R . Dico item has portio- 
nes A B C, D EF efle mterfe 
, Acuminata Proportionalia, 

Nam diuifis diametris B G , 

EH proponionaliter in I,L, 
per I , L applicentur M I ^<1, 

CLP, & produdis femi-d;a- 
metris BQ. ER fumantur cis 
aequales ^S, RT, itavt SB, 

T E fint feftionum diametri , 
lam cum fit G B ad B Q^vt 
H E ad E R , erit conuerten- 
do, & fumptis antecedentium duplis SB adBG,vtTEadEH, funtt^ 
S B, T E bifariam feflac in Qj R, & partes adiedae , in fecunda figura, 
vel demptae in tertia BG, EH proportionaliter diuific funt ini, L, ergo 
. . rcaangulum SGBadSIB, fiue l> quadratum A C , ad M N , erit vt f re- 
co*iic/”^ (Rangulum THE, ad TLE, vel vt quadratum DFad OP, nempe ap- 
f jj.li, plicata A C ad M N erit vt applicata D F ad O P, & permutando A G 
W^-ptimi jd D F , vt M N ad O P , & hoc femper dc quibuslibet applicatis per 
pnnifta diametrorum BG, EH ipfas proportionaliter fecantia, quare, ex 
definitione fecunda, ipfac portiones ABC, DEF erunt Acu m in v a pro; 
portionalia . Quod vltimo dcmonftrandum erat. 
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THEOR. XXII. PROP. XXXVII. 

Proportionalia Acuminata , quorum bafes eorum altitudini- 
bus fmt reciproci proportionales, funt inter fe a;qualia. 

S int duo proportionalia Acuminata A B C, D E F, quorum diametri 
fint BG, EH, altitudines ver6 B I, E L, quae inter fe reciprocam- 
habeant rationem balium AC, DF> flue Iit vt A C ad D F, ita £L ad 
BI. Dico huiufmodi Acuminata inter fe xqualia elTe. 

Sienim poQlbilc eft, 
fit alterum ipforum^, 
nempe ABC reliquo D 
E F minus , & per con- 
tinuam diametri B G 
bifedionem, iuxta vul- 
gatam methodum, cir- 
cumferibatur ipfi A B 
C, figura exparallelo- 
grammis confians *- 
qualium altitudinum A 
L, MN,&c. quorunu. 
altitudines I T, TV,&c. 
xquales erunt ( cum- 
altitudo B I in tot x- 
quales partes diuidatur 

xquidiftantibus parallelogrammorum bafibus AC, MO,&c. in quot 
partes diameter BG fefta fuit) huiufmodi autem circumferipta figura ex 
parallclogrammis, acuminatum ABC fuperct minori exceifu , quo acu- 
minatum DEF ponitur excedere idem acuminatum ABC, adeo vt ipfa 
circumferipta ABNLC fit adhuc minor acuminato D E F, cui circum- 
feribatur item figura D E R P F ex totidem parallclogrammis D P , QR &c. 
squalium altitudinum KX, X Y,&c. 

lam, cum fit bafis AC ad DF, vt altitudo E K ad EI, velvtfubmul- 
tiplex KX ad xque- fubmnltiplicem IT, erit parallelogrammum AL, x- 
quale parallelogrammo DP. Et cum, ex conftruiSionc , fit GB ad BZ, 
vt HE ad E 3, erit, ex definitione proportionalium acuminatorum, AC 
ad DF, vt MO ad QS, fed AC ad DF eft vt E K ad B I, ergo, & M 
O ad QS erit vt EK ad B I, vel vt fubmultiplex X Y ad xquc-fubmul- 
tiplicem T V : parallelogrammum igitur M N xquatur parallelogrammo 
QR> ^ de reliquis, lingula lingulis : ergo vniuerfa figura ABNLC 
xqtialis erit vniuerfx D E R P F, /ed figura ABNLC fada eft minor 
acuminato DEF , quare figura DERPF erit quoque minor eodem fibi 
inferipto acuminato DEF : totum parte , quod eft abfurdum. Nullum- 
ergo horum acuminatorum eft reliquo minus , quapropter xqualia efle- 
inter fe nccclTe eft. Quod erat demonftrandum. 
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S C H O L I V M. 

E x hac facile elicietur methodus, qua pr?cipuas quorumlibet Acumi- 
natorum pafliones oftendi poflint , nempe : ipfa Acuminata .i diame- 
tris bifariam fecari: & Proportionalia Acuminata equalium altitudinum., 
inter fe elTe vt bafes: & (canquam Corollarium ) Acuminata proportio- 
nalia aequalium bafium ellc inter fe vt. altitudines: item duo quxeunque 
Acuminata proponionalia habere inter fe rationem compofitam ex ratio- 
ne bafium , & ex ratione altitudinum : & ad inferipta triangula , vel cir- 
cumferipta parallclogramma eandem retinere rationem, aliaque his fimi- 
lia: & quod de proportionalibus Acuminatis, idem penitus eueniredefi- 
milibus menfalibus proportionalium Acuminatorum , prxmifTa prius ha- 
rum menfalium definitione, &c. qua; omnillinfinias figurarum fpecie^ 
MM, ne dum haftenus tradatis Paraboks, Hyperbote , &c. maxime con- 
ducunt, Sed hxc alias, qu^ tamen cum fint haud obfcur^ indagationis, 
& huic noftro inflituto prorfus aliena, erudito Ledori fic pratmondralTo 
fulTiciat. 

LEMMA XI. PROP. XXXVIIL 

Si duae re-flae linea: inter fe atquales fuerint , & parallelae , & 
ab earum extremis terminis ducantur lineae quemlibet angulum 
efficientes , ab alteris autem terminis aliae ipfis acquidiftantesj 
ha: quoque angulum inter datas conftituent , & reda angulo- 
rum vertices coniungens erit vtrique datarum aequalis , & pa- 
rallela^ . 

Si vero datae redae lineae terminatae ad quemcunque angulum 
applicatae fuerint , & vbicunque proportionalitcr fed? , aut pro- 
dudae, atque ab homologis earum pundis, hoc eft, vel ab ex- 
tremis terminis, vel ab inter-fedionum, aut produdionum pun- 
dis , dudx fuerint intra datum angulum aliae redx lineae , quae 
item angulum quemlibet conftituant, a reliquis vero pundis aliae 
ipfis aequidiftanter ducantur , hje pariter tertium angulum effi- 
cient intra datum , & horum trium angulorum vertices in vna,. 
eadem que reda linea reperientur. 

S it, in prima figura, reda A B xqualis, & parallela ad CD,& ex ter- 
minis A, C inter eas conftituatur angulus quicunque A E C duda- 
que B F parallela ad A E, DF vero ad CE. Dico BF, D F inter datas 
xquidiftantes conucnire, & EF iungentem angulorum venices, alteri A 
B, vel CD elFe xqualem, & paralldam. 

lungantur AC, BD: & quoniam BF eft parallela ad A E, erit angu- • 
Ius GBF xqualis angulo BAE; cumque AB Iit xqualis, & parallela ad 

CB, erunt 
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C B, erunt A C, B D squales, & parallels, idcirco angulus G B D s- 
qualis angulo B AC, ergo reliquus angulus DBF, squalis cric reliquo 
C AEi eadem ratione oftendetur angulum BDF squari angulo ACE, 
& B D deraonftrata eft squalis ipfi A C , ergo in triangulis B F D , A E 
C, cum squalia latera BD. A C squalibus angidis adiaceant, erit ter- 
tius angulus 6 F D, tertio A E C sqlialis , &' reliqua latera B F , A E, 
itemque DF, C E, inicr {e squalia, ftd funt quoque parallela , ob hy- 
■poteiim, ergo EF angulorum vertices iui^ens, erit squalis , & paralle- 
la ad AB, vel ad CD i cadetqpc inter datas AB, CD, curo punctum-. 
E, ex quo ducitur fit inter ,cas , ficque anguluj B F D cadet iutra datas 
xquidifiantes AB, CD. Quod primo oftendere opus erat. 

Sint ver6, in rcli- ‘ 

ouis tribus figuris, * < ‘ 

catsreAs AB, AC •p A rr 


Cia linea reperiri. 

Nam iunda AF, & produdateum BG ipfi DF fquidiftet , & A F cum 
DF conucniat,conueniet quoque produCta cum B G , fit ergo G pundum 
occurlus. Item cum CH xquidiftct ipfi EF, & AF fecet E F, pro^uda 
fecabit quoque C H; Iccet in H. Oftendam punda G, H, qus iam in- 
reda A F reperiri demonfiratum eft , efle vnum idemque punCIum reds 
AF: eft enim in triangulo AGB vt G A ad AF, ita B A ad A D, vel, 
ob hypotefim, vc C A ad A E, vel vt H A ad A F, ergo G A , & H A 
fiint squales, hoc eft punda G , & H non funt duo, fed vnum tantum, 
& in eadem reda linea in qua funt punda A , F . Ergo B G , C H inter 
fe conucniunt intra datum angulum , ac trium angulorum vertices funt 
m diredum politi. Quod vltimo oftenderc propofitum fuit. 
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LEMMA ■ XII. PROP. XXXIX. 


Si fuerit quodcunque quadrilaterlim redilineum A B C D , cu- 
ius oppofita latera A D , B C bifariam feda fint in pundis F> 
E, iundaque fit reda F B ^ iri.qua fumptuni fit quodlibet pun^ 
dum G, vel intra , ycl extra quadrilaterum a quo ad terminos 
alterius $quidiftaritiUrn veluti A'i DVdudse fint G A, G D, 
‘ac in triangulo aGE)’, fit gUiedanl Hi ipfis AD,'BC jequidi- 
ftans, & E F fecans in L. Dico, li iurigantur BH, CI, trian* 
jgula A B H, DCI inter fe «qualia e(Te. 



N Am totum quadrilaterum ABEF, squale cft integro quadrilatcro 
D C E F i^vtrunque venim diuiditur per diagonales A E , D E , im. 
duo triangula alterum alteri squale, eo quod fint fuper squalibus bafi- 
bus, ac inter eafdem parallelas ) eadem ratione quadrilaterum A H L F 
iequale cft quadrilatcro DILF , & quadrilaterum B E L H squale qua- 
drilatero CELl, ergo, & reliquum triangulum ABH reliquo triangulo 
P C I’ eft squale . Quod erat deraonftrandum , 

His itaque pr^eoflenjis , ad imefligeuionem M , MI- 

' portiorutmper idem datuinpunBmn ex qualibet coni- 

feBione aJbfcijfarum accedamus , pramijfo tamen , fuper figuras tertij Sche- 
matifmi ffequenti T heoremate , •tmmerfalem , fimulque facilem methodum 
exhibente , f4a aquales portiones de tadim coni- feBioneabfcindtpoJfunt ♦ 
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\ 

Si in Parabola , ex binis ipfius diametris duo xqualia Tegmen- 
ta fint abfcifla : in Hyperbola vero , Ellipfi , vel circulo dux fe- 
mi- diametri proportionaliter intra fedionem Tedlf fuerint, & ex 
terminis xqualium diametrorum ih Parabola , yel ex pun^lis di- 
uifionum, in reliquis fedtionibus,ordinatim applicentur linex ad 
fuas diametros, & producantur, donec ad vtranque partem fe- 
. ftioni occurrant : coni - fe>Sionum portiones 5 at in Ellipfi ,' vel 
circulo, minores portiones ijfdepi apjplicatis , tanquam bafibus 
iniiftentes, inter fe aequales erunt. ; 

E Sto ABC Parabole, in prima, fecunda, & tertia' figura, vel Hyper- 
bole in quarta, quinta, & Texta, aut Ellipfis in.feptima.odlaua , & 
nona, aut circulus, in reliquis, quarum fcdionum binx diametri in Pa- 
rabola fint DB, DE, a quibus. dempta fint aequalia fegmenta BF,EG, 
& in reliquis binx Terni- oiametri D B, D<E ( qux primi in Ellipfi , vel 
circulo onyiino conllituant angulum BDE) ha intra fediones fedx fint 
in F, G, vt DB ad B F, fit vt D E ad E G, & per puiida F, G, in fin- 
gulis figuris fint ad diametros DB, DE ordinarim dudx AFC, HGI, 
qux ad vtranque partem Tedioni occuitcdc • in pundis A, C; H , I, & 
> bifariam in F, G fecabuntur, cumDB, DG,.fint ipfarum diametri . Di- 
co portiones ABC, HEI Tuper ijTdcm applicaris, tanquam bafibus infi- 
ficqces , inter £e xquales clTe . 

Nam, dudis ex B, E redis BN, EN fedionem contingentibus in B, 
E: ipfx occurrent l> fimul in N inter diametros D B , D E, & applicatis 
HI, AC xquidifiabunt. lungancur prxtcrea EB, GF. 

lam in Parabolis, cum fint EG, BF inter fc xquales, &parallel^,iun- 
dx quoq; EB, GF inter fc xquidifiabunt, &cum ex illarum terminis E, 
B, dudx fint rede EN, BN angulum ENB inter eas confijtuentes,atqj 
cx reliquis terminis G, F, fint G I, FA, ipfis E N, B N xquidifiantes ; 
ipfx (i I , F A inter eafdem E G , B F fimul conuenienr , vt in M , & iunda 
NM ijfdcm EG, B F xquidifiabit, fiuc erit altera Parabolx <■ diameter. 
Cum ergo fit EG parallela ad<iNM, & EN ad GM, crh E N xqualis 
GMi eademque ratione BN xqualis FM, quare vt E N ad N B, ita G 
MadMF. 

In reliquis vero figuris, cum redx DB, DE angulum EDB ctficien- 
tes, proportionaliter fedx, aut produd.x fint in G,F, fintque ex earuili 
homologis terminis E , B dudx EN., B N angulum inter ipfas confii- 
tuentes ENB, & ex reliquis diuifionum pundis G,F fint GI, FA ijfdem 
E N, BHparalfcl?, hx intra datum angulum EDB fimul conuenient, vt 
in M ; & reda iungens punda D, M, per occurfum M omnino tranfibit , 
fiuc 'erit alia fcdionis diameter. Cumque ob parallelas G M, EN fit G 
M ad E N, vt M D ad D N, & ob parallelas MF ,.NB fit MF ad NB, 
>- G 2 vtea- 
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vt eadem M D adj) N , erit G M ad E N> vt M F ad N B , & permu- 
tando GM ad MF, vt EN ad NB, 

Cum ergo, in figuris prima, fecunda, quarta, quinta, feptima.odaua, 
decima , ac decimaprima fitGM ad MF, vt EN Ad NB, erit quoq^qua- 
chratum GM ad MF, Vt qifadratum EN ad NB, vel vt‘'rcdangulum H 
MI ad redangulum CM A, & permutando quadratum G M ad fcftan- 
. gulum H M I , vt quadratum T M ad re^angulum "C M A , & couertendo 

in prima, quarta, feptima,&decimafigura('inquibusapplicata;HI, C A 
fecantfe mutuo intra feiiUoncm in puafto M ) re£langulum HMI ad qua- 
dratum GM, vtrc(5langulum CM A ad quadratum {^M, & componendo 
redangulum H M I cum quadrato G M , fiue vnicum quadratum H G , (nara 
cft A C bifariam fefla in G , & non bifiriam in M^ ad quadratum G M , vt 
re(ftan®ulum CM A cum qua'drato FM, fiue vt vnicnm quadratura C F 
(cum AC quoque leda fit oitariamin F,& non bifariam in M^ ad quadra- 
tum F M . In figuris ver6 fecunda, quinta , odaua , & vndeciina , in quibus 
applicatx HI, C A fe miitudfccant extra fedibncm in pundo M , cum fit 
GM quadratum ad redangulum H M I, vt quadratura F M ad redangu- 
lum CM A, erit per conuerfionem rationis quadratum MG ad quadratura 
GH (cIlenimredangulumHMI cum quaorato GH xquale quadrato G 

M , cum fit H I. bifariam feda in G , & ei adieda fit I M^ vt quadratum M 
F ad quadratum F C , ob canddiivrationcm , ( nam C A quoq; bifariam feda 
cft in C, ciq; addita elb in diredum A M^ conuertendo quadrarum H G ad 
GM quadratum, erit vtquadratumCF adFM. Itaq; in fingulis prxdidis 
figuris, deptis tertia; fexta, nona, & duodecima , cum demonftratum fit qua- 
dratum H G ad G M efle w quadratum C F ad FM , erit quoque linea H G»i 

. G M , vt Cnca C F ad F M . In figuris deniq; tertia , fexta , nona, & duodeci- 
ma, in quibus applicat? H I , C A conueniunt fimul cum ipfa fcdione in pun- 
doM, patet quoqnc eife HG ad GM, vt CF ad FM, cum ipfx HI,C 
A,vel HM, CM bil.uiam fetentur in G,F ab carum diametris EG, BF. 
Eft igitur in qualibet datarum figurarum huius fchcmatifmi, H G ad G M , vt 
CF ad F M , qfiarc iunda H C atquidiifabitiundx GF; fcdeft I G xqua- 
lis HG, & AF «qualis CF, ergo etiam IG ad GM erit vt AF ad FM, 
idcoqueiunda AI squidiftabit eidem GF, fedEB quoque ipfi G F ?qui- 
iliftat ( vt iara fupra oftendimus in Parabolis , & cum in reliquis fedionibus 
fit D E ad E G , vt D B ad B F ex hypotefi ) ergo quatuor iundx red« linex 
EB, AI,GF, HC funtinterfeparallelxi fpd NM,. quam fuperius often- 
dimus efle fedionis diametrum, tranfit per N occurfum conungentium E 

N, BN, crgoredaEB pundacontaduumiungcns,ab eademdiametroN 
Ajofccii- MD bifariam fccabitur,^vt in O, ac ideo omnes alix in fedionc applicatx 
dicoaic. ipfi eb ?quidiftantes, nempe AI, GF, HC, abeadem DNM bifariam 

fecabuntur,vt HC in P, 

Denique iunganturredx HE, CB, & fiet quadrilatctum HEBC, cu- 
ius oppofita latera HC, EB funt parallela, &bifariamfedadredaPO, in 
' qua nimptum eft pundum M , & ab ipfo ad terminos alterius ?quidiftantium 
nempe ad I^, C dud? funt redx M H , M C , ac in triangulo H M C eft GP 
ipfiH C parallela, quare iund? EG, BF auferent triangula EGH,BFC 
r 39. b. inter Ic r xqualia i quapropter bafis H G ad balim C F erit reciproce , v t al- 

titudo 
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titudo trianguli CBiF ad altitudinem trianguli H E G, fcd horum tri.ingu- 
lorumaltitudincs eidem funf,qfc altitudines portionum ABC, H EI, cum 
punAa B, E fintcarundem portionum vertices; quare vtbafis adba- 
lim C F , vel fumptis duplis , vt H I ba:lis portionis H E I , ad A C bafim^ . 
pprtionis ABC,itareci^oc,calutudoporuq^ABCadaItitudincmpdt- 
tionis HEI, funtquehuiufinbdiportiones^ Acuminata regularia, & prb- ** ' 
•portionalia 4 & eorum bafes altitudinibus reciprocantur, quare ipfa Acumi- 
nata , leu^rtiqnfcs H E I , A B C inter le funt ^iqualcs . Quod oft endero '' 57- '>• 
'propolttum rtiit, quodque de fola Parabola demonftrauit Geometrarum., 

Princeps in 4 . Prop, de Conoid. aeSphiroid. fuppoltta tamen ciufdem Pa- ’ 

rabolf quadratura. . 

" C 6 Lr-i ‘ 

T Tine eft , quod applicat» teminis iqualiam diametrortim in Parar 
4 - , VeJ ex pundis, iri i^Iiquis fe^Iiorrihus , prOponionaliter diuidf- 

, tibus femi-diametrosadangulumconftltutas, omniribfemutuolbcant: & 
quod reA* linc^jj tum harrtrt- appli<fatarum puriiSs rfftdia, tdm extrema iurt- 
gentes, re<fIatfcmi-diametrdruin'terminosiungenti'iquidiftant. Demon- 
flratumellenim HI, A-C fecarefcintoudin My Sciunaas HC;'GFlAl 
ipfi E B ellc parallelas. . ■ •...“•kv'. , ■ •; m ^ 

l . - . - J. I .••, v ,-W .. .. . . 

^ C’0 R O L l: II. 

i N 

■p Atct quoq; inquarta , qpinta , feptima , & oftaua figura , portiones eiuf- 

XT dem EHtpfiirvd cnCuliv<!piannnbarcstranlearitpcrpun^laearumfe- '' 

mi- diametros proportionalitcr lecaniia , etiam fi ipfe femi- diametri fipt in., 
diredium pdfit ijhoc eft duplicat* inter fe atquidiftent , eflb quoque inter le 
iquales. Ytti ddtetalifintponibmunatqualisderaonftratur, (w in (upe- 
riori propofitibne) ei portioni .cuius bafis fit applicata petmunftura propor- 
. tiortalitcr fecans aJiaiit femi* diametrum ; qu* cum prididUs angulum coii- 
ftituat, ij.. 


r ■ C.P R O L L, IIL • ; ; 

E x ijfdem conftat, quod fiqubtcuhque applicat», in eadem EUipfi, vel 
circulo integras diametros proportionalitcr fecent, abfeifla? portiones 
' yid^ iqiiales erunt , hoc eft mirior minori , & maiof maiori . 

I Si enim m pradidtis figorisfint dua? diametri B R E L , ita fedhe in F , G ; 
vt R F adFBficvtLGadGE, erit componendo ^ & fumptis antece.. 
-cientium fubduplis D B ad B F, vt D E ad E G; applicatis ergo AFC, 
■ HGI erunt portiones A B C, H E I inter fe xquales > & reliqua portio 
ARC rcliqu* portioni HRI «qualis erit. ' 


c IU. 
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PROBL. VI. PROP. XXXXI. 

Per datum punduni in angulo redilineo , redam applicare > 
qux de angulo abfeindat triangulum MINIMVM . 


E Sco angulus redilineus A B C , in quo datum (it pundum D . Oportet ex 
D redam applicare, qux ab anguJo aufmt triangulum MINIMVM. 
lungatur diameter BD, ad quam applicetur per D reda A DC, qux ia 
datopundo D « bifariam fecetur. Dico hanc ipfamquxfitumfoluete, hoc 
cft triangulum ABC elTc MINIMVM. 

Ducatur quxlibetalia EDF, & ab extremo 
applicati AC, quod cadit fupra E F, fiuc ex 
pimdo C agatur C G ipit E A ^quidiftans . Et 
cum fit A D xqualis DC, ob conftnidionem, 
critquoqueED fqualisDG, dtangulusADE 
aquatur angulo CD G, ergo triangulum A D E, 
triangulo CDG 9qualecrit,acidc6 AD E rai^ 
nus triangulo C D F i fi ergo addatur communo 
trapetium BEDC, erit triangulum A B C. nii' 
nustrianguloEBF,&hocfemper: quare trian- 
gulum A B C cft MINIMVM. Quod reperien- 
dumerat. " ' 



PROBL. VII. PROP. XXXXII. 


Per datum pundum intra coni t fedionem , vel circulum redam ' 
applicare, qux de ipfa auferat portionem MINIMAM. 

i 

E Sto A B C data Parabole , yt in prima figura , vel Hyperbole , vt in fe- 
cunda, aut Ellipfis, vel cittulus, vt in tertia, quarum centrum H, & 
pundum intra datum fit D. Oportet per D redam applicare, qux de fe- 
dionc abfeindat portionem . 

Ducatur HBD fedionis diameter tranfiensperdatum pundum D, per 
; quod ei ordinarim applkctur reda AD C . Dico portionem ABC cSq MI- 
NIMAM quxfitam . ' 

Nam applicata per D in fedione qualibet alia EDF, cumipfa EF alte- 
ram applicatam A C in fedione bifariam fecet in D , ipfx fe mutuo bifariam 
non fccabunt , per 6 . fecundi conicorum , qux licet de fola Ellipfi , vel circu- 
lo agat, vcrificatur quoque de quacunque data coni-fedione. ^etur er- 
go EF bifariam in G, per quod dicatur eius diameter G 1 H ledionl oc- 
currens in 1, per quod agatur fedionem contingens IL, quxipfiEGF x- 
quidiftabit , b quare fi iungatur 1 B , cum ipfa tota cadat r intra fedionem , Sc. 
alteram parallelarum L 1 fecet in I, pronuda ad panes B, conueniet cum 
reliqua produda FDE ad panes E, ac idcb DM, qux ex D ducitur ipli 
B 1 xquidiftans cadet fupra DF, fecabitque diametrum IG, vt in M, cui 

perM ' 
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perW applicetur refla NMO, quxapplJcatz EGF xquidiilabit.’ 
lam, in prima figura, eum fit BD parallela ad IM, & BI ad DM, erit 
diametri IcgmcntumBD xquale diametri fegmento IM; funtquecxD.M 
applicata; diametris re^x ADC» NMO> ^epo^ones ABC, NIO 
«quales ‘«erum. ' ^ 



) 1 . . 

In reliquis vcr6, cum in triangulo DHM iit BI parallela ad DM, erit 
H B ad B D , vt H I ad I M, funtque ex D , M applicata: diametris redae 
ADC, NMO, quare portiones ABC, NIO aequales i erunt. Cumer- 
goinfingulis figuris portio ABC demonftrata fit xqualis portioni NIO, 
& fit portio NIO minor portione E I F , pars toto , ergo portio ABC erit 
quoque minor portione EIF, &fic quacunque alia portione, ab applicata 
per D abicifia, minor demdnilrabitur. Vqde portio ABC eft MINIMA 
quxfita. Quod faciendum erat. 

C O R, O L L. 


T TInc cft , quod dum per datum pundum D intra Ellipfim, ducitur applf. 
xl cata ADC MINIMAM portionem abfeindes , habetur fimul MAr 
XIMA ponio,quxeft reliqua AFC, vtpcrfc fatis conflat. 


V 


THEa 


«40.l1. 


b ibidem. 
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6 Vinc€ntij Viuiani ' 

» • 

THEOR. XXIV. PROP. XXXXIII. ' 

In congmentibus Parabolis per diuerfos vertices fimul adfcri- 
ptis , intercepta communium diametrorum fegmenta inter fe funt 
arqualia, & huiufmodi Parabolae dicantur jquidiftantes. Contin- 
gentes vero vtranq; feilionem ad terminos eiufdem diametri inter 
fc aequidiftant . 

S int du* congruentes Parabol® ABC, DEF per diuerfos venicesB, E 
fimul adferipta: circa communem diametrum BEH, & inter ipfasdu- 
Cta fit quxeunque alia AD ipfi BE parallela, ( qua: vtriqueParabolx con- 
ueniet in A , D eritque earum communis b diameter ) atque ex terminis A , 
D, agantur AI, DL Parabolas contingentes in A, D,& communi diame- 
tro B E occ urrentes r in I , L . Dico diametrorum intercepta legmenta B E , 
AD aat]ualiaeiTe,& contingentes AI, DL inter fc squidiUarc. 

Nam primum patet ex primo CoroU. 42. 
primi huius : cumq,- omnes interceptae BE, 

A D , &c. fint xquales vocentur , huiufmodi 
Parabola: inter fe f quidiftantes . Secundum 
ver6,ita oftenditur. 

Applicentur ex A , D ad diametrum BH 
rciit* AG, DH; erit A H parallclogram- 
nium, ex quo GH aequalis erit AD, fiucj 
ipli BE, quare dempta, vel addita, vtiopus 
fuerit , communi |P E , proucniet B G ?qua- 
lis HE, & dupla </I G dupl* LH aequalis 
erit, & eft G A «qualis H Dj & angulus 
IG A angulo L H D «qualis, ergo angu- 
lus quoque GI A angulo HLD xqualiscrit. Quare contingentes AI,D 
L inter leaequidiftant. Quod,&c. 

THEOR. XXV. PROP. XXXXIV. 

In Hyperbolis, aut Ellipfibus fimilibus, & concentricis, per 
diuerfos vertices fimul adferiptis , intercepta communium dia- 
metrorum fegmenta ad proprias femi- diametros vnam eandena- 
que habent rationem , & qua: fediones contingunt ad terminos 
eiufdem diametri inter fe xquidifiant. 

S int dux Hyperbolx fimiles in prima figura, vel dux fimiles Ellipfes in fe- 
cunda , quarum commune centrum (it G , & communis femi- diameter 
G B E , fitque dudta quxeumque alia G A D , (qux tamen in EUipfi cadat in- 
ter coniugatas femi- diametros GE, GN^ eritque GAD, ‘ item commu- 
nis fcdionum femi- diameter, ducaturque AL, DM ad terminos A, Dfe„ 

diones ' 
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fiioncs contingentes , quat produifla’ , communi diametro G B E <« occurent 
in L>M. Dicoprimiim G A ad AD eflevt GB ad BE. & contingentes 
A L . D L inter le aequidiftare . 

Applicentur ex A, D addiametrumcommitnemGBM rciif AI, DH. 
Erit iam in fedione DEF,reAanguIum GHM ad quadratam HD, ivt 
tranfuerfum ad redlum , vel , ob fedionum limilitudinem , vt tranfuerfum fe- 
dionis A B C ad eius redum , vel vt re^langulum G I L ad quadtatum I A , 
& quadratum DH ad HG, cft vt quadratum A I ad IG, ergo tx xquo 
re&wgulum G H M ad quadratum G H , erit vt redlangulum G I L id qua- 
dratum IG, & conuertendo quadratum GH ad redangulum GHM, vt 
quadratum IG ad rcdlangulum GIL, & per conuerflonem rationis in pri- 
ma figura, & component iaiccunda, quadratum GH ad re^angulunu. 



HGM, vt quadratum IG ad rediangulum IGL, & permutando quadra- 
tumHGadGI, vel quadratum DG ad G A, erit vtredangulum HGM 
ad redangulum IGL, vel permutatis sequalibus,<'vt quadratum E G ad 

3 uadratum G B, feu linea DG ad G A, vtbnea EG ad GB, &diuiden- 
o,&conue«cndo G A ad AD, vt GB ad BE. Quod primb erat, &c. 
Praeterea, cum fupcriiis dcmonftratum fit efle reflangulum GHM ad 

S uadratum HD, vtreiftangulumGIL ad quadratum I A, erit permutan- 
orcflangulum GHM ad GIL, vt quadratum HD ad I A; fed propor- 
tio quadrati H D ad I A componitur ex duabus rationibus H D ad I A, 
vel ex duabus rationibus H G ad G I, & proportio re^anguli GHM ad 
GIL componitur ex duabus rationibus, nempe ex GHadGI,&exHM 
ad I L i ergo proportio G H ad G I , hoc cft H D ad I A , aequalis cft pro- 
portioni HM ad IK, & permutando DH ad HM, erit vt AI ad IL, & 

H anguli 


« 14 - » 5 - 
primi co- 
nic. 


b ij. ibid. 


c ibidem» 
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anguli ad H, I funt aequales, ergo triangula DHM, AIL funt aequiangu- 
la.hoceft angulus DMH arqualis erit angulo A L I, ac ideo D M, A L 
inter fe aequidiliant . Quod vlcimo dcmotiilrandum erat . 

S C H O L I V M. 

P Roptationalitas, quam primo loco fuperioris theorematis inter femi- 
diametros concentricorum quadrantum N G E , O G B fimilium Elli- 
piium inuenimus , eadem penitus reperietur in alijs deinceps quadrantibus, 
& ad rerticem , vt per fe fatis patet . 

THEOR. XXVI. PROP. XLV. 

InHyperbola intra angulum afymptotalem ; vel in Parabolis 
parallelis , fiue in Hyperbolis , aut Ellipfibus fimilibus , & concen- 
tricis circa eandem diametrum per diuerfos vertices fimuladfcri- 
ptis , portiones omnes anguli , vel exterioris fedionis , quarum ba- 
fes interiorem feftionem contingant, inter fe funt squales . 



S it intra angulum afymptotalem A B C deferipta Hyperbole DEF, vt 
in prima hgura, vel dua:aquidiftantes Parabolae ABC,DEF,vtin_. 
fecunda j vel fimiles concentricx Hyperbolae , vt in tertia, aut Ellipfes , vt in 
quarta, quarum commune centrum lit G, ac omnes per diuerfos vertices 
B , E (int fimul adferiptae circa eandem diametrum G B E , & ad verticem E 
interiorem fcciioncm contingat refta AEC, deadquodeunque aliud pun- 

^um 
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AumD comi4S»t«andem red« HDI. D>coip(ascontingeiitcsextcriari 
ad vtniujttc panem occWTcre, actlcea aequales ponioncs abfcin» 

. J m;:i - ,/l lULJ^,. .i , 

-i. Nimduais diametris GBE* GME>5 curainpfitnaHgura reiSs AEG, 

H DrHyperbolca contingant in £»;t>, ipfaeproduii.-ccumvtraqueafymT 
Motoconuenicnt in A. C, & in I.atque^biferiam fecabuntur in E , ^ ^ 

Di aquibusfiducantitt;ajryn)pt4Ps.«qHidiftaDte5 EN< EO. &DP, DQ> dio 
erititefian^umNEQ?quale^e^angnlo;P D Q^fiuc parallclogrammom ^ 

N 9 Muale Abi ^uiangulo paralklogrommq P & duplum duplo ;qua- ‘ ' ' 

letetic, hoc eft triangulum ABC, triangulo. HBl i/eum AC. H I Aut bi- 
&(U«ifeaxin£, DO , . i 1. . ■ : . .. 

Jn reliquis yeroAguris cum A £C. contingar , in E interiorem feftionem 
DEE , ipfaxquidiftabitr contingenti ex B exteriorem, ac ideo erit vna^ r4J'4+-|^ 
applicatarum ad diametrum G B E in extetiori feiftione A B C , & bifariam 
fecabiturin E. Eadem ratione contingens HDI erit vna applicatarum ad 
diametrum GMD in exteriori, &biAiriam fecabitur in D, eritqne in fe- 
cunda Agura fegmentuiTi diametri BB xquale fegmento-MD, & in tertia 
habebit d GB ad B E eandem rationem, ac GM ad MD, in quana de- d ibidan. 
nique G E ad EB eandem, ac GD ad DM: quare portiones ABC, H 
MI exterioris fedionis ABC, quarum bafes contingunt interioremD E F 
inter fe fune 'xqualcs. Quod demonftrandum erat. < 4 »fa. 

i 

C O R O L L. ! 

V 

H nc eft, quod contingentes ad punAa interioris concentricx fedio- 
nis, exteriori femper ad vtranque partem occurrunt, Sc a taAibus 
biAuriam fecantur. ^ ' 


THEOR. XXVII. PROP. XLVI. 

•' < Si in Parabolis paralleliSj vel in Ryperbolis, aut circulis , fiue in 
Pllipfibus fimilibusy& concentricis ad puniftum quodiibec interio- 
ris fedionis , quxdam f6da litiga contingat, cui du(fta fit qugeunq^ 
alia xquidiftans , ytranque iedione;rn iecans , erit rediangulum 
fub Tegmentis huiuTmodi applicat; inter vtranque Tedionem in. 
cerceptis, aequale quadrato Terni- tangentis. ’ > 

^Int duc ParaboI^ Muidiftatcs,vt in prima figura, vel {imiles,& concctric^ 

O Hyperbol; , vt in iecuda , aut Ellipfes, vel circuli , vt in tertia, A B C , D 
£ F , quaru centrum , refpcdiu^ At R , & ad quodeunq, pundum E interioris 
fit contingens reda AEC, (qux ad vtranque panem exteriori /occurret / CoroU. 
in A,C, & i tadu £ bifariam fecabitur ) eique At xquidillanter duda^ 4$-l>' 
quxlibct alia GDU.Cqtneaemadvtra^ue panem exterioris occurret ia 
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G, H cum fit vna applicatarum, &c.) interiorem fccans in D,F. Dico re» 
Sangulumfub Tegmentis GD, DH aquari quadrato feini-tahgcmis ABl 
Nomiunda DE, &bi&-iamfedain N, ducatur eius diameter NOP* 
qu* erit vrriufque fedionis diametct( cum ipf? ponantur parallel? , vel con- 
centricae) eas fteans in 0,P, Pater,'ficKO, P concipiantur contingcmel 
fediionesOV, PQJias inter fe^ajquidiftare.fed OV ipfiDE 9 quidi(lat« 
^9?- 44- cum haec fit vna applicatarum in fitdiione 'DE F ad diametrum RNOsqua- 
“““■ re, &PQJpfi DE tequidilkbit, hoc cft DE erit vna applicatarum Infe» 
dione ABC ad diametrum RNPj exquo NE produdaad vtranoue jw* 
tem exteriori Tedioni ABC occurret, vt in L, M, deadiametro P N bife* 
riamfccabiturin N, fed DE quoque bi&riamfcdaitiit in N, quare inter* 
(Ceptae LD, EM inter icfii^ «•quales hoccftrcdangulum LDM xquale 
«flrcdangulo •>- ■ ■•'* 



. lamcum fit applicata AC biArfam feda in E, duda cius diametro B 
E, haec quoque biliuriam Tecabit aliam applicat^ G H, vt in 1, eritque, 
ctiamdiamecer fedionis parallelae, vel concentrica: D E F; & cum A C 
contingat fedionem DEF in E, fitque DF ei acquidifians, haec item bi- 
fariam locabitur d diametro EI,vcin I. Cumfitergo G I aequalis IH, de 
ablara DI squalis ablatx IF, erit reliqua GO reiiquz FH squalis, fiuo 
rcdangulum G D H squale redangulo GFH , 

Tandem ex B ducatur contingens B Qjltcri contingenti P Qjronuc- 
ii 7 .rertij niens in Qj, Erit ergo rcdangulum GDH ad LDM,* vt quadraturaBQ 
conia p cademque ratione redangulum A E C ad L E M , vt quadratum 
BQjd PQ^quapropterredlangulum GDH ad LDM, crkvt AEC ad 
L EM, de permutando GDH ad AEC, vel ad quadratum AC, (cunu, 
AE, £C fint squales) vtredangulum LDM ad LEM. fed LDM ipfi 
L E M squale ollenfuni fuit, quare, de redangulum GDH, vel G F H 
«quale ttk quadraeo Teioi-tangemis AE. Qwd erae demonftrandunu 

quodque 


/ 

i-=..gk 


Dr I 


De Muc.i^Mio. Lilj.II. 


€i 


que in par^ieiit Paraboio^ itfijn ilibus coocchrHcia Hypecbolis io 4>i. 
9.frimihuiut,fcdalj)$i^gKffianibnsoftcniumiyc. r 
U.v^Vf.vAnii-i»»' A fiufi<j*o;aO , 1 ct iunduSjl m!,i .i<; • j' - . ; j j^lrirt 
-1 ‘ '■ . .T’!" ,v ■ y ■ 

.) 1<2 G L !!:.?■'“ I., 

•'3/. rHls.up ,U rru]-, ::-q . a !,' G ! ';r'irrtfn <,<,■ 

Inc^i Wfabolis, vd doWceniricis, ac (imilibut 

- Hyperberiis, aut EUipfibiKs applicata in interiori fedionc hinc (ndcj 
id* esftcriori ncceflitfw^Cilecterrit. totaque ab illius diametro blfiiriaTni 
catur, &quod hukis applkatttiinttrcepta Icgmtnta inter fc funt «qualia . 
pnnonftranirtieftenim;applicatas DE. DF irt 'interiori fedioni DEF 
exteriori ABC bciUtrere in LrM;® in GiH, & diametros 0‘N, FI, 
qu« bifariam fecant DE, DF in N, I, bifariam quoque diuidere totas L 
MrGH, atque int^ceptas portiones BD. EM interfe aequales eQe, item* 
que GD, FH sequales. ' r • • 


C O R O L L. II. 

/ 

C Onllatetiam ex vitima pane huius Theorematis . quod, fiinquaennq: 
coni-feAione, vel circulo duxrcAae lineae applicatxfiierint interfo 
nquidillantes, ad vtranque partem fe^ioni occurrentes, quae a tertia qua* 
dam applicata vtcunque fcccntur, rcdangula fub fegmentiszqnidiftantium 
eandem inter fe habere rationem , quam rc&angulf fub fegmentis tertiae fe* 
cantis homologi fumpta . 

Ibi enim oftenfum fuit ciim in Parabola, thm in Hppetbola, aut EUipfi» 
vel circulo ABC, inquibusdu?*quidiftantcrapplicat« AC, GHfecan* 
tur a tenia applicata L M in pundis E , D , redangulum GD H ad A E C, 
clTe vt redan^um L D M ad L E M . 

• ,:^HEOR. ’ ^VIII." PROr’ 

■' &i^p<!tbda’SntraanPulnmafymptotalem dttfcriftt/i Va hti 
^quidilUntibusParaljojis >4Ut fimiiibus concentricis Hyp,er|bplis, 
aut Eilipfibus t ne^anun in exteriori applicaiantm > ac interilQrefia# 
iihllionein «ontiflgentiuin , MINIMA eft ea , <iua; ad veraoettu 
tnaioris axitrduiiitar . At ip EUipfibus , MAXIMA eft quae ad ver* 
tt^ni nunoris V,J 


E SM.irtfHmaflgure,!n angelo nfytnptotali ABC dercn'ptaHyperi>qile 
DEF, cuius axis BEG, velm{eci»da, fint dux Parabolx xquitfas 
ftantes , vel dux Hmiles concentricx Hyperbolx A B C , D E F circa axim 
BEi aut in tenia, dux fimiles concentricx Ellipres ABC, DEF, fitquo 
exterioris fedionis axis maior BPN> minor OPQ, &ininterionlitmaiot 
- ^ EPK, 




^2 ..I 'VinGcntil Viuiani -G 

EPK, minorSPY. &inquauisfiguraad E vertkemtniiodsaxisintprio!» 
rem fcdioncm contiogat.refta AEC> qux ad vtranque partem excrriorJs 
« Coroll. pertinget , * ac bifariam fecabitur in E . Dico ipfam A E C effe MINIMAM 
4j. huius, exteriori fciSioni appUeatarum , atque interiorem contingentium . Et in EI- 
lipfibuscontingenteip RS^l^ad vertictortibic^igaxiseffc MAXIMAM. 

Sitquxcunque afia contingens LDMad punaura D, qux item exte- 
i ibidem, riorifcaiouioccurretin L, Mi h&bi&riamCec^ituriaD) & per D ag;^ 
lur HDI ipfi AEC zquidiftans, exteriori occurrens in H«l, Et cum i^ 
fcaione ABC perpunifum D intra ipiaitifuioptum, fintdu* HDI, Lt» 
M I quarum prima maiori axi B G cft perpendlcuiaris , altera verb inclinaf 
ta,eritrcaangulum HDI minus rcaanguloLDMifciunipfum HDI fit 
i+s-f filNlMFMcj fcd H D I «quatur dquadjaio A E, c^o qqaskaium AE 


otOiaiiV 


minus erit reftangulo LDM, (iue quadrato LD, & quadruplum quadm- 

E lo minus, hoc eff quadratum AC minbS quadrato LM, fiue contingens 
nea AC minor contingente A M, & hoc femper, vbicunque contingat 
obliqua A M : quare AEC erit MINIMA interiorem fe&ionem contin- 
gentium. Quod erat primb , &c. ' , 

lam , du6ia iit per D > redla V D X xquidiftans contingenti R S T . Et cuiii 
inEUipii ABC utperpundum D redta VDX minori axi OQjierpendi- 
cularis, fitq; alia obliqua L D M i erit reOatigulum VDX maius rcdUngulq 
» j4.h. LDMfcum VDX w.^MAXIMVM') fed VDX aHpmury quadratoRS» 
/^.b. quare quadratum RS maius erit redangulo LDM, fiuequadrato LD, Bc 
quadruplum quadruplo maius, hoc eR quadratum RT maius quadrato ll 
M, hoc eft linea R T maior linea RM, & hoc femper de qualibet contio- 
' gente inter S , & E , quare ipfa R T erit MAXIMA interiorem EUipimu' 
contingenuum. Qijpdcracvltimddemonllraadum. ' ^ 


THEOi 
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MAXIMA portionum eiufdem anguli redilinei , vcl Hyperbo- 
le , & quarum diametri fmt tequales , eft ea , cuius diameter iit axis 
dati anguli , vel Hyperbolte . 

E Sto primum, in prima figura, ABC angulus redlilincus, circa axim B 
D, cui applicata fit perpcndiculariterquaecunquc AEC, eumfccans 
in E. Dico portionum , fiuc triangulorum ex dato angulo abfcilTorum, & 
quorum diametri fint xqualcs ipfi BE, MAXIMVM cfie ABC. 

Nam cum B E fit perpendicu- 
laris ad AC, fado centro B in- 
teriiallo fi D , ac circulo deferi- 
pto , eius peripheria continget re- 
ctam AC in D, anguli latera fo* 
cansin F, Ks quare diametri ae- 
quales abfcilTorum triangulorum 
ad peripheriam F E K pertinget: 
fumpto igitur in ipfa quocunquo 
pun<5lo G, iungatur BG, & du- 
catur per G rcAa L G M ipfi A C 
xquidillans , axim fecans in N, 

&erit LN atquaEs N M, vnde^ 

LG minor GM, feceturergo G 
O ipfi LG aqualis, & agatur OI 

F arailela ad B A , iungaturquo 
G, & producatur, quae cum 01 
fecetin I, alteram quoque paral- 
lelam B A fecabit in H, eritque IG aequalis GH, fed anguli ad verticem 
IGO, HGL funtxquales, ergo ,& triangulum IGO triangulo HGL ae- 
quale erit, & communi addito trapetio BLGI, erit quadrilaterum BLOI 
aequale triangulo HBI, fed triangulum ABC maius eft quadrilatero BL 
OI, totum fua parte, quare triangulum ABC erit quoque maius triangulo 
HBI , cuius diameter BG aqualis eft axi B E trianguli ABC, &hocJcm- 
per de quolibet alio triangulo circa diametrum ipfi BE cqualem; quarcj 
triangulum ABC eft MAXIMVM . Quod erat primo , &c. 

Sit praeterea, in fecunda figura, Hyperbole ABC, cuius centrum D, 
axis D 5 E , ex quo dempta fit B E , eique per E applicata AEC, & fit 
quaelibet alia diameter DFG, ex qua fumatur FG ipfi B E aequalis, appli- 
ceturque HGI. Dico portionem ABC portione HFI maiorem effe. 

Nam cum fit femi- axis D B femi- diametrorum “ MINIMA , hrc erit ma- 
ior DF, eftque BE aequalis FG, quare DB ad BE minorem habebit ra- ' 
tionem quam D F ad F G : fiat ergo D F ad F L , vt D B ad B E , & habe- 
bit DF ad FL minorem rationem quam DF ad F G, ideoque FL maior 
erit FG, fi ergo per L applicetur MLN, qu;c ipfi HGI aequidiftet, erit 

portio 
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portio M r N maior portione H F I ( totum fua parte ) fed portio M F N a?- 
qualis <* cft portioni ABC (cum fit DF ad F L, vt DB ad BE) quaro 
portio ABC erit maior H F I , & hoc femper de qualibet alia portione , cu- 
ius diameter «equalis fit axi B E: ergo portio A B C cft MJXIMA portio- 
num .xqualium diametrorum . Quod erat vltimo demonftrandum , 

THEOR. XXX. PROP. XLIX. 

MAXIMA portionum femi- Ellipfi minorum , & aequalium dia- 
metrorum eft ea , cuius diameter fit minoris femi- axis fegmentum • 
MINIMA vero, cuius diameter fit fegmentum maioris femi-axis . 


E Sto A BCD Ellipfis, cuius axis maior fit BD, minor AC, centrum-. 

E, fitque ex minori iemi - axe A E dc-mptum fegmentum AG, & ex 
nuiori B E ipfi A G fit arquale B F perque pun(fta G , F applicata; fine 
axibus rcd.T LGM, HFI. Dico portionem L A M efle MAXIMAM y & 
HBI MINIMAM aliarum ponionumeiufdem Ellipfis circa diametros ipfis 
A G , B F xquales , 

Quod L A M fit maior HBI patet fic , 

Nam cum fit E A minor E B , A G vero 
xqualis B F , habebit E A ad A G mi--« 
norem rationem quam EB ad B F: fiatT» 
ergo EB adBN, vt E A ad AG,&ha- , 
bebit E B ad B N minorem rationem.. 
qu.im E B ad B F , fiuc B N erit maior 
B F ; quare applicata O N P cadet infra 
H I: & cum fit vt E A ad A G, ita E B 
ad B N , erit portio L A M ^ cqualis por- , 
tioni OBP, fed hxc maior eft portione 
HBI, totum parte, ergo L A M maior 
cftHBI. 

Pr.Ttcrea, duda inter femi- axes qua- 
cunque femi- diametro E cx ipfa, qug 

maior cft E A ( eo quod hxc fit femi-dia- 
metrorum MINiMAf) & c6 maior ipfa_. 

AG, dematur QR aqualis ipfi AG, vel BF, appliceturque SRT. lam 
cum fit E A minor E Q, & A G xqualis QR, habebit E A ad A G mi- 
norem rationem, quam E Q ad QR,acide6vti fuperiusoftendimus,por- 
tio LAM erit maior portione SQT. Eadem ratione, cum fit EQ^minor 
EB,(c6quod hxc fit femi- diametrorum MAXIMA) & QR aqualis BF, 
habebit E Qjid Q^R minorem rationem quam E B ad B F , quapropter 
portio S QT maior erit portione H B I , & hoc femper de qualioet portio- 
ne , cuius diameter fit inter femi- axes i quare portio LAM erit MAXIMA ^ 
& HBI MINIMA portionum xqualium diametrorum. Quod erat demon- 
^randum. 
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THEOR. XXXI. PROP. L. 

I 

MAXIMA portionum eiuldem anguli redilinei, vel cuiulcunq; 
coni- legionis ) quarum bafesfintatquales, eftea, cuius diameter 
fit Tegmentum axis , vel maioris Terni- axis ( relpe&iu^ ad Ellipfim ) 
datz Tedionis . MINIMA vero in EUipTi eft , cuius diameter Tit Te- 
gmentum minoris Terni- axis . 

E Sco ABC angulus rediliUcus, vt in prima figura» vcl Parabole, aut 
Hyperbo le , vc in fecunda ; vel EUipfis , vt in tertia , quarum axes fint B 
D, &inEllipfi axismaior fit BDN, minor LKM, centrum E, atque ma- 
iori axi in quauis figura applicata fit quf cunque A D C . Dico primum por- 
tionem ABC, quat tamen in tertia figura fit minor femi-EUipfi LBM, efic 
MAXIMAM omnium portionum ciuloem anguli, vel coni-ie&ionis, qua- 
rum bafes xquales fiat bafi AC. 



Nam, in prima figura, defcribatur perD in angulo afymptotali ABC 
Hyperbole F D G , in fecunda veri; fi A B C fuerit ParaBole, defcribatur pcf 
D congruens Parabole F D G , vel fi fuerit Hyperbole , defcribatur item per 
D, vti etiam in tertia, ciufdem iidminis fedfio FDG fimilis,& concentri- 
ca ipfi ABC, &tuncrefta ADC continget omnino feAionem FDG in 
D; fumproquc in interiori feiftione FDG quolibet punAoF, per ipfum., 
ducatur fcclioncm contingens HFI exteriori occurrensin HI, deque ipfa 
abfeindensportionem HOI, cuiusdiameterfit OF. “■■■ '?'' ■ 

lam, in lingulis figuris, bafis A G minorcftbafi HI, cimtk /miNIMA * 
contingentium fcdiionem FDG, quare\'dt dimidium DC dimidio FI mi- 
nus erit. Fiat ergo F P gequalis D C, & ex P agatur P R diametro F O 
xquidiAans,cuiexR applicetur RQS: patet iplamRQS (quaribafi AC, 

I hoceft 
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hoc cft portiones ABC, SOR e(Tcxqualiuinba(iuin, fcd HOI maior eft 
i 4 J- 1- SOR, totum parte , ergo , & A B H O I ^ cft xqualis , erit maior 

eadem S O R , &Tidc femper , &c. vndc' portio A B C cft MAXIMA portio- 
num xqualiuiHjbaiium. Quqd,ppm 6 eat,iSa:. . 



IfjjmwFand^mEUip^ConUngentilim, ipfa erit omni- 
l^neapmajdapiflicitayquxipn AG iita‘quaiis,mino- 
mtea ^ Ks & fitea TVX.. Sicrgoconcipratiirper V 
^1^4 jA p C , F D G ftmilis, & coiicehtrica , retfta TVX 
ntMct^ pruque c MAXIMA eandem EUipfim contingen- 
rp^idnes', quarum Ijafcs flncxqualcsbali TVX, liaHc 
oiAninefdcabunt, ac ideo maiores erunt portione TLX, 
cum p^rtionEs^ ijfdcm contingcntibus abfeifla: fint <t omnes portioni TLX 
arquale^^^/Jp^re portio TLX cft MINIMA portionum a;qdaliumbaiium. 


b 4 y.b. contingens fit fc 
no rjiaioc A C i 
renvaxim fecabt 
dcferiptttltl|||l 
c ibidem. l,,inc EUipfinii 

tiuid, q^pn^ 

J 4 j.l 1 . 


f X cadcmtHipfi ABC abfcilTarum . Quod crat vltimo dcmonftrandum 


O 7 ft • 
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lipfi n\ui9j;um lypcr 

MINIMA ,dc iplk Cut p^tiqqqs,piu|i;!cp^ tfipjt^a^a{,pugnitudinis , fiuc EUi-, 
pfiseiufdcmA BGN, patptrfliq^uirtpqrooipj^fc^ir^^fipuiorimi^ 
... •. ANC,SNft, XMTjjStju qu9t.jtpqi,i^tlyper!^u;dqsJ^i(i|c^A 
T;X, portionem AMf^? tS^MiNIMAM, MAXIMAM,, 

ii .0- , , , 'I 1 'is,'.) Cljilropx 'I i (.'jii ii . ’ > 1. > 

ntupv pi;. i- 



Digitized by Google 


I 


De Max. & Min. Lib. II. Sj 

THEOR. XXXII. PROP. LI. 

MINIMA portionum eiufdem anguli, vel cuiuslibet coni- feaio- 
nis , quarum altitudines fint aquales, eft ea , cuius diameter fit fegme- 
tum maioris a:- is: inEUipfi vero MAXIMA eft, cuius diameter fit 
legmentum minoris axis . 




E Sto AB C , in pnma figura , angulus redilineus , vcl in fecunda .Parabole, 
aut Hyperbole , fiue in tertia Ellipfis , quarum axes fint B D , at in Ellipfi 
axismaiorfit BDN, minor LK> centrum £, atque axi BD in quauis figura 
applicata fit quslibet ADC. Dico portionem ABC, qu* in tertia figura^ 
JH, vel maior, vel minor femi- Ellipfi, cfle MINIMAM omnium portionum., 
eiiddcm anguli, vel coni- fedtionis, quarum altitudines fint aequales ipfi BD, 
Dcfcripta-n/pci^D, velHyperbola 
inprimahgura, cuius afymptdti fint B 
A, BC,- vel in reliquis figuris, deferi- 
ptaeiufdem nominis coni-feiaione fi- 
mili, & concentrica F D G , quf reiftam' 

ADC continget in D; fumatur in in- 
teriori fcaionc quodlibet aliud pundiu 
F, ad quod fit contingens H FI exte- 
riori occurrens in H , I , atque portione 
abfeindens H O I , cuius diameter fit' 

O F , altitudo ver6 fit O P . ‘ • 

Itaque cum portio H O I aqualis t fit 
portioni ABC eiufdcm fedliohis, erit 
reciproce bafis H I ad bafim A C, vt 
altitudo B D ad altitudinem OP, fed 
eft H I maior AC, cum AC fit om-''- 
nium* contingentium MINIMA, ergo, ’ ' 

& B D erit maior O P : producatur ergo ‘ 

O P ,& fumatur O Q^^ipfi B D xqualis, 
appliceturquc S QJI contingenti H I 

aquidiftans : eruntque portiones S O R , A B C squalium altitudinum , fed eft 
portio H 0 1 minOr S O R , fub toto , ei^o , & portio A B C , qu* ipfi H O I 

eft xqualis.mmorerit portione SOR, &hocfemper,&c. Vnde portio AB 
C eft portionum ciufdem anguli, velcL-fcdionis, &*quab^ 

alntudinum. Quod pnm6 ertiti &c. ‘ 

Amplmsibtertia figura eftqrcaaVKT minori axi LM ordinarim appli- 
cata. Dicopor^ncmVMT ( qu* fit vel maior, vel minor femi- EUipfiJ cu- 
ius dumeter. ve altitudoeftMfi', effeMAXiMAM portionum omSu^,qut 
rumaltitudli«sipfiMKfint*qualcs. omuui,qua. 

Dcli^ipcacfiimperK Ellipfi KDG fimili, & concentrica dat* ABCN^ 
qn.T rci^m V KT-tofttinget in K, fumptoqueineiusperipheria quocunque 
puncto Fi ducatut contingens HFI exteriori feflioni occurrens ia H, I, de- 
.queipfaabfcmdcos portiOfirtii-lXH, cuius diameter fit FX, altitudo ver6' 

1 » lam 
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• 45- lam cura portio V M T ajqualis fit • portioni I X H , erit bafis V T ad bafim 

j . I H reciproce vt altitudo X Z ad altitudinem MK, fedeft VT maior I H, 
cura ipfa VT fit contingenthim h MAXIMA, ergo, & X Z erit maior MKs 
fada igitur X Y zquali ipfi MK, applicataque S YR, erunt portiones VM 
T, RXS arqualium altitudinum, fedeft portio RXS minor portione IXH, 
pars fuo toto, ergo ipfa RXS minor quoque erit portione VMT,& hoc fem- 
per,&c. Quare portio V M T cft MAXIMA portionum ciuldcm Ellipfis, & 
xqualium altitudinum . Quod erat vltimddemonftrandum. 


f45.b. 


S C H O L I V M. 

P Roxima quatuor prxccdentia Theoremata , fuper hoc ipfo Diagrammate , 
facile fimul, tanquam Confciftaria demonftrabuntur, fi tamen hz tres 
conclufiones notatu digns prxmittantur, a quibus ipfa ortum ducant. NimiriL 

I Ntcr diametros xqualium portionum eiufdcm anguli, vel Hyperbolx , aut 
t llipfis , MINIMA cft ea illius portionis , cuius diameter fimul fit fegmentu 
axis dati anguli, vel Hyperbolx : fcd in Ellipfi, qux fit fegraentum minoris 
axis , & MAXIMA , qux fit fegmentum maioris . 

Etenim in prima figura angulum ex- 
hibente , in portionibus A B C , H O I , 
quxfunt f xqualcs,fe6quodipfarum 
bafes contingant eandem fimilcm con- 
cctricam Hyperbolen interiorem ) dia-’ 
meter B D, qux cft axis dati anguli, 

^ ^ minor eft diametro O F, cura fit BD 

^ ■ fecunda. Hyperbolen reprxfentante, 
in portionibus item A B C , H O I , quf 
obeandem rationem xquales funt, dia- 
^ meter B D , qux eft fe^entum axis 
Hyperbqlx, minor eft diametro OF, , 
cum fit BD^d QF, vt fcmi- axis per- 
tingens ad B ex centro exterioris Hy- 
peii)ole,ABC, ad ferai-tranfuerfum 
pertingens ad O ex eodem c«KfO^-vt 
fatis conftat e* 44. huius , ait femi- axis, 
minor cft femi-teanfuerfo , quare pa- 
tet, &c. In tertia dehiqiie in portioni- 
bus TLV,HOI,ABC inter fc piariterxqualibus, diameter LK portionis 
TLV, qux cft cxraiooriax^datx Ellipfis, nunoreft diametro OF portionis 
H O I , atque minor diametro BD portionis A B C, & fic de fingulis , quoniam 
EKadKL eftvtEF adFO,&vtED adDB>cftqueanteccdensEKminor 
« flridcm. qualibet alia antecedentium, cumca fit <femi-tranluerforumJ«7itf/JV>#,& E 
Dmaior eft iplarum antccedentiii, cura fit femi- aifuedorum MAXIMA, qua- 
re & K L erit MINIMA , & D B MAXIMA , &c. idemque dicetur de xqualiou 
portionibus femi- Ellipfi maioribus. Verimiuter diametros xqualium por- 
MQum eiufdcm Farabt^ non datur maxima , c^ omn es aquales fint . 

_ a.lntet 
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De Max. & Min. Lib. II. 6 ^ 

. TNter bafcs xqualiu portionum eiufdcm anguli , vel coni- feSionis miNiMA 
J, eft ea illius portionis, cuius diameter fit fegmencum maioris axis.rcfpediiuj 
ad Ellipfim : Bc MAXlMA jeius , cuius diameter fit fcgmentum minoris . 

In qualibet enim figura, bafis AC portionis ABC, circa maiorem axim, 
‘•eftbafium, aliarum zqualium portionum: & in Ellipfi bafis VT 
portionisVLT circaminorera, ^.YX/^^eftbafium, reliquarum zqualiurti 
portionum , vel ipfz fimul fint femi - Ellipfi minores , vel fimul maiores , &c. 

5 ¥Ntcr altitudines zqualium portionum de eodem angulo , vel coni - fedionc 
J* 1 ea illius portionis, cuius diameter fit fcgmentum maioris axis 

refpcdiiuc ad Ellipfim , & MINIMA eius, cuius diameter fit fegmetum minoris. 

id autem in fuperiori propofitione oficnfum fuit : nempe B D , quz cft alti- 
tudo portionis ABC, circa maiorem axim , maiorem effe O P altitudine aqua- 
lis portionis HOI, atque amplius, in Ellipfi, altitudinem MK portionis TM 
V circa minore axim , minorem elTe altitudine X Z zqualis portionis HXI, &c. 

E' prima itaque harum conclufionum, elicitur ventas prop. 48. & 49. h. ex 
altera vero prop.jo. e tertia denique prop. J 1. quz omnia perfe latis patent. 

Sed. hxc de flatus , pre hac 'vice , dixiffe fuffeiat . 'flonmlla fequutaur qua 
tam diu pariter circa f olida d com -feBumthusgenita exco^itauimus . IHoua^ 
omnia , ni fallor , omma f altem geometrica ; aiu fi aperu iucunditatis referta 
compertes amice LeSior , recondtwvtilitatis haud expertia efie aliquando te-» 
catiorem faSlum non duhito . 

THEOR.'XXXIir. PROP. Ln. 

Redla linea, quf i punito extra planfi dato fit ipfi plano perpedicu- 
laris , MINIMA eft redarii ab eodem pudo ad idem planu ducibiliu . 

S it extra planum A B, pundum C, a quo duda fit ipfi 
plano perpendicularis CD . Dico hanc effe MINI- 
MAM ducibilium ex C ad alia punda plani A B . 

Sumatur vbicunque in dato plano (liudpundumE, 
iunganturqucDE,CE. EtcumCD reda fit ad pla- 
num AB, crit^ angulus CDE redu$,i^ideoquc CED 

acutus.' fiueaiinor CDE) quareCD piinorerit CE, ^ 

& hoc Icm^r . ynde C D cft &c. Quod &c. 

: V ' ' THEOR. XXXiy. ' PROP. LIIL 

Si it Cono , vel Cylindro refto planum duftum per vnum laterum 
trianguli, vd redanguli‘pel' axem eidem triangulo, vel reftangulq 
rCchimlberh, idem planum in ipCo tantum latere conicam, vel cy4 
lindrit^m fuperfidem continget , quz tpta cadet ad alteram partetQ 
plani contingentis . ’ - 

E Sto in figura , (quf & Conum, & Cylindrum redura exhibeat) planum per 
axe A B C , c ui redu fit aliud planu G D K H aanfiens per latus A B , cum 

r X - plano 
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plano bafls Coni, vtl Cylindri AC efficiens communem fcSionem GAD. 
DicoiplumplanumGDKH, licet in infinitum extendatur, invnicotantiuiLa 
latere B A /upcrficiemConic^,yel Cylindricam contingere, ac proptere^ 
tunc totamcaderc infra planum contingens. 

S an jam cum axis Coni , vel Cylindri reCf i fit perpendicularis plano bafis, 
inumperaxemBAC re<aumbafiAC,fiueplanumbafisACreauiiu 
plano per axem ABC, cuircifluniquoque politum fuit planum perB A, AD 
duiff um , quare GAD communis planorum fedio eidem plano per axem erit 
perpendicularis,-» vndeanguIusD A C reduscrit, fedeft CA diameter cir- 
oiliAC, quareGAD circuli peripheriam continget, ac tota cadet extia co- 
nicam , vel cylindricam fuperficiem . 

•lam per B axis verticem concipiatur dudum pla- 
num S T bafi A C fquidiftans, quod communenu. 
feaionem faciet cum plano GK reclam QBR ipfi 
GAD ^parallelam, abfcindetque de plano G K 
vtrinque in infinitum cxtenfo, partem QJl K H, 
qua: tota cadet fupra planum S T.ad oppofitas par- 
tes conicz, vel cylindrici fuperficiei BAC fcura 
ha:c tota cadat inter afqtiidiftarttia plana S T, A C, 
vt fatis conftat,) & partem Q^R D G, qu* tota, 
erit ad partcseiufdemfupcrficiei . Sumatur ergo in 
plano Q.RDG extra lineam B A , inter aquidifti- 
tes QR., GD quodlibet pundum H,&iunda BE 
producatur: patet ipfam cum AD conuenire,- fcumreda B E fit in eodem- 
plano m quo funt B A . & A ET, & aberam parallelarum fccet in B) conueniat 
m F , & cura pundura E .fit e^trA fobdi fuperficiem , ipfa quoque B F cadet to- 
ta extra r eandem. qwrcpunduraFm extra ipfam fuperficiem. &ficdo 
quolibet alio punAo^nrG R. qoofi fit extra latusB A, quapropter planum 
G R fuperficiem dati fqUdi contingit per redam B A . ac ideo ipla fupWies 

cadittotaadakerampartempUmGtt,, Qgod>crat,&c. , 

S I DCTquodcunque aliud punati^K lateris B'A concipiatur duci planum 
Iccanspnum.veJCylindrumiqij^ fit bafi A C parallelum . ipfum in 

loudifuperficie circuliperipheriam,s( (kficribet ,& in plano per a»em redam 

feudumetrum NP, quaeipC AC . iquidiftabit.inplano verA OP redam 
MNO, qu» itemreCfi G A® erit phrajlela fcumfint comrnun&fediones 

arquidiftantium planorum cum altero prano)critque angulus ONP /squalis 

^ngulQ P AC, nue redus,, fupeniis dcmonftratimi fit jpfum D A C 
re.aume{re)hoccftreaaMNO peripheriamMP continget in N.&ex vira- 
^ue parte cadet extra folidi fuperficiert , & hoc femper de qualibet alia duda 
“s” f a ^ ^ «quidlftanfc - quare totum planum G R , quod per la- 
tjis, B A dudualfilitreduroadplamim ABC per axem dudum, 'folidi fuper- 
ficiem contmoit mntura per latus B A vnde ipfa fuperficies cadit tota ad alte, 
rampanem plani GR. Qiwd,3cc. ^ 
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THEOR. XXXV.’ PROP. LIV. 

. Si Conus red:us plano per axem fecetur, per in quo verticem du- 
Aa fit quadam linea, qu; non in diredum fic pofita cum aliquo late^- = 
jum trianguli per axan perque ipfam agatur planum , quod redum 
Ik ad idem planum , pa- axem dudum : Huiufmodi planum in ipfo ■ 
tantum vertice coni fuperficiem continget, qui tota cadet ad alte- 
ram partem dudi plani . 


S it conus reflus ABC plano per axem BD fedus cfiScicnte triangulum^ 

ABC, iiTcuius plano, & per verticem B fit quailibet linea EBF, non^ 
tamen cum aliquo laterum B A , B C fit in diredu pofita , per quam tranfeac 
planum GHIK, quod ad planum per axem ABC fk redlum. Dico tale 
planum G1 in nullo alio pundo, quam in vertice B conicam Aipcrficicth^' 
contingere, &c. ' - — 

Quoniamfi reda EBF fquidiftat 
ipfi A C bafi trianguli per axem , an- 
guli interiores E B D, A D B duobus 
redis arquales erunt, fed ADB re- 
dus eft, cum fit axis B D plano bafis 
AC perpendicularis, quare, & an- 
gulus EBD reduserit, fed planum 
ABG ponitur redum ad planum G 
I, & in eo ad communem no rumfe- 

dionem EBF duda eft perpendi- 
cularis DB, ergoipfa DB erit «re- 
da ad planum GI, cfkjuc eadem B 
D reda ad planum bafis A C, quare 
duoplana GI, AC inter fc 4 sEquidifUmt, atque eft pnndumB invnopla- i i 4 .vnd. 
no Gl, & circuli peripheria AC inaltero AC, ergo reda B A, qu* 
nente pundoB circapcripheriamCA circumducitur conicam fupcrficicin ’ 
deferibens , hoc eft i^ifa conica ftiperfides tota cadet inter plana ^quidiftan- 
tia ( vbicunque enim ducatur plannm pCr axem , habentur communes aqui- ’ 
diftantitimplanociim fedioncsihterfc parallelf , inter qnascadit comrtiunis * 
fcdio fccantis planj cumfuporfiQie) acidedplamun'GI in ipfo tanriim ver- 
tice B, cohifiipcrfeicmcontin^p, 

. Si vero redu F B E conueniefCutivG A , vt in E : patet , d urti triatigulnm 
BED circaaxim BD conuerti concipitur, redam BE coni BEL fuperfi- 
cimndeferibere, cuius triangulum pertaXem eft BEL idemcum plano AB- 
C, cui redum eft planum Gl dudumpcrlotusBE, quare idem plandmG 
I continget conicam BEL in ipfo tantum f latere BE, fed latus B E con- 
tingit conicam BC in vnico tantum vertice B, ergo planum GI conicam 
ABC in ipfo tantum vcnicc B contingit.acproptcrca iplaconifupcrficics 
cadit tota infra planum GI. Quod erat dcinonftrandum. 

. THEO- 
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THEOR. XXXIV. PROP. LV. 

Si redum Conoides Parabolicum,vel Hyperbolicum, autSphj- 
ra , aut Sphxroides redutn plano per axem 1'ecetur , & communem 
re(Sionemplanirec3ntiscumfolidi fuperficie quaedam re&alinea^ 
in pun&o contingat , per quam duiSum ftt aliud planum, quod re. 
d(im fn ei per axem dufto : huiufmodi planum in prxdido tantiim 
pundio folidi Tuperbciem continget , ipfaque fuperficies cadet tota 
ad alteram partem plani contingentis . 

E Sto redum Conoides Parabolicum , vel Hyperbolicum, vc in prima fi- 
gura i velSphxra, aut Sphxroides redum, vt m fecunda, plano per 
axem fi D fedlum efficiente in folidi fuperficie fedionem A B C , f qux erit 
genitrix * dati folidi ) & per puniflum £ in ipfa fumptum , fit ei contingens li- 
nea FEG, per quam concipiatur duci planum HI, quod fit redlum plano 
per axem ABC; dico huiufmodi planum H I in iplb cantum pundo E con- 
uexam folidi fuperficiem contingere, atque hanc totam cadere infira pla- 
num HI. 

Cum enim refia FEG fc- 
dionem ABC cotingat , pro- 
dudaconuenieticum axefe- 
dionis BD ad partes verticis 
B i qua propter fi concipiatur 
planum ABC denub conuer- 
ti circa axim B D > patet fcdio- 
nem A B C , dati folidi , & c6- 
tingentera FEG, coni fuper- 
ficiem deferibere, quxeonue- 
xam folidi fuperficiem per cir- 
culi tantilmperiphcriani apu- 
do E deferiptam continget 
fcum punctum E fit tum in contingente, tuminipfafedione, &inreuelu-' 
tioneperipheriara circuli defignet, ac reliqua punda redx FG fint extra» 
ffdioncm A B C. Et quoniam planum HI per contingentem FG du- 
dum, pofitum fuit redum ad planum per axem ABC, quod eft idem, ac 
planum per axem coni a latere FG deferipti, ergo planum H I fecundum 
latus tautiim F G conicam fuperficiem continget , r M latus F G conuexam 
folidi fuperficiem contingit tantum in pundo E , quare planum H I in vnico 
pun>^o £ folidi fuperficiem contingit , ac ideo hxc cadit tota infira planunu 
HI., Quod probandum erat , 
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it ' . i ^ THEOR. XXXVII. > PROP. LVI. 

. > Si coni- (eaio, vel circulus coni- (cAionem ,vclcircnluin intus, 
vel extra, in vno , aut in duobus pundis contingat, & harum fedio- 
num axes, vel tibi mutuo congruant, vel arquidiilcnt, vtraque au- 
tem figura , alteraimmota , circa proprium axem conuertacur . So- 
lidum 1'adum ab vna ledionum nunquam fecabit folidunr ab altera 
genitum , fed omiiino fe mutuo contingent , vel in vmco pundo , fi 
figurarum planarum conudus fuerit tantum in pundo , tiue axes 
congruant , tiue xquidiAent ; vel in duobus tantum , ti ad duo pun- 
da Te mutuo contingant, dum axes tint paralleli; vel denique ad 
integram circuli peripheriam a contadibus genitam , ti ad duo 
punda fediones timui occurrant > dum axes timui congruant . 

/ 

S Intdu* coni-fediones ABC, DEF, quarum axes (intBG, EH,& 
vcl fimul congtuanc , yt in prima , quinta , & fexta figura , vel inter fe *- 
quulrllcnt , vc in fecunda , (enia , & quana , atque fe mutuo contingant , vcl 



in vnico pundo I, vt in prima, fecunda, & tertia, vclinduobus tantum I 
L, vt in quarta, quinta, & fexta; & concipiatur modo figura ABC, ma- 
nente alia DEF, circa axim BG conserti; modo figura DEF, manente 
akera, ita vtabipftsfolidaconoidalia, fphatrica, aut fphatroidalia deferi- 
bantur. Dico talia folida nunquam finiulfecari, fed vel in vnico pundo I , 
in quo plana fe contingunt, fe quoque mutu6 contingere in prima, fecun- 
da, & tertia, vel in duobus tantum I, L, in quana vbi axes BG, EH inter 

K fexqui- 


Digitized by Google 


74 \ - .Vinceiitij Viuiahi 

fe afquidiftsnt : vel tandem ad integram circuli peripheriara a contagibus I , 
L in figurarum reuolutiooc d«;fcriptai9 ip quinta, & fexta vbiaxes funul 
congruunt. 

Cum enim harum icifiionum ^xes , vel Congruant (imid , yetieqpidiAent , 
quKad vnumipforum plana ducentur ere^, alteri q^ioque ereCU-erupt^ 
defcribentquc circulos in proprijs/olidis , quorum ccnt^ipipfe ixtes ca* 
dent: vndc cum axes fimul congruent, vtinpfinw.qUinti.&liejrta^tjfei^^ 
modi circuli erunt concentrici i at fi arqukiiAerttv VI iHifcliqUis^cin^Snhtdi 
cccentrici, & communes fediones honlmplaw}C(m.Cttm;ipftvfeAiombu& 

ABC, DEF erunt eorundem circulornipdjamwif-icWiUff.^Hf^P.^^Wf**?" 

que plano A D F C ad axes ere^q, jioq per.cPOta^ius' vel t^^lcunte, 
efficiente vero in fciftione ABC diametrum A'C’,WftOTfii<fautbmDEP 
diametrum D F : patet in prima, fecwidai^iina^ii^iHtH ^'In^figprai 
in quibus fediio DEE inferipta eA lieCUoai ABC (tkuwtnuo DE totaal, 



cadere «iitrii diametrum A C , ac ideq circulum ex D F infolldo DEF 
diliumftlin* efle a circulo ex AC in folido ABC, vel per armillam .AD 
C, vt in -prima, fecunda, & fexta, oh circulorum concentricit^em, veJ 
per armiHam excentricam ADC, in fecunda, & quarta ob ijwmm cA- 
culorum cxcentricimtera. RurfuSiin tertia figura in qua l^AjfliT)EF to- 
ta ca'dit extra ABC, praediata diameter DF tora cadet njm diametrum 
AC, ideoque circulus ex D F in folido DEF totus cadet’extra circulum 
ex A C in folido A B C , & hoc femper : quare in Angulis figuris vbicun- 
que dudum fit planum ADFC, prxter ad conta^Att', Auiufmodi idlida 
erunt in totum difiunCta , ex quo nullibi fe mntu6 fecabunt . 

Prxtcrca cum in prima figura fe^ionum contadus fit in ipfo axium verti- 
ce , pater, & folida circa communem axim ab ipfis ItAionibus genita in eo- 
dem pundofe mutuo contingere. infecunda vero tertia, Sc quarta dudo 
plano ad axes creCto per .pundum contadun I, in folido ABC efficient 
circulumiCuiusdiaineterfitlM, atinfolidoDEF cuculum, cuiusdiapilr 
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tcrfit INi patet tales circulos in ipfopuniao I fc mutuo contingere, ideo- 
que , & lolida in eodem contaclu$ ppnc^o I fe tantum contingere , & ob ean- 
dem ratione in quarta rtgura ib‘aItcro contadlus punilo L fc contingent, &c. 
At in quinta , & Icxta , in quibus it^iones funt circa communem axim B G , 
& in duobus pun^ais I, l.lc contingunt, fi ex contaAuI ducatur communis 
applicata IM, & producatur, ipfa ad alterum contaduspumfiumL omni- 
no pertinget s quoniam producta I M vtranque fciftionem Iccaif» in O , P , cft 
femi- applicata IM, infecUone ABC, atqualis femi- applicat* I M, in_. 
fedlionc D EF, fcdeft MO in fciftionc ABC aequalis IM, & MP in fc- 
Aionc DEF aequalis eidem I M , ergo M O, MP funt ,-cquales, hoc cft 
pun,lla O, P vnum, ac idem funt; quare fcAiones in pundo P limul con- 
ueniunt,fedconucniunt quoque in I, & in duobus tantum pundis IV'& L 
politum fuit eas fimul occurrere , ergo puniflum P idem cft, ac punelum-. 
contaiftus L: quare IML cft communis fcdlionum applicata, perquam fi 
ducatur planum ad axem creftum, efficiet in vtroque lolido circulum , cuius 
diameter * erit eadem IL ; itaque per huius circuli peripheriam a pundlo I 
ex fedionum reuolutione dcfcriptain , huiufraodi folida le cotingent . Qnpd 
ecat vltimo demonftrandum. 

PKOBL. VIII. PROP. LVII. 

A punito extra conum redum dato ad e|us cc^exam fuperfi- 
ciem , MINIMAM rectam lineam ducere .o . 

E Sto conus re<ftus,cuius axis AB. Oportet per punitum G datum extra 
conum ad eius conuexauafup.erficicjp lVl/r/.A/.lM reiiam lineam du- 
cercj. ' ■ ■ 

Secetur conus, in 
vtraque figura, plano 
peraxem AB,acpcr 
datum punctum^ G 
tranfeunte, quod ef- 
ficiat in fupcrficio 
triangulum C A D: 
producatur axis BA 
in K ; & cum anguli- 
C A B , D A B fint 5- 
quales, & acuti, qui 
ipfis deinceps funt C 
AK, D AK eruntf- 
quales ,& obtuli . Fiant igitqr ex vertice A anguli CAE, DAF rciti, & 
primo fit datum punitum G in prima figura in altero reilorum angulorum, 
vt puta in ipfo CAE, demittaturque exG reila G H perpendicularis late- 
ri -AC (qus, vt patet MINIMA cft ad anguli latera, &lc.) Dico ipfam G 
H clfe MINIMAM quxlitam . 

Concipiatur enim per rcitam AC duci planum NII.M, quodreduou. 
fit ad planum per axem D A C , in quo cft reda G H . 

K a lam 
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lam cum planum NL redlum (it ad planum DAC, cumque inpUno N 
L fit GH communi planorum fe<aiOni AC pcipcndicularis, erit ipfa GH 



\ 



d 51. h. 
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^are eadem GH c 6 amplius MWIMA erit Ad conuexam dati conireiU 
CAB fupcrficicm. 

Si autem datunu 
punflum fuerit in ip- 
la perpendiculari E 
A, vt m E, eodenu 
modo dcmonftrabi- 
lur E A retiam cflo 
adplanu N L, ideo- 
qiie ad ipfum MINI~ 

MAM , & eo magis 
ad coni fuperficiem , 

Si denique datum 
punitum G fuerit in- 
tra angulum E A F, • • 

vt in fecunda figura. lungaturGA, ^hxc erit MINIMA qusfin. 

Nam cu angulus C A G fit maior redo , in plano per axem D A C, in quo 
cft.^G.fiatrcdusangulusCXAGrfli^^s^A prMucacliradP) patetAp 
cadere inter A G , & A D cotoangulus G ^ PJit redus, & duo fimul G A F, 

F A|D redo fint maiorcffi?# Predos, ex conftrudionc) it». 7 

quefiper redam OP QR> quodredumfitadplanu«u. 

DAC, inquoeft A G.obrationemfupcrius allatam, ipfa GA redaerfc 
ad planum QR, hoceft MINIMA, ‘^kd planum in ipfo tantum vetti^ 
ce A coni fupeiifidieiB contingit , ' quar tota cadit ad interiorem partem pla- 
ni CiR, quare eai|^ ^ ^ minima ducibiliumex G ad conuexam-, 
coni luperficicm . Duda eft ergo a punito G extra conum redum dato , &c. 
Quod tacicodum erat. 1 

PROBL. IX. PROP. LVIII. 

A punito extra Conoides Parabolicum , aut Hyperbolicum , 
vcl Spharram , aut Spha:roidesdato, ad eius conuexam fuperficiem 
minimam redam lineam ducere , 


E Sto Conoides Parabolicu, aut Hypcrbolicu , in i . figura, vel Sph^ra, aut 
Spheroides in fecunda, cuius axis A B , & oporteat per pudum C extra 
datum ad conuexam folidi fuperficiem MINIMAM red.ini lineam ducere. 

Seettur datum folidum plano peraxem AB, ac per datum pundum C, 
efficiente in iupcrficie genitricem folidi fedionem DA E, ad cuius peri- 
{ jo.11. pheriamexpundo C ducatur linea CF. Dico hanc quoque^ 

j;. h. clTe MINIMAM ad conuexam dati folidi fuperficiem . 

Ducatur 
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Ducatur enim in plano fecante D AE, per puniSum F fedionem con- 
tingens G F H, qui, vticliciturexpropofitionibusio.il. ac 13. huius) 
cum MINIMA C F redos an- 
gulos efficiet . Concipiatur 
denique per contingentem G 
H, du^um planu LM, quod 
adplanumDAE, inquoiam 
pooitur efle G F, redtum fit. 

Cum ergo plana L M > D A E , 
fe mutuo fecent perrediam G 
H> cui in plano D A £ dud^a 
eft perpendicularis C F, erit 
ipfa C F, « redla quoque ad 



I 


planum LM, fiue ad idem planum cx pundlo C erit ( MINIMA; fed pla- 
num LM conuexam folidi fuperficiem contingit in pundlo tantum F.quj 
cadit rtota infra idem planum, ergo reda CF e6 magis eft MINIMA ad 
conuexam folidifuperneiem DAE. Quod erat, &c. 


ii.Elem. 
b 52. h. 
f5j.h. 


PROBL. X. PROP. LIX. 

A pundlo non intra IpbsramdatOj ad eius fuperficiem} MA- 
XIMAM rcdlam lineam ducere. 

S it data fphxra, cuius centrum A, & oporteat per pundumB non intriC 
fphxram datum , ad eius f upcrficic , MAXIMAM rcdLun lineam duccrc, 
lungatur B A , & producatur , donec 
fphzricz fuperficiei occurrat in D, & E, 

Dico BE, in qua eft centrum, elTc MAXI- 
MAM. y 

Concipi.itur per B E dudum planum, 
quod in fpxra: luperficie maximum circu- 
lum defignabit D F E , ad cuius periphe- 
riamcftredla BE MAXIMA^ 

lam m plano circuli D F E , cum radio 
B E deferipto circulo GEH, & circa im- 
motum axim BE reuoluco, abipfodefcri- 
beturlphxra GEH, qux d.itam fphxram 

DFE circa eundem axim defcripMm comprehendet, ac fefimul continget 
in ipfo<i circulorum contadlu E, fed qux a centro B ad fphxricam fuperfi- ... 
ciem GEH ducunturomnesfuntxqualesrefixBE, eigo qux ab eodem» ^ ' 
punifto B ad interioris fphxr.T DFE fuperficiem ducentur ipla BE mino- 
res erunt. Vnde BE eft MAXIMA quxfita, &c. Quod erat, &c. 
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PROBL. XI.\PROP. LX. ^ 

-t 

Apurivflo intra fphxram dato, ad eius concauam fupcrficiem J 
MAXIMAM , & MINIMAM rcAam lineam ducere . , 


E Sto fpharra , cuius centrum A , & oporteat per datum intra ipfam pun-' 
dum B ad concauam fphxr* fuperficiem MAXIMAM , & MINIMAM^ ' 
redam lineam ducere. * 

Si pundum B fuerit in centro fpha:rat, patet tunc neque MAXlMAMl t 
neque MINIMAM dari , cum omnes edudx .a centro ad fphaerf fupcrfickn^ 
lint squales . 

Si autem datum pundum fuerit prster cen- 
trum : iungatur cum centro A reda B A , qus 
hinc inde produCfa occurrat fphcrica? fupcrficiei 
in pundis C , D . Dico B D ,in qua eft centrum, 
elle MAXIMAM .rcliquMTi h>C MINIMAM . 

Si enim circa axim C D intelljgatur quicun- 
que MAXiMys fphsr.T circuliis C D F:. patet 
linearum ex B au peripheriam C D F ducibi- 
lium , B D In qua centrum A mJxixAM , 

MINIMAM. 

Sivcrddudafitquslibctalia BE extra peri- 
phetiam CDF, fph.rrie* fupcrficiei occurrens 
in E i per redas C D, & B E intclligatur pla- 
num .cuius communis fediocum lph.Tr.s lupcilicic crltcuiufdam MAXIMI 
circuli peripheria CED, & cius diameter C D : quare B D, in qua eft 
centrum, cum fit MAXIMA, erit maior B E ; & B C, cum fit MINIMA 
minor erit eadem B E , & hoc lymper vbicunque peningat duda B E : ideo- 
que BD cll maxima ad viiiucriamfphxri fuperficiem ducibiliumexd»; 
to pundo B , & B C MINIMA . Quod erat faciendum . 

PROBL. Xir. PROP. LXI. 



A pundo intra Conum redum, vel Conoides Parabolicum,' 
aut Hyperbolicum dato , ad eius concauam fuperficiem , MI- 
NIMAM redam lineam ducere . 


E Sto Conus redusi vt in primafigura,-vcl Conoides Parabolicum, aut 
Hyperbolicum, vt in fecunda, cuius axis A B , & oporteat per pundum 
intra ipfum datum ad concauam lolidi fuperficiem MINIMAM redam li- 
neam ducere . 

Scccturfolidum plano per axem AB, ac per datum pundum dudo effi- 
ciente in folidi fuperficie iedionem D A E , qus eadem erit, «ac ipfiusfo- 
lidi genitrix fedio , & in Cono angulum redilineum conftituet . 

lam fi datum pundum fuerit in axe;, vt in H : duda H D, qux in fe- 
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Aione D AE EiJi/JttMA, ^iicd'quzinanguiorprimxfigurx,eritperpcn- 
dicularisad AD) ipfa HD cntquoque MJNtMA infolido. 

. Namfi HP eft^MT/ir^cac ' A - 

ad peripheriam D A E patet . .nr. 

«t * o. 2 a. ac * j-hqias^iptara rr.urt^fi.A 
H D perpendicularem clTo-*udiin>iiy 
irftar F D.G ad pmK ft jirij' 

AttmDfcdionem contingat. U ^ 

Siergo cehtro Hy interuallo iliaby 
H D circolurdcfcribatur «D ~ 

E'B , ipfe cadet totus intra fo- 
dNonem, eam contingens tan> 
cAm in duobus pundis D Et 
quare in reuolutione feAio- 
nis D A E circa axim A B 
deferibetur datum folidum. & a circulo fpha;ra, quae tota cadet intra foli- 
dUm, eius concauamfuperficiem contingens tantum per peripheriam DI 
E eius Circuli, qni in reuolutione deferibitur a pundo D.- &ipla HD, vna 
dum qualibet ariaeduC^rum ab H ad praedidam peripheriam DIE, erit 

in foilido quxfita i cum h* omnes lintxquales inter fe, eo quod 
liiit latera Coni redh, cuius baiised circulus DIE,- vertexH; cumqueom- 
nes alie cdu<ltx ab H ad folidifuper/iciem, occurrant prius iphfricxfuper- 
£ciei ( qux cadit rota intraiolidi luperficiem ) quam fuperficiei conicx , aur 
' dati folidi conoidalis . 

Si veto datum punClum (it C inter axem, &feAionem! dnaaitcmCD, 
quxinfcCiicmc(il‘/C/iV/J/,i. Dico iptUB tjOoljUO e(fc jtf/JV/ACyCA/ in fo- 
Edo. ■' ' '• '’‘- 

Cum enim C D fif MTNtMA ad ftftionis peripheriam D A E , ipla C D 
erit contingenti P D G perpendicularis , quare , & producta axi occurret , 
vt in H: quotaCIo centro, ac inreruallo HD delcripto circulo DEB, & 
facta reuolutione circa axim AB, procreabitur denuo datum folidum, H 
fphxra , cuius fuperficies Cadet tota intra ' folidi fuperficiem , fed reda C D 
eft MINIMA ^apundo G adfphxr* fuperficiem edudarii i quare ipfa C 
D eft omnino MINIMA ex C ducibiliumadconcauam,& exteriorem fo- 
Edi fuperficiem . Quod facere oportebat. 

PROBL. XIII. PROP. LXII. 


A punflo vbicunque dato , ad Spharroidis fuperficiem ^MAXI- 
M AM , & MINIMAM retbam lineam ducere . 

^Sto datum Sphxroidcs ABCD, cuius axis reuolutionis fit BD, cen- 
r*. trum E, & pundum datum fit F. Oportet primo ex F ad Sphxroidis 
luperficiem MAXIMAM redam lineam ducere. 

Pro huius line* indagatione ,' generalis conftrudio in finguUs figuris 
quarti Schematifmi , talis eft . 

" Sececur Sphxroides ABCD plano per axem BD, ac per datum pun- 
• dum F 


« 91. pri- 
mi huius. 


bj6.b. 


t 10 11. 

1). b. 


d SS.pi.h. 


t 56. h. 
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fiutn F du^o, fe^ionemeffickfWin folidD'itgur2m ABCD, qux fempcc 
c(l eadem, ac EUipfUquz.iolulumgeauiti & idatopuiK^o F ad huius fe» 
4 »j. h. ftionis peripheriam ducatur " MAXIMA linea i Dico iplam quoque effo 
AT/rx/ii/yTAr adfolidifuperficiem. , n . . U' a 

lam, vel datum Sphzroides ei^Oblotigum , vt ia ^^primis figilris* veL 
Prolatum, vtintotideraproxim^fequentibus. , . 'i.i- j • ‘1 

Si primum: vel datum pun&um A idem eil cum centro E,, vt in prima fi*: 
gura, & tunc dubfeim- axes maiores ^B, FD erunt adEllipfi» 

peripheriam per 13. Huius adnum.i,, Vel eft in maiori axe BD, hoceftia< 
ter verticem, dteeptrum, vt-ln fecunda « & tunc F D tantum, ia qua eft 
centrum eft A/y^A 7 it/ 4 , yta4num.4r&'j. Autinipfovcrticc Bc vtinter- 
, tia,quoincafu FB, item eff MAX/M-A ,'vt adioum. 2..'Veliaip(bmaioiri 
axe , extra tamen feetiouera , vt in quarta , & tunc ipfa F D « in qua efl cen- 
trum pariter eft MAXiMA,'vt ad num.3. Vel efl in minoci axe A G , hoc efl;- 
vcl diftans a vertice A per interuallum FA non minus dimidio re^, cuiua 
aanfuci fum eft A C,, yt in quinta figura , & tunc ipfa F A eft MAXIMA , vt, 
^ adnum. 5 . Aut didat ab A per interuallum mitius prxdidto dimidio, yt in, 
fexta figura, &fic dux tantumFH, FG funt Ji/ylA'/jV/<£,vtadnum.7.Vet 
denique datum punctum E eftinter axes, & hoc, vel in ipfa peripheria , Vt 
111 Icptima figura , vel intra , vt in pCiaua , vel extra , vt in nona , atque in his. 
cafibusvnataatumducipotedcx F vtadnuin.p.qux nt FG. 

Si autem Sphxroides fuerit Prolatum, vt in nouemproxhnis figuris ciuf^ 
dem Schematifmi , vel datum punCtu'ed idem cum centro F, vt in i o. figura, 
& tunc duo femi- axes maiores F A, FC erunt MAXIMAE ad Ellipfis pe- 
ripheriara, Vcleftinraaioriaxe,&hoc velintercentrum. Se verticem C, 
vt in vndccima , vel in iplo vertice , vt in duodecima, vel extra verticem vt 
in dccimatertia, quibus in cafibus FA, in qua centrum , eft MAXiMA.Vcl 
eft in minori axe diftans a vertice B ^ interuallum non minus dimidio re- 
cti, cuius tranlucrfum fit BD, vt in deciipa quarta figura, Sctunc FB, vel 
F G eft MAXIMA, vel diftans .i vertice B per interuallum minus prxdiCto 
dimidio, vt in dccimaquinta, Sctunc dux funt MAXIMAE FG, FH. Vel 
eft inter axes , Sc hoc aut in ipfa peripheria , aut intra , aut extra , vt in i S. 1 7« 
Sc 18. in quibus vna tantum FG eft MAXIMA, qux omnia ad prxeitatos 
numeros propof. 2 3. huius funt demonftrata. Si ergo in lingulis figuris ad 
interuallum MAXIMAE repertx FD, vel FG refpeCtiue, cum centro dati 
punCti F circulus defcribatur,ipfe cadet totus extra Ellipfim, hanc tantum 
contingens in eo punCfo, vel in ijs duobus ad quf MAXIMA, vel MAXIMAE 
perucniunti nam fi circulus alibi cumcllipfi conucnirct MAXIMAE quoq; 
plurcs eftent quam vna, vel dux reipeCiiuc, quod eft contra oftenfa 0123. 
liuius, 

Priterea, vbi F centrum deferipti circuli GH non eft in BD axe reuo- 
lutionis Ellipfis ABCD, vti reperitur in i. 2. 3.4. 10. 14. ac 15. figura, ia 
quibus cadem B D eft circuli diameter , ducatur 1 F L diameter circuh G H , 
atque axi B D vquidiftans i Sc concipiatur , modo circulum circa diametrum 
I L , tanquam circa axim conuerti , interca manente Ellipfi , Sc fiet fphxra G 
H, modoEllipfimcircaaximBD, manente tamen circulo, Sc procreabitur 
bj 6 .h. Sphxroides A B C D , quod cadet totum intra fphxram , hanc * tantiim con- 
tingens. 
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ftd vnicum punflum D, aut G, vt in a. 3.4.$. 7. 6.9. n. ii. 15, 14. 16. 

■I 7. ac 1 8. figura , quoniam in hia quoque vnicus rft contatfius inter circulQ , 

& Ellipfim i vel ad duo tanf dm punda B , D , vt in prima , aut G , H , vt in^ 

/exta > in quoF cirepius Ellipfim contingit , & qux non funt extrema eiufdcm 
applicatae in vtraqi fedione ad communem axim i ve| tandem ad integram 
circuli peripheruim a pundo A in decima figura, vcHpundo G in i;. ex 
figurarum reuolutionc circa communem axim 11 D deferiptam. Cum ergo 
fi^arra GH claudat Sphxroides A BCD, atque ipfum contingat tantum, 
vel jn vno, vel in duobus pundis , vel ad integram circuli peripheriam , cuq; 
omnes redx, quxdcemroF adpunduiqrphatricxfupc^cieiducipoirunt 
fint xqualcsijs , qux adprxdida contaduum puda , vel peripherias ducun- 
tur, ideo qux ab eodem centro ad inckifam Sphxroidit Inpcrficiem , prxtcr 
ad prxdida punda , vel pcripficrias ducentur minores erunt, ac propterea 
ipfx edudx a centro F , nue a pundo dato ad prxdida punda , vel p criphe- 
rias in Sphxroidis fuperficic erunt MAXIMAE quxfitx . Quod erat pri- 
mo faciendum. 

S I vero ad Sphxroidis fupcrficicm A B C D ducenda fit MWIMA linea 4 
pundo dato F. Veldammpnodumeftinipfafuperficie, dt tunc MI- 
NIMA inpundumabit. Vcl cadit extra, & tunc reperitur, viin 
58. huius . Vcl tandem eft intra Sphxroides, & tunc ad MINIMAM venan- 
dam generalis conftrudio eft buiu/inodi . 

Sccetur Sphxroides plano per axcm&O, & per datum pundum F , geni- 
tricem Elliplm) clficieqte ABCD, dudaqucex F ad ElUpCs peripheriam 
MINIMA * reda Ijnca , ipfa quoque erit MINIMA ad Sphxroidis fuperficic. 

lam , vcl datum Sphxroides eft Oblongum , vcl Prolatum . Sic primd * 25. h. 
Oblongum, vcinfiguiis 19. io.ii. 12.? J., Itique datum pundum F, vcl 
eft in centro , vt in 1 9. & tunc dux F A , F C , funt MINIMAE , vel in ma- 
iori axe AB diftans .i vertice B per inccruallum maius dimidio red^i,&c. 
itcmquednx FG. FH MINIMAE, viin 20. yelperinteruallumnon^ 
maiusprididodimidio, vtin 21. &tuncvnica FB, inquanonefteentru, 
FftJt//Witf.<;vclcftinromQriaxc,vtin2Xf in qua FC vbi centrum non^ 
reperitur eft vel tandem eftinter axes, vtinaj. &tunc ynica F 

G eft .fl//iV/Jl//t,&c. 

Sit denique Sphxroides Prolatum,- vt inpoftremis figuris huius quarti 
ScheraatfiiDL Si pandum F congruit cum centro E, vtin 24. figura dux F 
D , F B funt MINIMAE ; fi eft in femi- axe qiaiori EC , diftans a C per inr 
tcruallum maius redi dimidio, &c. vtin 2 5. duo item FQ, FH {naiMlNI- 
MAEi fi per intfrp.allvtn non maius prxdido dimidio, vtin 26. vnicaFC 
cfiMlNlMAi fi in ictiH-axc minori E B, vtin 27. ipfaFB, in qiip non eft 
cfintrnmi;ft-V/A/-J/.difitao(ki»inteeaxes»vtin28. vnicaFG c&MiNl- , 
Afi^,qu*omiiAaiia,pr/Qp.a3,huivi5fuwidemonftrata. . 

j bi.efgoioliisomnibu? figuriscupieowroF , ad imcrualluro nuperinucn- 
tx MINIMAE deferibatur circulus G H, ipfe cjrcumfcriptus erit Ellipfi, 
hiuv taotfiqo contingens ineo, vcl in ijs pqm^tis, ad qu.x MINIMA, vel 
minimae pertjemuoti nam fi alibi cumfllipfi conuenirent, MINIMAE 
slutc^eilent,quim?icpoflint. itaque in.wculi? figurarum aa. aj.aj.aA 

L aS.in 
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2 8. incjuibus eorum centra non funt in B D axe rcuolutionisElHpfis, prout 
funtin reliquis, ducatur per centrum F diameter 1 L eidem axi BD arqui- 
diftans,& concipiatur, tum circulum, tum EllipHm conuerti eadem arte, 
quafuperiusvfilimius, nonabfimili ratiocinatione, atque ope 55.' huius, 
oftendetur inclufam Spharram Sphxroides contingere , vel in vnico punfto , 
vteuenitin 2 1.22. 23. 27. ac 28. vel in duobus tantum, vt in 24.& 25. 
vel ad integram circuli peripheriam , vt in 1 9. & 2 o. ideoque omnes redas , 
qux a centro F ad pundaSphxricxfuperficiei ducuntur, xquales elTc ijs, 
quxadprxdidacontaduumpunda, vel ad peripherias ducuntur, ac pro- 
pterea , qux ad circumferiptam Sphxroidis fuperficiem , prxter ad eadem-. 
punda, vel peripherias ducentur , maiores erunt. Vnde ipfx edudx, i' 
datopundo F ad reperta contaduum punda , vel ad peripherias fuper dati 
Sphxroidis fuperficiem erunt MINIMAE . Quod vltimo faciendum erat . 



M o N I T V M. 



[ /raberis fortaffe y ac non immerito , proximas hafce <juituju(LJ> 
propofitiones circa planas portiones rverfantes , immediate 
pojl quadragefimam (julntam huius apte apponendas y locum 
hunc inter f olida fortitas fuijfe : fed inuitamy a/el fortuitam 
potius huius tranfmisfionis caufam , hic tibi enarrare fuperuacaneu »«-» 
puto. His itarjue 'zitaris prout fuo loco infertis ; nulla namque ipfarum 
indicet aliqua procedentium <^fque ad num.^ 6 . inclufiuc y licet fola quin- 
qua^efima prima nonnullarum fequentium notionem affumat . 


: THEOR. XXXVIII. PROP. LXIII. i 

i' ' r,i .1 

iEquales portiones eiufdem coni - fedionis , vel circuli , fi 
Conuer- fuerint de eadem Parabola habebunt intercepta diametrorunu 
P fegmenta inter fe sequalia . Si de eadem Hyperbola , vel Elfipfi, 
vel circulo , prsedida diametrorum iegmenta erunt propri js fe- 
mi- diametris proportionalia. 


S int , in quacunque harum figurarum , dux portiones A B C , D E F inter 
fc xquales , qux in fedione Ellipfis tertix figurx fint primo minores fe- 
mi-Ellipli, & harum omnium fegmenta diametrorum fint BG, £H, tunu» 
in Parabola primx figurx, tum in reliquis, quarum centrum fit O. Dico, 
in prima , fegmenta E H , B G inter fe xqualia eife , in reliquis vero , effe vt 
HE ad EO, ita GB ad BO. . * 

Ex altera diametrorum , vtputa ex E H, fecetur, in prima figura, EI 
xqualis fegmento BG; & in reliquis, fiatOE ad £ 1 , vtOB ad BG, atq; 
in omnibus ordinatim applicetur per 1 ipfi diametro EI reda LIM, quat 

redx 
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redx DHF xquidiftabic, cum &hxc quoque fit eidem diametro ordina- 
tim duda . 

lam in fingulis figuris erit portio LEM xqualis ^ portioni ABC, fcd 
cft quoque ponio D E F eidem portioni ABC xqualis , ex hypothcfi , 
quare dux portiones LEM, DEF inter fexquales erunt, fed vtraqueeft 
de eadem fciSione , & circa communem diametrum E H I , & fuper bafes 
parallelas, ergobafis LIM tora congruet cum bafi DHF, vnde & pun- 
dum 1 cumpundo H; quare fegmenta E I, E H inter fe xqualu erunt, 
ac propterea erit, in prima, fegmentum quoque E H aequale BG, & in re- 
liquis erit H£ ad EO, vt GB ad B O. Quod primo oltendere propone-, 
batur. 



Sint iara in tertia figura dux portiones xquales ANC, DPF femi-El- 
lipfi maiores , quarum fegmenta diametrorum fint G N , H P , & commune 
centrum O. Dico item effe GN ad N O, vt HP ad PO. 

Producamur diametri NG, PH, ad B, E. 

Et cum portiones ANC, DPF fint xquales , & femi-Ellipfi maiores 
erunt quoque reliqux A B C , DEF de eadem Ellipfi inter le xauales, 
fed femi-Ellipfi minores; quare erit, vt fupra oftendimus, GB an B O, 
vt H E ad E O, & conuertendo, & diuidendo O G ad GB, vt OH ad 
HE, &eft GB ad BO, vel ad O N, vt HE ad EO, vel ad OP, ergo, 
cxxquali G O ad O N, vt HO ad OP, Sccomponcndo, G N ad N O, 
vt H P ad P O . Quod vltimb erat , &c. 


l i THEO- 
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THEOK. XXXIX. 'PROP. LXIV. 

Portiones dufiiem coni-feftionis, vel circuli, aut etiam an- 
guli redilinei , quarum intercepta diametrorum fegmenta iru. 
Parabola ftnt aqualia , vel in Hyperbola , aut in Ellipfi , vel 
circulo, ad proprias (emi- diametros caadem fimul habeant ra- 
tionem , vel in angulo pertingam ad eandem iiifcriptam con- 
centricam Hyperbolen , habent bafes altitudinibits reciproce 
proportionales . 


N Am , qiio ad primum , reiterata infpciSionc figurarum tertij Sclicmati- 
fmi pro propofitionc 40. huius ; ibi in portionibus A B C , H E I , tiim 
quando, m Parabola, diametri B F, EG fintxquales; tum quando, in^ 
reliquis fedtionibus, fit femi- diameter DB ad BF diametrum portionis A 
BC, vtfemi- diameter DE, ad E G diametrum portionis HEI, demon- 
ftratum fuit , prope finem, bafim H I portionis H E I ,ad bafim A C portio- 
nis ABC, clTe reciproce, vt altitudo portionis ABC ad altitudinciii por- 
tionisHEI. Quod tanquamCoroll.Prop.4cu huius elici poterat. At cum 
ibi tantum loquatur de portionibus Ellipticis /qua: fint fcmi-EJIipfi mino- 
res, hoc idem verificari etiam de portionibus lemi- Ellipfi maioribus, vel 
etiam dc ij fdem femi-Ellipfibus , ita demonftrabitur . 

Sint dua: portiones ABC, DEF deea- _ 

dem Ellipfi , cuius centrum O ; vtraque ve- ^ - 

ibfitlcmi-Ellipfimtwi’, quarum diametri 
G B, H E ad proprias femi-drametros ■fi'’ ' 

O,E0 fint meaJeth ratione . Dic6,b.afim 
AC vnius, ad DF "bafim alterius, cllq vt 
huius altitudo EM, ad- illius altiiudineuu ' 

BN. 

ProduifliscnimdiametrisBG, EH.vfq; ' 
ad Ellipfis peripheriam in pundis 1, L, c- 
quibus dudis I P, L.ll, bafibus AC, DF 
perpendicularibus , hx erunt altitudines , 
portionum A I C, DLF, & fcliquarunv. ^ 
portionumaltitudinibus, BN, E M atqui- 
difiabunt. 

Et cum, ex hypothefi, fit GB .id BO, vt HE ad EO, fumptis confe- 
quentium duplis, conuertendo, & per conucrfionem rationis 151 ad IG, 
erit vt E L ad L H j & fumptis antecedentium fubduplis , O I ad I G , vt O 
L ad L H : quare , per fuperius oftenfa , in portionibus A I C , D L F , femi- 
Ellipfi minoribus, erit bafis AC ad D F, vt altitudo LR ad altitudinem.. 
I P, fed LR ad IP cft, vt EM ad B N, vt mox demonftrabitur , ergo A 
C ad DF erit quoque, vt E M ad BN. 

Quod autem fit L R ad 1 P, vt E M ad B N. Cum demonftratum fit 
: .1 * 
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cflc E L ad L H , vt i) I ;id J G, erit diuidt^odo , & conuertendo l. H ad , 

H E, vel L R ad E M ( ob trianguldriiin LH R , E H M iiinilitudiac^^, 
vt IG ad GB, vd ita I P ad BN (oblimilitudinemtriaiiguiorum'l(iP> 

BGN) Sepennutando LR ad IP, vt EM ad BN. Qi^pd reliquam erat 
oftenderc de portionibus fcmi-Ellipfimaioribtis. 

Tandem iiitdliganturdusfemi-Elliplcs IEB, EBL dp eadem Ellipfi.j 
Dicobafiin IB adbadm LE eiTe reciproce >vt altitudo portioivis EBLadj 
altitudinem portionis I E B . ■ , ,,1.: 

limctis enim E I, E B; cum in trianguli! lEO, guoruna com-. 

munis vertex E , fit bafis I O a:qualis bafi B O , ciit triangulum 1 E O/ 
triangulo BEO arqualc; & fi concipiatur bafis trianguli B, EO permutari, 
ita vtipfafit OE, & vertex B: cumhumfinodi triangula fiqtatqualia, erit, 
bafis 10, vnius lEO, ad bafim OE, alterius BEO, it# reciproce altitu-j 
do trianguli BEO, cuius vertex B, ad altitudinem trianguli lEO, cuius: 
vertex E; fed horum triangulorum altitudines funt etcdeni, ac femi-ElU-Tj 
pfium EBL, IEB, ergo IO ad OE, vel furaptis duplis ,' bafis IB ad ba-^ 
fim L E, erit reciproce, vt altitudo lemi- Ellipfis EBL ad altitudinen^^ 
lemi- Ellipfis I E B . 

Qnb autem ad portiones eiufdem anguli, fuper figuram primam Prwo£ 
4;.huius,inquadiametriBE, MD portionum , fiue triangulorum A B C , 

HMI pertingunt ad eandem Hyperbolen DE concentricam, cum ibide- 
monftratum fit ipfa triangula interfceflesqnalia, erit bafis AC vnius, ad 
HI bafim alterius, vt altitudo trianguli HMI ad altitudinem trianguli A 
BC; hoc enim elicitur ex elementis, nam triangula axjualia habent bafes 
altitudinibus reciproce proportionales . Quare portiones eiufdem coni- fe- 
£tionis,&c. Qupdcrat,&c. i-.n.r .d.- , t, • 

ir,- ■, 

- ’ . THEORi^XL. PROP: LXV. ^ 

•• i;i. 

/Eqnalcs portiones «jiufikra coni - fe&onis , vel circuli , aut 
etiam anguli j habent •bife -ajkatudinibus reciproce proportiona- 
les. Eteconiicrro?‘'‘'lj''‘l“_ _ ' 

Si portippc?_ dc ead^rcohi - letSionc vcl circulo, aut etiam 
angulo habuerint bafes altitudinibus reciproce propoition.iks , 
ipfa: porcioitcs Kcjttalcs erunt . . • • . 

£ 'Tenaii, quo ad primum, quando portiones de eadem coni-fcdione, 
j velcirculo, aut etiant angulo luiuxqualcs, fi fuerint deeadcmPar.v 
hola , habent intercepta diametrorum fiigmcnta inter fc xqualia , & fi de ea- 
dem Hy perboja, vel EUipfi , yd circulo habent fegmenta proprijs femi- dia- 
mctris-^proportionalia fnam fi fuerint dc eodem angulo propofitum fatis 
,eon!Ut,cx Elementis^) fed quando huiufraodi portionibus infunt condi- 
tioncspr,TdiCt 3 e,ipL'thjd>cnt * bafes altitUvlinibus reciproce proportiona- i, 6 ^.h. 
Ics , ergo , & cura fuerim equales , ipfarum bafes altitudinibus erunt rccipro- 

‘ c*. 
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cx. Quod erat primo ,'&c. «piodque tanqnani pratofie^um bis alTumpfi- 
musin5i.h. 

P Ro dcmoftrationc 
aut 5 coucrfi huius, 
ponamur portiones A 
BC , DEF de eadem 
coni-fe^lione, in pri- 
mis tribus figuris , (qu; 
tamen in tertia fint fe- 
mi-EUipfi minores) vcl 
de eodem angulo, vt in 

S uarta , quarum omniu 
iametri fint G B , H E , 
bafes A C, D F, alti- 
tudines vero BK, EI, 
fcntrum autem in fe- 
cunda, & tertia fit R: 
fitque bafis A C ad ba- 
fim DF, reciproce, vt 
altitudo E I ad altitu- 
dinem BK. Dico ip- 
fas portiones inter 


.TqualcsefTe. i'*. 

Nam fi fiMaehfeu' ' * 



diametrorumjB G , E 
H, in prima exhibente 
P.irabolen , fuerint x- 
sjualia; &in fecunda, ac tertia «diibentibusHyperboIen, &ElIipfim, ha- 
buerint ad proprias femi- diametros B R , E R eandem rationem j»iam patet , 
per 40. huius , ipfas poniones inter fe xquales effe . 

At fi inter hxc diametrorum fegmfta non eft prxdiAa arqualitas in prima 
figura; vcl proportionalitas, in fecunda, &tcrtia, altenimipforumfegmc- 
torum erit xquo maius. Sit ipfum BG, & ad xquum reducatur in L: erit 
ergo BL minus BG, cui per L ordinarim applicetur NLO fqu.x bafi A 
C a-quidiftabit) altitudinem B K fecans in M ; & erit B M altitudo por- 
tionis NBO. 

lam , diameter L B , in prima , fada efi: .xqualis diametro H E : in fecunda 
vero , & tertia nuc ponitur L B ad B R habere eandem rationem quam H E 
ad ER, ergo per primam partem huius , erit bafis NO ad DF, vt altitudo 
EI ad BM; vnde reClangulum fub N O, B M xquabitur rediangulo fub 
DF, EI; fedeft.ex hypothefi , bafis A C ad DF, vt altitudo EI adBK, 
ergo, &rcdiangulum fub AC, & BK, xquabitur eidemredangulofubD 
F, dcEI: quare duo reCiangula fub NO, & BM, &fub AC, & BK funt 
xqu.ilia, quod eft falfum . ReClangulum enim fub NO, BM minuseftre- 
Clangulo I ub A C , B K , eo quod fub minoribus lateribus contineatur , cum 
fit applicata NO minor applicata AC, & altitudo BM minor altitudine 
BK: quapropter ipfa diametrorum fegmenta, in prima, «qualia erunt t & 

inrc- 
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& in reliquis, erunt proprijs femi- diametris propprtiobalia, hoc cft ipfe 
portiones xquales ^ erunt. De portionibus tandem eiufdem anguli, qux 
lunt triangula , iam notum cft , quandd bafes ipforum altitudinibus iint reci- 
proce proportionales , ipfa triangula cfle xqualia'. Quare , &c. quod fecun- 
do probandum erat . 

Hdud mamgruum , ne^ue inutile duximus hie adnotaffit Theoremt^ 
huiujmodi . 


THEOR. XLI. PROP. LXVI. 

iCquales portiones eiufdem coni-fedionis, vel circuli (qu® 
tamen in Ellipfi fint, vel vna a:quales, vel vna maiores, vel vni 
minores femi- Ellipfi ) ad inferipta fibi triangula, (nemp^ ad ea, 
quorum bafes exdem funt , ac portionum, exdemque altitudi- 
nes , fiue ijdem vertices ) vel ad circumferipta parallelogram- 
ma, funt inter fc in vna, eademque ratione. 

N Am cum bafes xqualium portionum eiurdem coni-fc«ftionis, vel cir- 
culi carum altitudinibus iint ^ rcciprocx , bafes quoque inferiptorum 
triangulorum , eorum altitudinibus reciprocabuntur, cum vtrobique altitu- 
dines , Sc bafes ponantur exdem , ac propterca ipfa triangula xqualia erunt . 
Quare, vt portio ad portionem, ita triangulum ad triangulum, ob xquali- 
tatem tum portionum , tum triangulorum ; & permutando , portio ad fibi in- 
feriptum triangulum, vt altera xqualis portio decadem coni- fedlione, vel 
circulo ad fibi inferiptum triangulum. Et fumptis confequentium duplis, 
portio ad circumfcriptumparallelogramraum, erit vt altera portio ad cit*- 
cumferiptum parallclogrammum . Quod erat , &c. 

Hoc de folis Parabolx portionibus , etiam fi inxquaUbus , nec dcv 
eadem Parabola, manifeftum iam erat ex Archimede ( omnis 
enim Parabolx portio ad fibi inferiptum triangulum ha- 
bet <■ rationem fefquitertiam . ) De reliquarum autciti 

coni- feftionum xqualibus portionibus, - 

non dunu . j 11- 
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LEMMA XIII. PROP. LXVII. 

• 

Si in angulo. A B C applicatae fint duae redae lineae P p , A 
C , qu^ ab eadem reda B G per verticem B duda proportio- 
naliter fecentur, ita vt fit AG ad GC, homologi, vt D F ad 
FE . Dico ipfas AC^ DF inter fe aequidiftare. 

S I enim AC non eft ipft DE parallela^ fit alia 
applicata A H , fccans B G in I : cri*t ergo 
( ob 'parallelas J A I ad 1 H, vt D jF ad F E; vel 
bb hypothefim, vt A G 'ad G C , ergo in trian- 
gulo A CH erit I' G parallela ad H C, fed ipfie 
pouBcniunt in B, ooa erit aUa ex A ipii 

P E parallela, quam A C .• Q|Jpd israt , &c. 


. THEGR. XLII. PROP. LXVIII. - 

' ' 

B(afe asicjwliwji . portioninn , . ex «odem angulo , Fme ex eadem 

.quaeuniqup coni- fedione > vel cirado abreiflarum , eandem in- 
icriptam eiufiiei?! nominis, fedionem 'fimilem , & concentricam 
ad puiida j^AUngu 

S int de an^lo redd^p /vt in prima figura , vel de qualibet alia coni- fc- 
dione, vel circulo, vt in Iccunda, abfeiflae dux xqnalcs portiones A 
BCj DEF, qjuarurob^e? A P? fil]tfbij^iam£edx in G,H, & perG 
inferibatur ^ eiuljiletn nojniqi^ fcdio fimilis , jSc concentrica ej^teriori A B F , 
qux fit IGH. Di/cpbafim AC ledionem l.GH contingere in G, & ba- 
um quoque D F eandem fedioncun^pntingere in H. 

lungatur, in prima, BQ, dc producatur,, pamipfa erit diameter Hyper- 
bolx IGH ('cum fit B eius centrum,^, hUj^iamlccansombes in ea applica- 
tas , qux fi vfque ad afymptotos producantur , erunt, & ipfiirum fegmenta-. 
inter afymptotosj&fcclionemxqualia ^ inter fe, quare fi ipfa fegmema., 
concipiantur addita xqualibus femi- applicaris in fedionc cis in dircdiim-. 
pofitis , prouenient totx applicatx in angulo A B E bifariam fedx a dia- 
metro BG produda, fed ponitur quoque applicata AC bifariam feda in 
G, quare AC ipfis applicatis in fedionem. vquidiftabit, ac ideo fedionem 
IGH continget ^in G. 

In fecunda autem figura quafcunque coni- fediones exhibente ducatur 
ex G diameter G B, qux vtriufque fedionis A B E , IGH erit communis 
diameter ( cumipfx ponantur fediones conccntricx , &c. ) ad applicatas in 

• : 1 ' 



f 


Dc Max. 6 c Min. Lib. II. 89 

ipfis aequaliter inclinata > quare applicata; in fedione I G H ad diametrum^ 

BG zquidiftabunt applicatis in ledlione A B C ad eandem diametrum, 
quarum vnaeft AC per vertice G duda.cumm G fit biftriamfefta; ergo 4 fl,;<iem, 
ipfa AC continget "in G l{<^ioncmIGH. > - ' 


I Sed hec idtm treuiuSf tum in angulo, tum in quakhft com-jeilime , 
emijfo precedenti Lemmate 




C oncedatur fefiionem I G H occurrere redbe A C in alio piinflo quim 
G, quod fit K. Dico tamen pundum K idemefieac G. 

Qtmniam erit A K ^ aequalis G C , fed cft quoque A G aequalis eidenu. I> 8. Tcc. 
GC, ergo AK, & AG funt aequales, fed hae habent communes terminos 
ad A, ergo, & pundum K congruet cum G. Oparc ipfa bafis A C con- 
tingit omnino fedionem IGH in G. 

Amplius, in prima figura, iungatur E H, qu*eft f diameter inferipta; 
Hyperbolae IGH, & in fecunda ex H ducatur vniusfedionis diameter H 
E, quK erit quoque diameteralteriusfcum ponantur concentricae, &c. )Si 
ergo haec diameter E H producatur, ipfafecabit interiorem fedionem IG 
H in aliquo pundo , vt in L , ex quo ducatur in fedione A fi F reda M L N 
ipfi DF aequidifians. 

Et quoniam, in fingulis, figuris DF dl bifariam feda in H, erit quoque 
MN bifariam feda in L (cum MN ex conftrudionc arquidiftet ordinatim 
dudae DF in eadem fedione ABF) fed fcdio IG tranfit per L, quaro 
fcdioipfa I G continget omnino redam MN in 1. (quodijfdem rationi- 
bus, aefuprade A C ofienfum fiiit, demonftrabitur^ ergo portio MEN 
aequabitur «/portioni ABC, fed portio quoque DEF tequatur eidem por- 
tioni ABC, ex hypothefi, quare portiones MEN, DEF inter fe aequa- 
les erunt, funtque de eodem angulo, vel de eadem coni- fedione, vel cir- 
culo, & circa communem diametrum EHL, &ipfarum bafes fimul aequi- 
didant , qua propter , & bafes quoque fimul in totum congruent , nempe M t' 

N cum DF, ac ideo pundum L cum pundo H. Reda igitur DF, qux 
eadem cft cum MN, contingit fedionem I G in H. Quod tandem erat 
demonfirandum. 
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S Inc clicitur.quod bafisao^!srts#«<tti««i/ v»l-baf^ 

fc^pnis^T«l circji^i 4t^ punftutn medium contingi? ciufdcm Dominis 
ncrtifinnlcm/&r6nccntncam pct^pfiifii panftvfm‘da^ angule vcl 
fcftioni, aut circulo infcriptam. “ . 

Nam primo loco luperiusdemonftratum fuit, in vtraque figura , baum- 

A C ad eius pundtum medium G oiijmno contingere fcdionem I G H per 

puniflum G concentrice inferiptam, «e. 

C O R O L L. II. 

S Equitur etiam, quodfegmenta diametrorum, omnium «qualium por- 
tionum ex eodem angulo , aut ex eadem coni- feiSione , vel 
fcilTarum , cum earum extremis terminis ad bafim , perueniunt ad eandem-. 

ciufdcm nominis, fimilem.&infcriptam concentricam feAionem. 

Etenim punda media bafium ipfarum portionum , qu* iam eandem timi- 
Icm inferiptam concentricam feilionem contingunt , eadem funt , ac prxdi- 

.,J 'ji; r;:rbi Jf f; .i f.:c .'/l / ' hi'i.p,;.i v . 

, t kJ f\ 1,1- mC. J ■ - . . I.- t J ^ 

iPportunc monendus the LeBor.efl y ms fuperius , mje~ 
tfu^ibus , Byperbolen tntra ^fymfMalem defen- 

, ^^.ParatoUn ParahbU a fitdifianterft , 

^ conceniricds fteiieMS , perinde ac fi 
eOigukt reSihtk*s j(ympUiJtfifeRie ejfet fimilis, ^concenaiea Hy- 
perboUy 0- Parabole a^uidijlanti ParahoU concentrica 
runt fi id accuratiui fCrpindarttus , tpuo od angulum recitimettm , am- 
maduertere licetnc tp/ttm ‘non ahs re haberi pop tanfiam <vnam JHyper- 
Uartimi rpuarum centrum fit n/ertex eiuf^ angidt ,<^4y^ipt»(i fi»f 
eadem anguli latera : Omnes enim. HyptrboU cum iffidem afymptotis , 
flue cum eodem centro dcfiript.e , fed cum diuerfis femi-axibus ,mter f e 
fimiles funt , njti ex doChma primi huius iam fatis patuit- ^ ^ tjuofe^ 
mi^-aXes funt minores , eb tales fJyperboU fiunt fngufitores (^nempe in- 
feri ptibiles per '"Vertices ijs , tjuarwn ftmi-axes fint maiores ) fed tanto 
fnagis accedunt ad latera eiufdem anguli , nuwpsam tamen eis occur- 
hmt , ^ m hoc femi -axium decremento , peruenitur tandem ad MI- 
"NIMFM, nempe ad puntium,feu <verticem anguli, cjui efi centrum 
omnium fimilium Hyperbolarum , ^ ad MINIMAM Hyperbolen, 
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hoc ejl ad otnnium ftmilmm , concentricarum anguflisftmam , cw» j 
tpfis anguli lateribus , jeu cum afymptotis in totum congruentem . Jtarjue 
angulus rechlmeus njocari tjuodammodo potefl prima , ^ MINI AIA 
firriilium HyperLolarum concentricarum , truarum angulus afymptotalis 
Jit tetjualis dato , ifitalibet pradtiiarum fimiLum Byperbolarum m- 
Jcripcamm dici poteji fe^to eiufdem nominis cum angulo fimilis , 
comencrica,(j^c. quales mento appellantur dsu HyperioLe^njeldua EL. 
Iwfes inter fe fimiles , concentrica . 

^to autem ad congruentes Parabolas y •vel etiam nm congruentes , 
(omnes erum Parabole fifnt fimtles inter fe) fed per dUuerfos •vertices 
fimul adlfcriptasy quas altbi aquidijlantes diximus y liceat etiam yquam- 
uis impropiie y concentricas appellare . Etenim , ^ Parabole fimm /w- 
bet centrum d quo procedunt eius diametri y fedcumidpojitum fit ininfi~’ 
nttam dijlantiam extra feilionem , ideo ipfe diametri ab eodem eentroi 

emanantes inter fe aquidifanty^e. " " 

Ob eafdern quoque rdtionei' y fi cotuipidr^ur HyperboU Intra angulos^ 
afymptotalet y noel Parabole aquidijlantes , •Vel Hyperbofe , aut Ellt- 
pjes , •vel circuli firniles , concentrici circa communes axes m gyrum 
tonuerti^i follda ab ipfis genita •vocabuntur fri pojierum f olida emfde»i-> 
nominis pntiliay ^ concentrica. Conus erim ed> angulo procreatus ha- 
bebitur pro primo , ^'MINIMO ConotdarumHyperboLcorumfitniliutrt ^ 
cohcei^idnum y i^c. ^ Cenotdalia Paraboltca tanquam fimul con- 
centrica y quarum commune centrum abeat m Iffinitam dijlantiam . Qd 
fmilibiis •vcrby (^concentricis Conoidibus fdyperbolicjs , aut Spharoidi- 
bus, •vel S pluris, d f milibus , (§^ concentricis fe^iopiibus genitis , nihil 
eji quod ad nominum declarationem addamus , eum eadem deji- 
nitio ipfi definito' perquam recie conueniat . V erumsnim- 
uero iam fiufcepta , ac nuper int.ercifa /olidorum tra- 
Slatio , antequam refumatur , nouarum quarun- 
dam •vocum explicationemrequirity quam ' _ 

ideo III fequentibus ita exhibemus . ^ 


■: . ,'>A 

i- t . 


■ •J ** c . 

: 'iriii-: A 

■ ■ '1 I 

, • viH ;ii 

4 tli'. 



-i .A • 

' J.:v / , ^ ‘ ' )1 'r»* 

. ...vC-lf/l 

T53 J' 


V.Ki t 

• n::r 

f -M ; ■. ' !!*' ■ IC.U » » f 

‘>c> ,p , 


a 


.. ; tiii. T.'. ' 

j l-V , ' •" 

,;i ; \ 

ori.' 

■{ i 


• • ir-.lDfV. " 






M 2 

DE- 


•i 


Digiiized by 


92 Vinccntij Viuiani 

DEFINITIONES. 

I. 

PLANA ACVMINATA SIMILIA vocentur illa , qu* inter fc fint 
proportionalia , St qiwrnm diametri fupet bales fint aequaliter inclinatae , ac 
ijfdem balibus proponionales . 

Hoc ell n lint duo quxlibet plana Acuminata proportionalia A B C , D 
F, quorum diametri BG, E H ' " ' “ 


cum balibus AC> DF aequales angulos 
nempe AGB 



EF, . 

alterum alteri condituant , 
ipli D H E , & qui ei cd deinceps C G B 
reliquo F H E (it aequalis , fitque diame- 
ter B G ad balim A C, vt diameter E H 
ad bafim D F ; huiudnodi plana inter fe^ 
vocentur SIMILIA ACvMINATA . 

Vnde, &duaefimilesEllipfes vocari pote- 
runt limilia Acuminata , cum vtraque ex 
duobus proponionalibus Acuminatis cott- 

det . liue ex du^us ferai- EUipflbus , per diaipen-Qs aequaliter inclinatas dif- 
fcidis I quarum diametri funt balibus proportionales , Stc. Idemque de duo- 
bus circulis, Stc.'’"'" ... .1 .1 

II. nt. 

SOLIDVM ACVMINATVM REGVLARE, vel tantum SOLIDVM 
ACVMINATVM, vocoomncmfiguramfolidam ad alteram partem defi- 
cientem , circa |ilanmn Acuminatum deferiptam, cuius omhia plana bafi fo- 
Hdi .rquididanfia per Acuminati applicatas dnfta, fint quoque plana Acu- 
minata , eidem bali , ac inter fe fimilia , & limiliter polita , & quorum homo- 
k>g.T diameui fint iplae applicatx p raedicii Acuminati , &c. 



Edo planum quodcuncjuc Acuminatum ABC, cuius bafis AC, dia- 
meter B D, vertex B, & ipfa A C, fit vel diameter circuli, aut Elliplis, 
vel cuiufcunquc ipfarum figurarum portionis, aut diameter Parabolat, 
vel HyperboLx, vel cuiuslibet alij plani Acuminati A E C F, quodtan- 
quam bafis , ad quemlibet inclinationis angulum cum plano A B C fit 
..1 difpo- 


Digitized by Google 


De Max. & Min. Lib. II. 93 

dirpodcutn, fintque omnia plana G M H , I N L. &c. qii» bafi AECF 
aq^uidiftanter ducuntur per Acuminati ABC applicatas G H. I L, &c. 
ipli bafi , ac inter le , llmitia Acuminata , & fimiliter polita, atque ipfx . 
applicatx G H , I L fint eorundem Acuminatorum homologx diametri: 
huiufmodi figura SOLIDVM REGVLARE ACVMlNATVMt vocetur, 
vcl tantimi ACVMINATVM SOIJDVM ; AECF vero BASIS foli- 
di Acuminati ; fed portionem ABC Acuminati plani intra Acuminatum 
folidiim interceptam (' eo quod ipfa fit ttu^uam Regula , vel Modidus, 
aut Canon homologarum diametrorum fimilium planorum ^quidiRantium, 
ac folidum procreantium) nuncupare liceat CANONEM folidi Acumina- 
ri , qui fi ad planum bafis AECF redus fiierir, dicatur CANON RECTVS 
folidi Acuminati, & BD diameter Canonis , nuncupetur quoque AXIS 
folidi, & cius VERTEX pundum B, in quod abit folidum , atque eiufdem 
folidi ALTITVDO dicatur reda BO, qu* i vertice B fupcrbafim AEC 
F reda ducitur. Flana vero AC, GH, IL, &c. dicantur PLANA OR- 
DINATIM DVCTA ad axim folidi Acuminati . 


III. 

SOLIDA ACVMINATA PROPORTIONALIA dicantur iUa , qip 
rum omnia plana ordinatim applicata per punda^ eorum axes proportio- 
naliter diuinentia , fint quoque inter fe , & bafibus proportionalia . 

Videlicet 'fi duo folida Acumi- 
nata ABC, DE F, quorum bafes 
fint AGCI.LFHD axes vero 
fint B K , E O proporiionalitcr fe- 
di in M , P ; & in N , Qj ita vt K 
Mrad MB fit vt OP, ad P Ef & 

KN adNB, vtOQadQ^,&c. 
fitquebafis AGC adoafim LFH, 
vt planum ordinatim applicatunu, 
per i\t ad applicatum per P, & vt 
applicatum per N ad applicatum., 
per Q, &c. talia folida , dicentur 
SOLIDA ACVMINATA PROPORTIONALIA 



.,:\7 I I II.’ 

Si fuper diametrum Acuminati plani defetiptum fit parallelogranunuoL, 
quodlibet fuperipfum planum quomodocunquceleiiatuin, idemque Acu- 
minatum concipiatur libi ipfi xquidifiamer moueri. itavt eius diameter fuo 
motu parallelo prxdidum parallelogrammum deferibar : folidum occlufum 
a duobus oppofitis Acuminatis congruentibus , ac parallelis , atqucifiiper- 
ficic , qu* .1 perimetro figur*,root* deferibitur CYLINDRICVS vocetur . 
Acuminatum vero folidum procreans, dicatur BASIS , & parallelogram- 
mum, per quod fit xquididans latio Acuminati plani Cylindricum pro- 
creantis, CANON DIAMETRALIS nuncupetur. 

, Nimirum.fitActimiaatum planum ABC, cuius diameter BD, cui in- 
fifiac parallelogrammum quodeumq; BDEF fuper planum figurz ABC 

vtcuuque 
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vtcunquc deustum, concipiaturque Acu- 
minatum ABC moueri motu fibi ipfi pa- 
rallelo, fcd itavtrefta BD arquidiltantcr 
incedat fuper parallelogrammum B E , do- 
nec congruat cum oppofito latere E F . 

Huiurmodi folidum occlufum a parallelis, 

& congiuentibus Acuminatis ABC, GF 
H, atque afupcrficic, qux a perimetro A 
BC A in fua latione deferibitur, vocetur 

CYLINDRieVS, Acuminatum vero ABC eius BASIS, & parallelo- 
grammuin B E CANON DIAMETRALIS pra?didi Cylindrici , cuius 
altitudo metietur per redam ad vtrunque oppoiitorum planorum perpen- 
dicularem. ’ 

Itaque CYLINDRICVS dicetur omne (olidum circa parallclogramum 
quodcunque deferiptum , & cuius omnia plana bafi folidi xquidiftantia,-ac 
per applicatas inparallelogranunoduda, fint plana Acuminau , eidem., 
ba(i , ac inter fe aequalia , & (imilia , & fimiliter polita , & quorum homologa 
diametri (intipfxapplicatSE in praedidoparallelogrammo, quod CANON 
DIAMETRALIS Cylindrici vocabitur,. , , , 

_ ..iry.omin 

Omittimus 'vmuerjauares Soiidoruf» Acimmatoru , ^ /Cylinaricoritm 

dejinitimes , cum !')6c loco de ijs fermo rnimmi habendus fit 

-rti I 


PROBL. XIV. 


<- ‘'rti-rt 

PROP. LXIX. ' . • 


Si Conoides quodcunque , vel Sphita , aut Sphxroides ob- 
longum j vel prolatum plano fecetur ex dato folido portionem 
abfeindedt: polllltilc e(l per axeip folidi, planu^n ducere, quod 
ad bafim abfcilTae portionis fit eredum . Item . • 

PolTibilc eft bafi portionis aliud planum tequidiftans ducere, 
quod conuexam folids portionis fnperficicm coistl^gat. ' ',y, ■ 


E Stoquodcunqucexpnedidi$folidis'ABC, cuius axis reuolutionisfit 
BD, atque ex eo ^r planum E H G I (it abfeifla portio folida E F G , 
««13.14 cuiusbafis EHGl(qu*, vel erit ■•Ellipfis, vel circulus.;; Dico poflibilsj 
ij..Ardi. efle bafi EHGI planum ducere per folidi axem BD, quod ad bafim EH 
^Conoi. Pncterca poflibile efle eidem bafi aliud planum xquidifians 

ducere, <}uodfolidx portionis fupcrficicm contingat,' 

Si enim planum fecads EIG (nerit ad axem BD ercdlum, hunciccans 
i** leftio circulus erit, * cuius centrum'K{ & fi per axim B K agarnr 
iCoiiud! qut^unque planum EBG bafim portionis EHGI fccans per rc£lam E 
G, fc<aionis portio plana EBG erit < ea i qux folidum genuit, ctiiusbafis 
d ts-vnd. EG, axis vero ipfe B K, & ad balira EHGI refta «< erit. Quod 

Eicm. ' primo, &c. •>4 . ■■ ' 

lam 


Dly. - “i !:y GoO^b 


Dc Max. &.Min. Lib.II. 


95 


lam fi per verticem B ducatur in plano ponionis E B G reda B L , ipfam 
portionem contipgcns.luEcba/i EG <a:q6i(}iftabit:’(!^fiperBL concipia- 
turplaniimduci, quod plano per axem EBG fit eredum, id folida: por- 
tiiar '-luperficmwcboMiget * iaB.atqoc bafi JEH G 1 .erit,paraUd«in rqum 
Vtnmquc jrtanoruin fit eidtm, EBG replum-, Sc, f 9 diones B L v 

MGifiatpatailtiB:, Qgodfe«liKl^v».&c.,i,piujj,i ■..•m , 1 ,!j , . 
-u.SiveroplanumiecaiM EiiGI reduji}iPon,&epit#43!teMBD;(,5ctunc 
Ibctio ^ erit HIlipfisyi r<-'CCTur dcnuu datuinfiailidlim qui^cufiqac alioplotko A 
U CI ad axcniceeio; (quod tanlen oormoiaircat pcxiot^tl^dioncm a^is: B, 
D cuiri plano EH GI , fi bwa«(mii«e.«i«.|i^afiiiiditm) «ridn. fiaW® 
diunem theia «circulum , cetaoumiHabtnKia imaMcBililn vt> i^ )) . omnino 
ddtera 1 ecahit bafim E H G E pcceommudqn rcd^ m; H d tura fi) EU^fi , ci!k^ . 
in circulo applicatam , cui ex D , circuHcentro, duda pei^ndiculari D M ; 
per axem BD, acreCtamDM agatur planum in folidoclBcicns genitricem 
Icdionem EABGC, cuius communis fedio cum circulo erit diameter A 
C, & cum Ellipfi erit reda. E'G. T * 'T ) Z) 
lam priiis oftendam fcdio- 
ncrfthanc per BI>.axcm du- ’ . - r- 
dam ad lc'cam'plaAUin E H f.oK 
G I , fiue ad bafim folidc.paft- i . ,r 
tionis E E G redara j!,. 

QDoniam cum planum drcUr: ;ii - 
b EHCl redmn fit ad, pl»-.;’,;: 
nuperaxem E ABC.cumq! _;.'j 
linea I M in circula peapen* !.K'i 
dicularis fit ad AC horunG £ 
planorum communem fcdio- 
nem , erit eadem linea I M 
reda f ad planuin peraiq^ 

E A B C : quare omnia plana , qua: per ipfam ducentur ad idem planum E A 
BC redaeruiiCi^fcd EliG,l bafiskafidx ponionis ttanfit per i 
bafis E H G i, fiue planuinfcfjia^ctdumerit ad planum per axem E A IfO, 
fiue id redum ad piaumn iecap^r: bafim folida: portionis Quod 

primo, &c. ,/ ..-m- i , 

Cumergo EG fit cO|pifnqn4><all>o planorum, emsfcuicet, quodroliJu 
fccac,&cius, iiuod per axem ducitur eredum luper planum fircans, ipla E 
G.crit i>axi$Ellipfis EHGI,:q|Uabif^iatnlcdain Nj.critK Ellipfiacqtil 
trum,exquo, in plana portione. EEG fedionis per axem d reda EGalv 
fciirat,&fupcrbanrafoli4*pqnipniscredx,dudadiauietro'NP, &pcr F 
Icdionem I contingente FO, per ipfam EO agaturplanum, quod ad idem 
planum per axem EBG redum fit , id folidx portionis EEG fuperficicmJ 
continget ^ in F, &bofi E H G I jqilldiftabit . » Quod fecundo, &c. Si 
fuerit ergo Conoides quodeunque ,' vel Sphsra, &c. polfibile cft , &c. Quod 
cTit laciendum, ac demqqdtajadiun. . ^ 


4 ^2. pri- 
mi coiiic. 
i 55 .l 1 . 
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ciiuijpoft 

iS.vndcc. 

elem. 
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S C H O L I V M I. : . 

C Vm huiufmodi folida portioE F G dc quolibet pr^didonim folid ' iim 
abfciiTa , Hc (olidum ad alteram partem F deficiens , circa Acununatu 
planum EFG defcriptum, cumque omnia plana eius bafi EHGI aequidi-i 
dantia, fint plana Acuminata, vt in prima proxime prxcedentium definitio- 
t ^Arcll monuimus, fintque omnia inter fe « fimilia , aC iimiliter pofita , c6 quod 

deCotrai! vel fint circuli , vel Ellipre^ , quarum homologi axes funt b exdem applicatae 
' in Acuminato ‘E FG, idcirco ‘ per fecundam praedidarum definit, talis foli-I 
Vibid^ da portio ' in pofterum vocari poterit aliquando folidum Acuminatum; & 
' • planum Acuminatum, feu portio plana £ F G , cum fit reida ad bafim £H 
GI, dicetur CanOiU-cftusfolidae portionis. • • • . 

• * ' *..*■* • I * . *” 7 

c o R o L L. r. 

y 

E X hac clicifur,quamcthoclo per axem cuiuslibet Conoidis, aut Sph.ie- 
roidis, vel Sphaera;, aut etiam Coni redi duci poflit planum , quod ad 
datum quodcunque planum non per axem dudum, & folidum fecans, re- 
dum fit, etiam fi fecans planum in Conoide Parabolico , aut Hyperbolico , 
vel Cono non fit circulus, neque Ellipfis : fimulque patet, quod prxdidum 
planum per axem , alfud non per axem dudum omnino fecat intra folidum : 
qux omnia , vel leuiter perpendenti manifefta funt ex didis , quaeque ab ip- 
fo Archimede tanquampoflibilia, & iam nota paflim fupponuntur in libro 
de Conoid. &c. • > 

/ - 

s C H o L I V M II. 

• I r • •• 

P Oterat quidem prima pars huius' Problematis' breuius perfolui. Nam 
ex vertice B , vcl ex quolibet alio 'axis pundo , fuper planum fe- 
cans EHGI duda pcrpediculari, per ‘qudm , & per axem B D dudo plano ; 
c 18. vnd. confiat hoc idem fuper planum fecans redum c e(Te . Verum cum ffepe cue- 
Elcm. niat, quod ipfa perpendicularis occurrat fecanti plano non intra folidum, 
fed vcl in cius fuperneie, vel extra , cumq; omnino oftendere opus fit , quod 
huiiifmodi planum per axem, redum ad planum fecans , hoc idem planum 
fecat femper intra folidum, idcirco pro huius Problematis folutioncfupc- 
riorem viam elegimus , qux’ ad vtrunq,- fimul nos perduceret vnica confiru- 
dione. ^ 

c O R O L L; II. 

C olligitur quoque planum , quod bafi portionis cuiuslibet praedido- 
rum foliaorum atquidifiat, atque eius conue.xam fuperficiem con- 
tingit , eam contingere ad vcnicem diametri redi Canonis; hoc cfi tan- 
gere ad verticem axis portionis folidx . 

Nam, 
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Nam, ad finem propofitionisoftenfum fuit, planum contingens portio- 
nem folidam EF(i, bafi EHGI parallelum, eam contingere ad pun- 
dum F, quod eft vertex diametri NF Canonis redi EFG, atque infuper 
idem pundum coniadus F , inxta Archim. definitiones prxmiiTas ad librum 
dc Conoi4 &c. iara notum eft verticem vocari axis portionis Iblidae EFG. 


’:; s‘ c H o L I V M m. 



. . I^X his itaque notandum eft , axim folid* portionis eundem efte cum dia- 
Xi metro pnedi^ Canonis redi , & altitudinem , eandem cum altitudine. 

Nam eadem reda F N . 
quarcxconftrudionediame-f^ r , 
ter eft planx portionis E F- j , .ex. ^ 

G, eft quoque axis folidati :ui i. 
cum ab F eius vertice , ad N 
‘centrum bafisEHGI ince- 
' dat . Pr.ttcrca duda ex fix- 
rumportionum comuni ver- 
' tice F reda F P ad bafim.E 
G planae poitionis, feu re^ i 
Canonis EFG perpendicu^q ei 
lari . Patet hanc cHc Canohis f 
altitudinem , fed Canon E F .1 , < ' 

G redus ponitur ad bafim EHGI; quare FP, quae ad communem horum 
planorum fedionem E G eft perpendicularis, reda erit ad planum bafis 
EHGI, ac propterea ipfa erit quoque altitudo portionis folida; EFG, 
cura perpendicularitcr cadat ex cius vertice F fuper bafim EHGI , &c. 


C O R O L L. III. 


P Atet denique axim portionis cuiufcunqife prxdidorura folidorum, & 
aximfolidi, cuius eft portio, efle in vno eodemque plano , quod per 
axemeiufdemfolidi adb.ifim portionis redum ducitur, nue eflein plano 
Canonis redi . 

Etenim , & B D axis dati folidi , & 'F N axis folidx portionis EFG funt 
in plano EBC dudo per axem BD, fed credo fiiper bafim EIGH por- 
tionis folid; EFG, quod planum E B C idem eft , ac planum redi Canonis 
EFG intra folidam portionem intercepti . 

Si ergo per axim datxfolidxponionis,& per axim folidi, cuius eft por- 
tio ducatur planum, hoc erit ad pLinum bafis portionis eredum, atque iru 
folida portione redum Canonem exhibebit . 

I 


N 
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THEOR. XLIII. PROP. LXX. 

Portiones eitHHcfn, diuerforum Conorum > aueConoiduni 
'■ Parrfboiic6Tarri , Turit folida Acuminata proportioifabii t Item . 
Portiones eiufdem , vel diuerforum Conoidum Hyperbolico- 
rum j vel Spharrarum ^aut Spbjcrtvdum , quarum fegmenta diame- 
trorum in portionibus getiitricioih uni feiaiontim ad bafes ere- 
dis intercepta > adfuas femi- diametros, e^dem homologam ba- 
bedrit rationem , fiitit pariter folith» Acuminata proportionalia . 

,y . 1 / 

S int primo dux quatcnnque portiones ABC, DE F clnfdetri,vcldiuer- 
(brum Conorum , vt in prima figura , vel iiiifdem , dtrt itriierfbrUm Cp- 
noidumParabolicorura, vt in fecunda, quammaxcsUtit B C, IS H, bafes 
• 69 . b . ''<^‘■6 circuli , aut Ellipfes A C , D F , ipfxque eoftiofics folidx , 
i iDid. I. per primum Scholium pr^edcntis funt folida Actfntihatd) pldWfs pet eorurn 
iolidorum axes diiAis ad bafes rcdlis » lecentur , & fient f' Ib folidisVcfli Ca- 
Archir^ nones A8Cf DEF, quierant e portiones feAiohUtti fplidagenitrkium, 
de Co- &commnnes k&iones-ipfo^iiipcumbafibusehibt ^tCftx AC, DF, qiix 
Comii^ circulorum , aut Ellipflum ‘ erunt axes .. Uicofhi Vttatjutf figura folidas por- 
nip^ra. tiones ABC. DEF t(Te Acuminata fobdapreportionalia. ^ j 
dj.vnd. Etenim horum AcuAunato- ' ■ ' ‘ 

rum folidorum axibus B G , E 
Archim? H proportioaaJitef vteunqUt I 
ibidem, fciitisin 1, i,,:ducat|tufperl, 

L pkna MN, 6p bafibus A 
C, D t xqui(^ftantia,quxin 
folidiscificientfeaiones ipfa- 
rol”fib bafibus fimiles f earumq;^ 

J/.vivL communes fedionis cimplp-; 

Elcm. nis A B C , D E F i erunt re- 
dx MN.OP ipfis A Q,.D 
F * parallelx , & carundem fi- 
inilium feAionum homoiogai 
diametri . 

lamcumfic GB ad B I,yt 
H E ad E L, ob conftruiaio- 
nenl , fitque in prima figura A 
CadMN, vtGBadBI;& 

DF ad OP, vt HE ad EL fcum Canones ABC, DEF fint triangula) 
erit ACad MN vtDFadOP,& quadratum AC ad M N , vt 
quadratum DF ad OP. Infecunda vero cft quadratum AC ad M N, vt 
re Aa G B ad B I ( cum Canon A B C fit portio Parabolx ) vel vt refta h 
’ E ad EL, per conftruiftionera, vel vt quadratum DE ad OP: eftergoin 

Xid. vtraquefigura, vtquadratum A C ad MN, vel vt circulus,' autEllipfis 
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A C ad fibi llmilem MN, itaquadratum DF ad OP, vel ita circulus, aut 
Ellipfls D F ad fibi (imilera O P, & permutando, fciSio AC ad DF erit 
vt ledio M N ad O P , & hoc femper vbicunque folidorum Acuminatorum 
axes fint proportionaliter fcdi : quare , ex tertia praimilTarum definitionum , 
Acuminata lolida ABC, DEF erunt ibiida Acuminata proportionalia . 
Quod erat primo , &c. 

Rxtcreafint A B C, D E F 
duat portiones eiufdem, vel 
diuerforum Conoidum Hyper- 
bolicorum, vt in tertia figura, vel 
eiufdem , aut diuerforum Sphx- 
roidum, vel Sphxrarum, vtin_. 
quarta , ( qux portiones funt pa- 
riter folida Acuminata per i. 

Schol. 69 . b. ) truarum bales (int 
circuli , aut Ubpfes A C , D F . 

Patet quod fi per axes folidoru , 
quorum funt portiones ducaUtur 
pbna,4qux portionum bafibus 
lint eredi fient in folidis portio- 
nes genitricium ifedionum 'AB 
C, DEF, hoc eft in tertiapor- 
nesHyperbolarum.&inquartaportlonesElIipfium,' quas vocamus c Ca- 
nones, & communes horum Canonunrfediones cura bafibus erunt ^redx 
AC, D F , q ux iplarura bafium erunt « axes . Sint iam Canonum ABC, 
DEF intercepta diametrorum fegmenta B G , E H , i' qux Se folidacum^ 
portionum axes vocantur ab Archimede ) quibus produdis vlque ad eafum 
centra Q, R, habeat fegmentum GB ad femi- diametrum BQj_eandenQ 
rationem , ac fegmentum H E ad fenii - diametrum E R . Dico in vtraquo 
harum figuraram,, portiones folidas, vel folkla Acuminata ABC, DEF 
elTc Acuminata lolida proportionalia. '■ 

Diuifiseniiqiplorum axibus B G, E H proportionaliter vteunque in I, 
L, dudifque per 1, L planis M N, O P ipfis bafibns A C, D F xquidi- 
llantiaus, erit fcdio MN in (olido ABC fimilis /bafi AC, Scfedio OP 
in-folido DEF fimilis bafi DF, Se earum communes fediones cum planis 
Acuminatis ABC, DEF erunt redje MN, OP ipfis AC, DF paralle- 
l.r I vtraque vtrique , cruntque homologz diametri earundem fimilium fc- 
dionuin . ■ ^ ■ 

Etq^uoniam, per conllrudionem, in Acuminatis planis ABC, DEF, 
Hyperoolarum, vt in tertia figura, aut Ellipfiumi vtinqu.arta, feginenta.. 
diametrorum GB, EH ad proprias femi- diametros BQiER eandem ha- 
bent rationem, crunt*ipfa Acuminata, plana Acuminata proportionalia; 
funtqiie BG, EH proportionaliter fedx in I, L, ex conftrudione , quare 
vt reda A C ad D F , ita reda M N ad O E( ex definitione planorum Acu- 
minatorum proportionalium; Sequ.idratum AGad DF, hoc eft circulus, 
vel ‘ Elbpfis AC ad fibi fimilem DF, vt quadratum MN ad O P, vel vt 
circulus.autEllipfis MN ad fibi fimilcra OP, Se hoc femper vbicunquo 

N a axes 
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axes BG, EH folidaruqri portk)nurafintpjo|pniof»flitcrfc4ii4 <^UarC, ^x 
definitione, ipfacfolidjc portiones ABC» D§^;,Wtiit foUda.'|fccuitiinai*-, 
, Quod vltlino dcmonfl;jandu|ftp®t,*l u bc M W i • 

■COR 

‘ n t -niui... . 

s portiones eW^lem Coni re^> vel Cononfis 
Parabolici,autHyperboIici, fiueSphxrre^ autSphsfdiduobloiigt'', 


H 

vel prolati, quarum redi Canones fiiit xqiiatesj inter feei&:Actii^ani^ 
lida proportionalia . . , {*, r ... .irouib J»,- ‘ *' •> 

Nam quo ad portiones ehifdem Coni redii vel Conoidii jfttabolici i iam 
ii^rima parte huius propofitionis oftenfuiaeA eas omneniquMpanqnc^ fhn, 
ede folida Acuminata proportionalia, ac.kieoir ds tUittiquatura rbAi Cbi- 
nones fint xquales , erunt pariter folida Ac wAiqata proponionalia . . e : ! i2 
Qu 6 autem ad Iblidas portiones eiufdcqi(Conoi4isHypMl>Diu:i> fiucj 
Sphzrx , aut Sphxroidis oblongi , vel prolaqi.quftqd6,carw j^dicioncs ge~ 
nicricium fcdionum ad plana bafium redxjfqux exdem fum » ac red i C an o - 
ne^iiierint xqnalesipatet ex prop.d 3 .huius^ i^nemadiainctrortnn iplarum 
ad proprias femi - diametpos i vnam , eandemque fimul rmijPBeiA habere ,ae 
propterea ex i/s , qux in hac vicimo loco dqpiAnfUBuittHiS hniniinodi iolidx 
portiones erunt Acuminata folida propor^si^i r. .rd . 

'untrorr i3*un' 1 1 ^ vl 1 


XB®^OTV;a 

' i*: w . I - fti- ' .j ■■ ^ 

Cyfindrici sequjilium altkudiflum , inter fe funt vtbife$ . 


A 


2 ^ ni 


S Int duo Cylindrici A quotum liafei 'fint plana AcUiAlfil» CDE, 

FGH, ahitudines.verorWttqnaleacuidamredR I Dico CylindH-' 
cum A ad Cylindricum B, elTevTbafis CDE adbafim FOH. 

Concipiatur alios quicuoque Cylindricus L , cuius bttfiS fit paralltio- 
grammum K T , altitudo veto fit eadciu I i qu^ erit parallepipediim . 
Ollendam priiks Cylindricum A ad panHkicp^duin , vel Cylindricum 
L e(Te vt bafis CDE ad bafim KT. 

Nam 11 non c(l ita , erit bpfis C D E , vel maior , vel minOr qUaih fit opus ; 
ad hoc vt adbafim KT habeat eandeUiraodnem, acCyHfidlfitui A ad L. 
Eflo primum maior, (itqueexcelTus O. Etcum|Acuminatum CDE Itt fi-' 
gura circa diametrum DM ad partem D deficiens, AtcUlUs pdrimetef efi 
ad eandempartem cauiiS', poterit , vfitata methodo , per continuam diame- 
tri DM bileClionem, infcrii>i Acuminato CDE figura ex piralleloaram- 
mis , ita vt ipfura Acuminatum fuperet inferiptam nunori cxcelTu , quSm fit 
O; fit ergo hxc inferipta PQ^RS,&c. Itaque cum Acumniatnm CDE 
fuperet inicriptam PQj,RS,&c. minodquantitate O, erit inferipta adlnlc 
maior, quam opus efi ad hoc, vtadbafim KT liivtCyliAdricus A adCy- 
lindricumL. 

Iam intra Cylindricum A fi^er omnia ioicriptx figurx pafaSelogrnm- 

ma 
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ma PQ» Jl$r &C) <:o[jci»iaiKwidcfcriptafoljdaparalIclctolf*(|a aequalium 
c<5m Cylirtdritxj A‘, vel L > te qu<irum ifiliRerites line* fint 
xquiJillantesinliftentibus Cylindrici A, &e. erit ergo vn«inquodque pa- 
-fufl*f^i}*<>iiloti<»ri Wtf!p«*1im;4d|>aWlfcfct<iptdumL,"vtprbpHabarisad 4 ji.vni 
baiiiii, ac ideo oninia imini ioferiptd fuj>er P Q% R S j iSrt. ad vi^ietAnparallt- Ei'n>- 
kpipedum , vel Cylindricum L , erunt vt omnes bafes P C^R S , &c. hoc eft 
vt figura inferipta ad bafim RTi fcdinfcriptaad KT inaioreu)ih;^ftt|Btt*- 
-fletiWftfWatyHHa^krus A dd L, tt^.&dMUtafinjrul patallelepipe« 
feriptaKdCyiindrictnn t. rfldlbtem habtburit rationem j quam Cylindrt 
«W A' blWiiHltripnts ad tnndttti CylIndifclIfH t , «feo ^““1 P“- 

^sdekdip^lMrorieruhtOWhVdrito fl, f^sTiidtbto^qu^e^^^ 

tiDE fiiitiOTqitimci^tiseRitdhdcv ucvt 

Cylindricus A ad L. ‘ 

Si vcr 6 ponatur bafimj 
C D E ad K T habert mi-W 
norem rationem qitdil^ 

Cylindricus A ajlL. eric . 
bflk COE «dridr qudW-'"^"' 
opuscR ad hoc vt huiuf- , 

Wiodi Mghiltidirfci ffdt 
proportionales , inuento 
igitur defcQuj&c. &fadta -"p 
bafi C t) E ciruinfciif/' •) ao Ay TV 
ptionc (igfatrf r*"p:^allc- \ 

logrammis, &c. qu* ad ./ 



ia!puj'pi. > 

iurll’~.q''M .1. 


ST^; idhwS cudimVu:b 

habeat rationem quam.. ;Oivaiii!, j 


1 qua 

Cylindricus A ad L , & 
circumferiptis parallele- “T T 

pipedisvtlopr», ortenddfh^g^diitUtfl tfrtuittfcriptorum pdra^el^bq 
dorum ad CylliKlFktfih L «ro Vt H^krd llrMAiknpta ab bafim k T , hoc cll . 
habere raiiKWttnMtlttrtSitf^fcWcIylirtdHcCiS A ad eundem. Cylindricum 
L, ideoqueprxdiiftum aggregatum parallelepiptdorura miniis e(fe Cylin- 
drico A, totum fua parte, quod eft abfurdum. Non ergo bafis C ad K T 
habet maiorem, ruremin^orom rationem quam Gyiindricus A dd.L, ergo 
erit bafis Cbfe i(d Uafim Vt'CylhfdritUs A adL. E^dcm rationo 

demonftrabitur, bafim KT ad Acuminatum FGH, fiuc ad bafim Cylin- 
drici B, elb; vt Cylindricus L’ 9 dCjdiiidritli?n fiVqnafC, ibt*quo,eritvt 
bafis C O E ad bato F Q H , itA Cylindrico^ A ad CyliftdtktlMH 1 QijpiA - ‘ 
er,it,&c. 

.. .yi..; . .1.:: ■ : • ■ > i , 


C O R O L. L. 

, t.quodlihuiufmodiCylhnb-ici 

xquales bales habuerint inter fe xquales erunt . 


pErfpicuum hinc eA, quod fi huiufmodi Cylhnhici dtqtufiB diritttditltttLl 


THEO- 


Digitized by Googie 


I o 2 Vincentjj Viulani ' 

' THEOR. XLV. PROP. LXXII: ' ! 

3, • . i . . 

" Si Cylindricus plano fecetur bafi aequidiftante , erit Cylin- 
dricus ad Cylindricum, vc altitudo ad altitudinem. 

. ' 

I 

H Oc eadem penitus Qondruviione , ijfdemque argumentis dcmonftrabi- 
tur, ac i3.duodecimi£lem,opetamenprxcedentisCorolliinj;ani- 
maducrtcndoliinul, quod dum Cylindricus plano fecatur t>afi xquidiftante^ 
ih ipfa fedlione oritur %Ura limilis , & xqualis , flue in totum congruens bafi 
Cylindrici : ilam ipfx Cylindricus , ex motu parallelo iux bafis procreari 
concipitur, cxdennicionc,&c. ' 

S C H O L I V M. \ 

E x hac pendet huius conclufionis dcmonftratio, quod efi conuerfunC 
prop.y I . huius : nempe . 

Cylindrici zqualium bafium funt intcrfe,vt altitudines : quod ollendjtur 
vt in 14. duodecimi Elementorum. ^ ^ ' 

THEOR. XLVI. PROP. LXXIII. 

r . 

Cylindrici , quorum bafes altitudinibus reciprocantur, interfe 
funtzquales: SteconuerTot , 

H Vius Theorematis dcmpnftratio elicitur ex przccdcnti , cfique omni- 
no limilis t $. duOdec, Elcmcnt. itaque breuitatis gratia, hanc ipfam 
o nuttimus, limuique nonnullas alias Cylindricorum alfedtiones, cum hic 
de ijs dilTcrcre ^n^lit opuS^ - ■ 

THEOR. XLVII. PROP. LXXIV. 

Solida Acuminata proportionalia , quorum bales altitudinibus 
fmt reciproce proportionales inter fe funt xqualia . 

S int duo Acuminata folida proportionalia, quorum Canones AB/C, D 
EF fint fuper bafes A C, D F, & circa diametros BG, E Hj bafes 
vero horum folidorum (int Acuminata planaALC, NFO circa diametros 
AC, D F , fitque vnius folidi altitudo B I , ad alterius altitudinem E Qjc- 
ciprocc, vtbaus NFO adbafim ALC. Dico huiufmodi folida inter fo 
zqualiaelTc. 

Si enim 
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Sienimfiicrintih*qUalu, altenimiprorum minus erit: fitipfum ABC. 
quod cum fit ad partem B deficiens, patet ei circumferibi polle per conti- 
nuam axis B G bifcc\ioacjn..&c. figuram ex Cylindris xque- altis, qux 
inferiptum folidum Acuminatim ABG fuperctrlTinoricxccflu, quo (oli- 
dum DEF dicitur excedere idem folidum Acuminatum A B C : ( futli- 
cit enim vt ckeumferipto Canoni ABC fxtrallelogfaitiido A R > tius 
ope, tanquara circa diamcualcm Canonem.ad tequWiftanfcm motum-, 
bafis ALC deferibatur Cylindricus AR, vt vides, circimiferlbens ACu- 
mhiatum folidum A BC i fic enim plano per puiiiStum mcdiumaxis B G 


applicato, bifariam ^fccabiturCylihdridu'j,''quodfiitcruniaxisdmudium ' 
bifariam fcc«ur,&c. rclinquMiit tanderti CyiitidriCilS AS, tjuiprxdiao 
exceifu minor crit:.vndc bax vltima diametri feC ditiifion^ p^ttqnalia-, 
fermenta , completa circumfcriptionc CylindrtcOrum T M» X V . 2 . Y 
xqualium altitudinum, quorum diametraUs Canores fint A Sj TMs X 
V} XY; aggregatum ipfomrt excedet folidum ABC minoriqiuutitatc, 
quam fit primus Cylindricus A S t cUM A S fit feffiptf cxcctUis circunv 
/cripta: ficur* ex Cylindricis fuper inferiptam ex atque - altis Cylindri- 
cis, &c. fcd Cylindricus AS poqitur minor cxcelTufolidi DEF fuper AB 
C , ergo circumfcripta figura A 3 M Y kx Oyiindrieis , filpeMt Inferiptum.. 
foUdumABC minori exceifu ipfiusfolidiD E F fupraABC;fitcr°oquc- 
fita figura circumferipta, ex CyUiWtkis A 8, TM. XV» ZYj 5 cci qua: 
ideo adhuc minor erit folido DEF, cui eadem arte circumferibatur. figura 
ex totidem xque- altis Cylihdricis Di^ja 3:45557; quorum maximi, 
diamctralis Canon fir D K fuper bafim O.FN; proximi vero diametralis 




Canon fit 1 3 , Scc. 

lam patet horum foli- 
dorum altitudines BI,-q 
Q^in tot xquas pOrtes fo- 
cari i parallelis bafibus 
circumfcriptorunl Cylin- 
dricorum ,. in quot i fe- 
catur diametri B G , E H , 

Canonum A B C , D E F . 

Sit igiturprilni Cylindri- 
ci A S altitudo S I , dc 
primi D K altitudo 9 Qj 
dc cum fit bafis A L C , ad 
bafim O F N , ita recipro- 
ce alticndo E Qjid alrltlidincm B I , 'fuHiptlS confequentium xque- fubmul- 
ciplicibus 9 Q., 8 I; erit bafis ALC, ad OFN, vt altitudo 9 Qi.ad 8 Ij 
quare Cylindricus AS xnualis erit r Cylindrico DK. Eadcnirationede- 
monftrabumur reliqui Cylindrici TM, XV, ZY, rcliqilis 23,45,57, 
xqualne(Tc, finguli Angulis , quaproptef VnlUerfa figura ex Cylindricis , 
circumferipta folido ABC, xqualis erit vniuerfxcircumfcriprx folido D 
EF, fed circumferipta ipfi AbC demonftrata eliminor folido DEF, er- 
go ,& circumferipta folido DEF, ipfo fibi inferipto folido minor erit, to- 
tum fua parte , quod cR abfurdum . Non cfl ergo vllum horum Acuininato- 



71 . h. 


/' 17-viiil. 
Elun, 


f 73.11. 


Digitizea t, f '< «ivjU 


104 Vinccntij Viuiani 

rum altero maius: quare omnino inter fcfuntarqualia. Qupderatdcraon- 
ftrandum. 

M O N I T V M. 

On paucas alias f olidorum Acuminatorum , eorumcjue trunco^ 
rum provrietates {quales nimirum attigimus ds planis, ^ 
menfalibus Acuminatis tn Scholid propof. J 7 . huius) Jacili 
huc ejfet , fi locus requireret , ex fuperiorilM afferre : tv- 
rum ad opportuniorem occffiosiem hac omnia, aliaque fufius forfan per- 
traSialnmus , fi Deo nolns nsaletudinem cum 'vita , <nel faltem mitio- 
rem agritudinem praftare placuerit . Modo ad inuentioiiem MAXJ- 
MA^J^ M , MJ9i ] M A 2{f^M fohdarum portionum acce- 
damus , nottnulhs adhue praofie^is , ' 

LEMMA XIV. PROP. LXXV. 

Daqe portioni anguli reSilinei , circa diuerfam diametruitu 
datam , icqualem portionem conftituere . 

E Sto ex angulo raftilineo abfdlTa portio ABC, cuius bafis AC, dia- 
meter vcr 6 fi O ; iitque data aba diameter fi H , circa quam oporteat 
portionem ipfi AfiC atqualemconftituerc. 

Latus AB fecetur biferiam in F, &per F agatur FG parallela ad BC 
cum BE occurrens in G, per G vero ducatur A G H ipfam B C fccans 
in H, atque inter Cfi, fiH fumatur media proportionalis BI agaturquo 
per I rcdla IL bafim AC fecans in M, & datam diametrum BE in N,& 
B A produaam.in L. Dico ipfam I L ablcinderc L B 1 portionem qui- 
litam. ^ 

Triangulum enim ABC ad triangulum ABH eftvt bafis C B ad BH, 
vel vt quadratum medi® proportionalis I B ad quadratum teni® B H, vel’ 
vt triangulum LBI ad idem triangulum ABH.- (obfimilitudinem) quare 
triangula ABC, LBI funtxqualia. 

Et cum rea* LI, AH fimul®quidiftent,fecenturque ab eadem BN ex 
vertice B trianguli LBI duda, erit L N ad N I, vt A G ad GH, vel vt 
A F ad F B f ob parallelas F G , B H ) fed eft A F ipfi F B «qualis f per con- 
ftruaionem)ergo, & LN ipfi NI «qualis erit. Itaque ad datam diame- 
trum BN, in angulo ABC ordinatim applicata eft LI abfeindens trian- 
gulum, vel portionem LBI alteri dat® portioni ABC xqualem. Quod 
laciendum erat. ^ 
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H is pcraiftis, patet bafes AC, I L xqualium portionum de eodem atv- 
gulo ABC ncceflhrio fc mutuo iccarc intra angulum . Nam I M, 
qux ex pundo 1 inter H , & C fumpto xquidillans ducitur reft.-e A H 
ncccrtario occurrit cum A C , vt in M . . . 

Dico amplius carum balium occurfum M cadere omnino inter diame- 
tros B D, B E; hoc cft inter punifta E, D; atque redas ND, A I, LC 
haru bafim tum punda media, tum extrema iungetes effe inter fe parallelas^ 
Si enim per E agatur O * , 

'EP ipfis A H, L I a;quidi- 
ftans , & per P reda P Q_ 
parallela ad A B, erit ( ob 
ipfarum zquidiftantiam) O 
E xqualis E P, itemque A 
E ?qualis E CKob triangu- 
lorum limilitudincm A E 
O, CiEP) atque anguli ad 
E limt xquales , quare & 
ipfa triangula cqualia erunt, 
quibus communi addito tra- 

f >etio A B P E , fiet triangu- 
um O B P xquale menlali 
A BPQj_hoceft minus triangulo ABC, vel triangulo L B I, quare L I 
cft infra xquidiftantcm bafim OP, fiucbafis L Tfecat bafim AC vitra E 
verfus D.- Prxtcreacumfit C B ad BI, « vt. C I ad I H. vel vt C M ad’ 
ad M A , firque C B maior B I erit C M maior M A , hoc eft pundum M 
cadet vitra D, verfus E. Itaque harum bafium occurfus eft inter diame- 
tros B N , B D . Quod idem eft , ac fi dicatur nullam ipfarum bafium cranfi- 
re per medium pundum alterius . 

Tandem cum triangula A B C , L B I fint xqualia , dempto com- 
muni triangulo ABI, rcmancbittriangulum ACI fqualetrian- 
gulo ALI, funtque fuper eadem bafi AI, quare AI ipfi ' 

L C aequidiftabit,- Sc cum inter parallelas A I, L C. 
interceptae fint dux C A , L I proportionaliter 
fcdx in N , D , ( ibi enim bifariam fedx . ' • 
funt ex hypothcfi ) erit quoque iun- ■ 

' da N D ipfi L C , vel A I xqui- ^ 

diftans ; vt patet ex Ele- ’ 
mentis, ' 
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.1 I . 

LEMMA XV. PROP. LXXVI. 


Si in angulo ABC applicata fuerint quotcunque rcftse linea: 
A C , DlEv .inteir fe parallela* j qua a quacunque alia rcvfia F 

G vtriqi^ ht^ri dati anguli occurrente in F , G , fecentur ira» 
H , I , &c. Dico vt rciSangulum F H G ad D H E , ita eflfc redan- 
gulum F!G, ad AIC. ' 

^ ' I ' ' ' ' ' ' ' 


JgTenim ' ratio f edaftguli F 




f > 


H G ad D H £ , com- 
ponitur ex ratione F H ad H 
fiue ex F I ad I A; & ex 
ratione GH ad H E, fiue ex 
G I ad I C > fed & ratio re- 
danguli F I G ad A I C ex 
jjfdem rationibus componi- 
tur, quapropter rcdangulum 
F H G ad D H E, eft-vt re- 
dangulum F I G ad A I C. 

Quod erat , &c. E^ermutan- 

do> redangulum FHG ad FIG, vtredangulum DHE ad A tC. 



. ■ Tv; ;; 

\b 

j - y ' ■ 

\ < * 
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THEOR; XOTL PROP. LXXVII. 


- Si fiierintf^duae sequales portioneS|dej'codem angulo , vel do 
'eadena ,cOni- rediohe^ vel„circulo{, & ex pundo medio bafis 
vnius portiQaifi.applieata ,»vcl fedione quaidam^ 

reda linea bafi alterius portionis aequidiftans : redangulum fub 
Tegmentis huius applicata: aequabitur quadrato femi- bafis eiuf- 
dem portionis,- cui ‘h«c ipfa applicata aequidiftanter duda fiiit. 


S lntdeeodemai^ulo, vt in procfcnti figura , vel de quacunque coni-fe- 
dione, vt in ^uris tertijSchematifmi, abfcifla? duje aiquales portio- 
nes ABC , HEF( vti docuimus in praecedenti, atque ex quadragefima 
huius abfolui pofle elicitur ) quarum diametri fint B F , E G bafes vero 
fint AC, HI ab ipfis diametris bifariam fedae in F, G. lam patet has 
4 Schol. bafes omninb fe mutuo fecarc , atque inter portionum diametros vt in-. 
75. h & M , fiue , pundum earum occurfus M differre a pundis medijs F , G. 
roU * Itaque fi per alterum ipforum , vtputa per G pundo medio bafis H I, ap- 
ro .40. • pijj-efur in angulo, vel fedione reda S G T parallela alteri bafi A C, hxc 
, omnino ad vtranque partem cum anguli lateribus , vel cum fedione conuc- 
niet, cum ipfa fit vna applicatarum ad diametrum B F . Occurrat ergo in S , 
T: Dicorcdangulum SGT quadrato dimidia: bafis AC, fiue quadrato F 
C xqualc cfle . ^ lun- 

^ i. ' 
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laniftis enim rcAis A I, G F, H C: 
patet has inter fe 4 atquidiftare > ac ide6 
jpfas proportionaliter diuidere redas H 
G M I , C F M A inter eas interceptas in 
pundis'G, F, M. Erit ergo, in fingulis 
liguris, quadratum H G ad quadratum 
G M , vt quadratum C F ad quadratum 
F M , & permutando quadratum H G 
ad quadratum C F , vt quadratum G M 
adFM;fed,in pratfenti figura , cft qua- 
dratum H G xquale redangulo H M I 
vna cum quadrato G M, & quadratum 
C F xquatur rcdangulo C M A vna 
cum quadrato F M , fcum reds H I , A C bifariam fcdx fint in G & F , & 
non bifariam in M) atque eft totum quadratum HG ad totum CF vt pars 
ad ('partem, vel vt quadratum G M ad F M, ergo reliquum ad reliquum, 
nempe rectangulum H M 1 ad C M A , vel A rcdangulum H G I ad T G S 
erit vt totum ad totum , line vt quadratum H G ad quadratum C F , fcd an- 
tecedentia funt xqualia.tioc eft rcdangulum HGI, & quadratum HG, AyA. fa. 
cum fitrcfta HG'squalis GI, ergo, &confequentiaxqualia' erunt, nem- 
pe rciftangulum T G S , & quadratum C F , ^od in anguli portionibus 
ilemonftrandum erat . 

In reliquis autem figuris iamdi^f i tertij.SchcniatJfrrii, cft redlangulum H 
GI adredangulum T G S,vt quadratum e contingentis E N ipfi H I pa- 
rallelz ad quadratum contingentis alteri A G «quidiftantis , vel Vt nr^ totlj 
quadratum G M ad M F fiMm ibi.pHWtil loco oftcafum fuit in fingulis efle 
EN ad N B. vt G M ad MF iTvel oblfteilfclas A I, F G, C H, vt qua- 
dratum HG ad quadratum CF,'atquleahtiecede'ntiafuntsequaliainempc ,i 
reftangulum HGI quadrato H G, cuin reila H G fit aiqualis red* G I , . 

ergo , & confcquentia , fiue redangulum quadrato C F iqualej erit « 

Quod omnino oftenderepropoCtum fuit.’*''''''' 'pf ■ . ... .1. 

rildll ilil T .1 A. ri' . ;.tj : .' ' ! '-rj.r ;->■> 
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ati ahfcindendtu MAXIMAS y ^ MH^JMAS co~ 
ni -feciimism portionet per ptmSium dolum' ^‘'anh^tL 

uertijiemus olim promittendam effe inuejiigationem ~ 4 f^ud-^ 
lium portionum etufdtm com - feSHonts , (jttos delnle pro 
^acumjue coni- jeEitone reperimus , ottfue rumca demon firatione<cot^r- 
mauimus, (•xv njifum eji in 40. huiut , i»f fimul mt in 45. eas om^ 
tus proprijs hafibus fimilem , ^ concentricim eiufdem nominis feBioj 
nem contingere) ita dum MAXIMAS , eu MIHI MAS Conorum, aut . 
Conoidalium , mei Sphoroidalium fohdomm portiones nobis duteimut 'fh. 
e^mrendum , neceffe fuit priiu contemplari , ijiu nam eiufdem Coni reSi , 

O 2 t/el 


. C' c . -H 
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rvel Cmtoidis , ftue Sph^<e , aut Sjttfai/npidit, portione f inter je erjuales if. 
fent: 'inde mox ''vemt nobis in animum perpendendi, an tlU inter 
aejuohtatem fortirentur , ijuarum portienes piani genitncium fedttonum~> 
'ad plana bafium erecla , nempe quarum reBi Canones inter fe pariter 
aquales iffent , prout aquales infpexeramus in Conoide Par idiolico , ex 
25. Archimedis m libro de Conoid. ^ Spharoid. 2 ifs quidem ex cogi- 
tatione (uccesftt , tunc enim m fequentem 'immerfalem demonjirationem 
mciddinus , cuius , atque fuperioris' quadragejima propqftionis , fola emn- 
ciationes , cum praftantisflmis Geontetri^ , Galtleo, ac Torricellio com- 
municata, tantos ytros, meruerim hakare laudatores. 

, 1 . -J 

'rfSfi&R. IL. 'i>ROE LXXVIIL 

. i , . * 

( .Soliiiae portiones eiuCJetn Coni redi , vel Conoidis Parabo^ 
lid , aut HyperboUci > fide Sphxrie , aut Sphxroidis oblongi , 
vd profati f quarum iedi Canones fint ajquales , inter fe quoq; 

E Si£(,Coqi rc<3i« vt io prima figura, vcl Coooidir Parabolici, autHy- 
pCiibolip-.liucSpfix^z.vUKjSphxroidisoblongi, vel prolati, vt in Ic^ 
i' It! At-' «UU‘i»ik‘l¥WW»aidsliO,/(iu^ljbcdefaiflp«aseai ABC, qua- erit „ gcni- 
chiW •J»' trix d4f/k^firfi,:4qusdeinarH«Kdu«:¥qpaiesponioncsplin* ABC, E E 
iic™ "*& ^ ^eri ppfqmianilelliiMSf . Wm.^ ) quarum bafes fint A C , E 

A c fit axi perpendicularis, 
, ^lfC»aye/^vtwi^e,infMwitas^pi?f/M’CRncipiantur duci plana ALC, 

AE? auferentia portiones folidas A 

B C ,‘E F G , quarum reiSi Canones ifrunt: iplie portiones planz A B C , E 
rexi.pti- FG: patet feftionem ALC circulum elTc, i^ciiius diameter AC, centrum 
milmiiu, atque EMG efle Ellipfim, cuius axis ipaior, inCono.velinConoide 
* “ J Parabolico , aut Hypcifcfalicty, atque in Sphatroidc oblongo , erit ipfa bafis 

Atchiiii. E G, fed in prolato mt a minor axis , vbique autem centrum I . Dico hu- 
^ iulmodifolidasporti^cs 'AB Cv EFG inter fezqualcscfrc. 'r 

Sibidem. ' Sefetpr it^um,dutuR> Iqlidupj AB C , plano per pundum I tranfeunte^ 
^ a4. ED ercv^o, fine plano ALC xquidifianti, quod in folido 
r®C'Ctr'pariter circulum NMO, cuius centrum P in axe, & diameter 
Efcm. ® » quar ipfi AC -/ «qdidiftdbit , communis- autem feftio reSi plani NM 
O, cumxtio'p<iano'EMG, erititiTceia qoasquidemrevfaerir^adpia- 
«,] 9 .ibid. num per, axem A B Cf eunapa fit communis Tedio duorum planorum ad, 
idem plapuni per axem creifforum) idcoqiic tunl ad circuli diametrum N 
O, tum ad E G axem Ellipfisi erit, perpendicularis, & in Cono , aut Co- 
nbiderttlS^hxroide oblongo crirfemi-axisminor, in prolato vero femi-' 
attf^ mbior. Et quoniam MI ad diamctniinN O femi-circuli NMO efl 
peipcndicularis, erit quadratum MI equalcredfangulo NIQ, led&qua- 
■ ; : o ‘ ' dratura 
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«Jracum A H eidem rcdangulo NI O eft «quale , cum fit N I O 4 parallela 4 77. h. 
ad AC, &per 1 pun<auui medium bafis EG duda,&c. ergo, & quadra- 
tam MI ipa AH, Icu linea MI line« AH aequalis erit, fed Ellipfis EM 
G ad circulum A L C eft vt rciftangulum fub G I , & I M ad quadratum ^ « ^*Ar- 
cx A H, vcl vt linea G I ad A H ^ob communem altitudinem M I^ vel 
liimptisdiiplis,vt EG ad AC, ergo bafis portionis folid? EFG,adbafim 
portionis lolidv' ABC, eft vt EG bafisCanonis EFG,ad AC bafimCa- _ 
nonis ABCj verum vt EG ad AC, ita ^eft reciproci altitudo Canonis ^ *' - 
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A B C ad altitudinem Canonis E F G ( cum ipfi Gaiiones ?^ualcs facfti ^”0 
atque Canonum altitudines eaedem funt d cum altitudmibus foUdarum por- J 
tionum,vndcbafis EMG adbafim AL C erit reciproce , vt altitudo Iqli-. 
dx portionis ABC ad altitudinem folidx EFG: hae autem portiones funt • 
folida f Acuminata proportionalia , eo quod ipfairi^ Canones fint aequales, 
atque bafes altitudinibus funt reciprocae, ergo huiufmodi portiones iohdae 
A 13 C, E FG funt /aequales. Quod demonftrandum erat'. - 

Sed y proxime praecedentibus propofitionihus, amsftSj . . 

fuper muo Mi^rammace fu oftemlere cmaiimur ' ■ r . 


A-L-lt-ER; 

• r* ' ' 

S It Conus rcAus, vt in prima figura, vel aliiid quodcunque pr«di^orum 
folidorum,vt in fecunda, circa' axim A B, & fedHo per axim fit E A 
D. o u« genitrix erit ^ dati folidi, aquademptx fint duce quaelibet portio- 
nes plan«icqualcs CAD, E AF‘, quarumbafesfint CD, E F,&perip- 
fas ducantur plana fecanria data folida, & ad ipfum planum per axem E A 
D erecta, circulos, veH^Ellipfes EOF, CPD dcfcribentia( quarum ma- 
iores axes in Cono , Conoide Parabolico , Hypcrbolico , & Sph«roide pb- 
V longo 
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longo ei unt rt ipf? e D , E F , in prolato vcr6 erunt axes minores ) auferen- 
tiaf]uHolidas portiones CAD, E AF, ouarum redi Canones erunt ipfa? 
sexuales portiones plan* CA'D« EAF. Dico tales poniones folidas inter 
fe atquales erte . 

Nam bifariam fcflis EF in G, &CD in H, patet pumftaG.H effe cen- 
tra circulorum , (lue Ellipiium EOF, CPD; iStfiperpuniium G deferi- 
batur i in vtraque figura eiufdem nominis Coni- fcSio G H , que fimilis fit , 
& concentrica fedlioni E A D , & qualis in Monito poft 68. h. definiuimus , 
patet inquam ipfam fciSionem GH omnino tranfire per H,CmulqueEF, 
& CD inpundismedijs G, H rcontingerc. 

lamduiSisper G, H, redis IGL, MHN ad axem AB perpendicula- 
ribus, concipiantur per ipfas duci plana ad planum per axem £ A D ereda, 
qua; cficient in exteriori folido circulos d circa diamerros I L, M N, & 
communes eorum fediones cum planis per EF, CD dudis, erunt r redae 
GO, HP, qux ad planum E AD redx erunt f(funt enim communes fe- 
diones duorum planorum ad idem planum credorumj hoc eft, tum OG 
cum vtrifque E F, I L, tiim PH cum vtrifque C D, M N redos efficiet 
angulos ; vnde in circulis tratifeumibus per 1 L , M N , rcdangulum IGL 
aequabitur quadrato G O , & re- 
dangulum.MHN quadrato H 
P, atque ipfx G O, H P erunt 
circulorum, aut EUipfium £ O 
F, C P D minores lemi-axes, 
in Cono tamen , vel Conoido 
Parabolico , aut Hyperbolico , 
vel in Sphxroide oblongo ; nam 
in prolato, erunt maiores femi- 
'axes : fed redangula IGL, M 
H N funt g xqualia , vtrunque 

enim aequatur quadrato femi- tangentis per verticem interioris fedionis,&c. 

ergo, & quadrato GO, H.P aequalia erunt, fme femi- axis GO zqualisfe- 
mi-axi HPi fed circulus, autEllipfis EOF ad CPD, eft vt * redangu- 
lumfubEF, GO, ad rcdangulum fub CD, H P, & rcdangulum fub E F, 
GO ad rcdangulum fub CD, H P eft vt EF ad CD fcum eorum latitu- 
dines GO, HP fint xquales)ergo circulus, vel Ellipfis EOF ad CPD 
erit in folido Parabolico , vel Hyperbolico , aut .Sphzroide oblongo , vt ma- 
ior axis EF ad maiorem axim CD, vel in Splueroidc prolato, vt minor 
axis EF ad minorem CD; fed EF ad CD eft <vt altitudo Canonis CA 
D, ad altitudinem Canonis EAF, cum ipfi fint zquales poitioncs ciuf- 
dera coni -fedionis,& horum Canonum altitudines funt /exdem, ac alti- 
tudines folidarum portionum CAD, EAF, quare circulus, vel Ellipfis E 
OF ad CPD, erit reciproce vt altitudo folidx portionis CAD, ad alti- 
tucinem folidae EAF: at huiufmodi portiones liint ” folida Acuminata- 
proportionalia , & ipforum bafes altitudinibus reciprocantur , ergo ipfa: fo- 
lidx portiones inter fc funt 'xquales. Quod erat dcmonftrandum . 
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H inc colligitor» quod pun(5ia metjia redarum quarumlibet ajpplicata> 
rmn in iediione per axem duda » cuiufcunqu? prapdidorum lolidoru > 
(unt centra baliuin earum pomonum Iblidaruin a inanis per eafdcm redas 
dudis , atque ad eandem ledipnem per axem eredis abfciiTarum . 

Nam panda media G , H , applicataruu> E F, C D demondrata funt 
clTe centra priedidarum bafium E 0 F , C P I) , &c. 


C O R O L L. II. 
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P I^Erfpicuumeft quoque, bafes folidarum podjonum inter feojqualiumJ 
, eiufdem Coni redi , vel Conoidis Parabplici , aiit Hyperbolici , Sph?- 
r;e , aut Spha:roidis oblongi , habere inter fc axes minores aequales , fiue elfe 
aqualium latitudinum, ac ideo efle inter fe,‘vt axes maiores, vel vt baics 
redorum Canonum . Bafes vccbaequaijumpf*^ohuiw eiufdem Sphacroidis 
prolati habere maiores axes asqu^s, /ip propterea e(fe interi vt^esmi-. 
nores , vel vt bafes eorundem redprum Canonum . 

Etenim , in procedentibus figuris , de bafibus E O F , C P D f vel fint Cir- 
culi, vel Eiliples)portioauuafpl^|arum E^P, CAD, quas sequales effc 
demonftrauimus,oftenfiimpriuifoitfemi-'axesmlnores GO, HP in Co- 
no redo , vel Conoide , aut Spb^roide oblongo elTe xquales, ac ideo, & 
eorum duplos, hoc eft integros minores ixes «qualci elTe; & paiilo pbft 
circulum , vel Ellipfim E Qlt 4id C P JDl axis E Mad maiorem 

C D , vel vt bafis redi Cftnofflis’ E A F> a4btfioil!|5^i Cano^ CL A p . In ' 
Sphaeroidc autem prolato HP n^iores femi-'; 

axes , item ecquales efle , fiuc integros maiores axes ecquales , & poftea cir- 
culos, velEllipfes EOF, CBD habeVe inter fc eandem rationem, ac ipii' 
minores axes E F, C D ; nimirum eife inter fc, vt funt bafes redorum-. 
Canonum E AF, C AD. . ' ? ■ 


T H E b R. L. P R OP. LXXIX. 


Solidae portiones eiufdem Coni redi , vel caiufcunque Cpnoi- 1 
dis , vel Sphaera , aut cuiuslibet Sphaeroidis tuqc aequa}es funt, 
qnando , in Cono , portionum axes pertingant ad idem Qonoides 
Hyperbolicum concentricum , &c. In Conoide vero Parabolico , 
quando portionum axes fint aequales . At in Conoide Hyperboli- 
co 5 Sphaera , aut quocunque Sphaeroide , quando portionum axes, 
ad proprias femi- diametros ijfdem axibus in diredum pofitt3 y fint 
in vna eaderaqne ratione . 


E Tcnimquandb in portionibus eiufdem cuiufcuuquc pi^didorum foli- 
doruin diauietti redofum CRUPnum habuerint relkiuj^ conditiones 

fuperius 
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fupcriiis allac.is, ipH Canones reAi, qui iam funt portiones , vel anguli , vel 
coni - fedlionis , aut circuli , xquales iam l unt oftenli , vti de anguli ponioni- 
bus patet ex prima parte 45. huius, pro reliquis autem Coni- fe^tionibus,&c. 
ex 40. fed dum huiufmodi Canones refli lunt xquales , & portiones Iblidx 
demonllrantur xqqales, ex fuperioriTlieoremate, funtque redlorumCa- 
nonumdiametri " exdem, ac axes folidarum, quare, & dum diametri re- 
Aorum Canonum, liue dum axes (olidarum portionum rcfpediuc ferua- 
bunt ,c]uod modo expofuimus , ipfx portiones loliJx xquales erunt . Quod 
erat,&c. 

Itaaue prop.z^. pnecitati libri Archimeduy folum de portionibus 
Comidis Parabolici dtfferit , fuppofita etiam proportione Conoidis ad Jibi 
inferipturtt Conum , nobis hic ej{ pr<efens Theorema , quod generaliter 
proponit ea, qua ad cognitionem faciun( aqualium portionum, cuiuslibet 
fimul pradiciorum f olidorum, atque ipfa diuerfa ratiocinatione conjirmat, 
nulla habita ratione proportionis, qua cadit inter /olidas portiones , ^ 
infmptos Conos, aut cireumferiptos Cylindros , 

THEOR. LI. ■ PROP. LXXX. 

Omnes folidae portiones eiufdem Coni redi , vel Conoidis 
Parabolici, aut Hyperbolici, fiue Sphaerae, aut Sphatroidis ob- 
longi, vel' prolati, quarum bafes contingant eandem rimilis,& 
inferipti concentrici folidi fuperiiciem , inter fe funt arquales , Si 
ad centra bafium eandem fuperficiem contingunt . 


y • 


Sljh. 
e Coioll. 


R Epetito fecundo Schemate prxcedentis 78. ijfdemque politis , qux 
ibi, li concipiantur (igurxeonuerti circa axim AB, procreabitur de- 
nuo a fefiione E A F datum fo- _ 
lidum,&afedlione GH inferi-' 
ptum (imilc folidum concentri- 
cum. Amplius li fuerint quot- 
cunque redfx EF, C D, 8 c,c. 
interiorem feilionem G H con- 
tingentes , per quas agantur 
plana E O F, C P D ad ipfas 
fediones reda , h.xc ablcin- 
dent de exteriori folido por- 
tiones folidas E A F , C A D, 



atque erunt earundem portionum bafes, qux concentrici folidi GH fuper- 
ficiem contingent iinijfdempundis G, H, in quibus redfx E F, C D fc- 
eiionem GH contingunt, quxpunda, per iam demonftrata, funt ‘centra 
ipfvum bafium, fed huiufinodi portionum folidarum E A F , C A D , Ca- 


nones 
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noncs E A F , C A D ( qui , ex courtrudiione , Amt ad plana bafium rcfli ) 
funt * xqoales, ergo & ipfx foiidx portiones xquales A erum, Vndc om- 
nes folidz portiones eiurdcm Coni rcdti , vel cuiuslibet prididlorum folido- 
lum.quarumbalcs contingant einldemllmilis, & concentrici folidi fupcr- 
ficicin inter fefuntxquales, & ad centra bafium eandem fuperficiem con- 
tingunt. Quod oftenderepropofitum fuerat i quodque Cl.Tor. inter pro- 
prios pugillares geometricos regerere non cft dedignatus : animo , vt opina- 
ri libet , huiufce haud iniucundi Theorematis , a me ipfi tantummodo expo- 
liti demonllrationcm inquirendi, qu.nmpollea folum de Coni portionious 
na(flus fuit, vel potius circa ipfas tantum placuit ei meditari: emiucntiflimi 
enim, ac prope diulniingenil Vir, & de aliorum folidorum portionibus fe- 
licius qu.tm anobis fuperius tadiim fit , hoc idem reperKTet , fi tantillum ex- 
cogitalTet : veriim proprias , ac idc6 fublimiores contemplationes affeiflans , 
abhisaugismcisiortalTefeabllinuit. * 


J4!.h. 

b :8- 1 >- 
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1. 

H ic autem animaduertendumell, quod nibil refert vtrUmbafes, huiuf- 
modi portionum folidarum inferiptum folidum concentricum con- 
tingant ad punda eiufdem fcdionis folidum genitricis, vel diuerfarum : nam 
omnes genitrices fedioneseiufdem folidi concentrici, femutu6 fecant in^ 
eodem vertice axis reuolutionis prxdidi folidi ; fed omnes portiones folida; 
exterioris, quz quamlibet folidi interioris genitricem fedionem per centra 
carum bafium contingunt, xquales oftendi pofTunt per fuperiorem prop.78. 
eidem tertiz portioni folidz ab ipfo exteriori folido abfcilTz, ei nempe, 
cuius bafis tranfiens per axis verticem ad eundem axim fit reda, circulunu. 
in fedione efficiens i ergo omnes przdidz portiones folidz , vbicunque ea- 
rum bafes contingant fuperficiem fimilis , & concentrici inferipti folidi , in- 
ter Ic zquales erunt , cum tertiz cuidam portioni fint xquales , &c. 


THEOR. LII. PROP. LXXXI. 


Si planam c&i^m per axem Coni re&i , vel Conoidis Parabo- 
lici , aut Hypertaolici , Sphjerz , aut Spharroidis oblongi vel pro- 
lati i qnadanj refta linea Tecetur, per quam duifUim fit planum»' ' ’ 

quod ad planum per axem redum fit : folidi portio , qu* per hoc : 
planum ^feinditur, MINIMA eft omnium portionum i quibirf- . i - 
libet alijsplanis per eandem redam duftisabfcifTarum. , .1 

• t 'r. J J » ' ‘a ^ 

E Sto' quodlibet przdidorum folidorum ABC, cnius axis i^olutiohff’ 
fit B D> & planum per axem dudum fit ABC vbicunque fcdnm a 
quadam reda A F , ad vtranque partem fedioni occurrerite pw quaih con- 
cipiatur duqi planum AEF ad ipfura ABC reditmi portionem cxfdlido'^ 

P abfein- 
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abfcindens AJ^F, cuius bafis (ic A E F. & Canon/cSui A B F. Dico 
hanc folidam Donioafi^ UltilMAM efle earum t cjitae a quoainque alk> 
plano per canacm A F dato folido abfcindi polTunr.' • i 

Diuidatur AF bifariam in G, & per G in piaao per axem A B C de- 
• 4 , fec. fcribatur <• ip prima figura ^cjflubente Conum; Hy^bole G H I, cuius 
Conic. afymptotifintBAi BC^ iuiecupdaveroCquodcunquealionimfoiidonHii 
repKEfentaate) delcribatur ^conirie^o GHI fimilis , & concentrica k~ 
pnnuh. ABC, quaeinvtraquc figura omnino continget re^him A F in G, 

(nam fi alia clTct contingens per G fc^ionena GHI, ipfa prododla ad 
vtranque partem exteriori- fediioni Afi,C occurreret , ac bifariam fccarea 
rCotoU. '“*■ ‘^in G: vnde du* applipat? per G tofeaione ABC fem««d bifariam 
4 j. h. fecarept , quod eflet contra fec, Conk. , que vnicuique coni - feAioni 
inferuit.UcetdefolaEIIlpfi.v^iipinculoagat, fedhocidm, &pro angulo 
fimul, aliter patet, ex primo Coroll.^8.h.J & concipiatur circa commu- 
nem aximBDH fedione GHI in gyrum conuerti; patet hanc deferiberej 
folidum GHI fimile, & concentricum exteriori ABCi &cum reda AF 
contingat fedlioncm 9« I jn 9 , &pcrA Fdui^um fit planum AEF ipfi 
plano per axem GHI perpendiculare , hoc ipAun continget << concentrici 
«jj h. loliduupm-iicicminpii^^^Gu’^ r, • f; .>r.r • ■ ' ” 



^ PoMWr primo pm)4bam Grcfle extra axk veitieem H, ■& perrG inteUi- 

. . gatiirdOciplanum GLI adaxemeredum. quod. infi>li4o, GHI ciiculum 
C^mc'& efficice'ce«fitim habentem in axe, vtin D,&cuuis communis fedio cum 
II. Arch. plaOOpcraxemeritdiamfcterGDI, cura alio autem plano' AEF eritreda 
de Co- EGi qa« eum fit communis icdio duorum pbinonim ad planum ABC 
I erit ad idem planum /Kda',Xic; ideo tum diMuetto GDI re-: 

ilem. ftum conftituet angulum E GI. fiuc ipla EG iapundo taacikm G circu- 
lomcontinget. .. j i 

lam intclligatur per A F aliud planum duci ad planum per axem ABC 
non prcdiyp.( fed tale quod dc^xcerkwildUckialiamtetmiiiatam fedionem 
abCciffdat; w^comiwi^fediocumciKuliplanodiucr/aeritnlinea GE 
iolaqqmcqimnuncdudumeonucnitcuwjpkno AEF per redam tantfim 
hf i}., tpl»',OB..Fi( qiliq«(amG£sedboskeitangi^ ipfa:, 

•-ii--. -t G L 
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G L cum eadem G I haud rcQos efficiet, vndeproduifia hinc inde ad alte- 
ram partem cadet intra circulum GLl, eius peripheria? occurrens in L. 
Cum ergo GL fit tota intra circulum, circulus vero totus intra folidum, 
eritquoi^ue GL tota intra folidum : quare planum, quod per AF, & GL 
duilumfuit, (ccahit omnino interius folidum GHI, de quo aliquam ter- 
minatam portionem abfeindet ('cum idem planum vndiqueprodudum dc_. 
exteriori lolido ponatur quoque portionem quandam auferrej cuius con- 
nexa fopcrlicies tota erit intra portionem exterioris folidi ab eodem plano 
abfciltam . 

Si vero puniSum G(quod nuper oflefom, fuit elTccotadum plani per A F 
dudi.adplanumperaxem ABC redi, cum interioris folidi GHI fuper- 
ficie) fuerit in ipfo axis vertice H , vt in hac tertia figura , oftendetur etiam 
quodlibet aliud planum ALF per redam A F dudum.fed ad planum per 
axem ABC inchnatum, quodque de exteriori folido aliquam portionem., 
abfeindat, omnino fecarc interius folidum, ideoque de ipfo quandam por- 
tionem terminatam auferre . 

Nam , in prxdido contingente plano A 
E F , duda per G quacumqi reda G E cu 
G A quemlibet angulum conftituente, & 
per redam GE, ac per axim GD dudo 
alio plano, id in interiori folido deferibet 
genitricem rtfedionem LGM, quamco- 
tinget in G reda G E eorundem plano- 
rum communis fedio , cum hzc ponatur 
effe in plano contingente vniuerfam folid. 
fupcrficiem , fed planum inclinatum A L 
F vndiq; produdum ad alteram partium, 
vtputa ad E , cadit infra contingens pla- 
num, cum eo commune habens tantum., 
redam AF, ergo & communis fedio ipfius plani inclinati cum fedione L 
G M, nempe reda GL cadet infra idem planum contingens, ac ideo infra 
rec'lam GE; fed GL, & G E funt in plano LGM, atque G E ipfam fe- 
dionem contingit, vt modo oftcndimus, quare GL, qux cadit infra GE 
cadet omnino intra fcdionem LGM, fiue intra folidum, ac proptcrca.. 
planum inclinatum , quod per AF, & GL ducitur, fecabit omnino interius 
folidum, ac de ipfo quandam terminatam portionem auferet, cum idem., 
planum inclinatum ponatur de exteriori terminatam portionem abfcindcrc. 

Itaque, cumin vtroquecafudemonftratumfit, planum inclinatum tran- 
fiensper AF, & GL, dc interiori folido GHI aliquam portionem fecare, 
poffdsilc r erit ipli plano, hoc cllbanbusvtriufquc portionis, aliud planum 
xquidiftans ducere, quod interioris portionis fuperficiem contingat : quare 
fi mente concipiatur iam hoc dudum cifc, ac vndique produdum , patet hoc 
ipfum planum contingens, dc pr.edida exteriori portione dempta a plano 
per AF, & GL dudo, aliam portionem abfeindere, fed illa omnino mi- 
norem (' pars enim fuo toto minor cft^ at hcc minor portio squalis cft por- 
tioniABF abfcifTx a plano, quod perAF dudum fuit ad planum per axem 
ABC redum ("vtraque enim talium ponionumtcrminaturaplanisbafium, 

F 2 ciufdem 
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ciufdem (imilis concentrici folidi fiipcrficiciti contingentium ) ergo, & por- 
tio ABF a pratdicto plano redo abicilla, erit minor eadem portione, qui' 
dempta fuit a plano per AF, & (iL duCto, liucaplano, quod inconflru- 
dionc per AF oblique ductum fuit fuptr planum per axem ABC: & lioc 
femper verum eflfe demonftrabitur , quodeunque fit planum inclinatum- 
tranliens per A Fi ergo portio folida ABF, qui ex dato folido a plano 
per A F dudo.fc ad planum petaxem ABC.' eredoabfeinditur, MINI- 
MA cft omnium poiTionum a quibuslibet alijs planis per eandem A F du- 
Clis abfciifarum . Qiiod erat demonllrandum . 
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E x eo, quod prope finem liuiusdemonftratum eft , elicitur , omnem por- 
tionem ciiiufcunquc prididorum folidorum, cuius balisiccctfimilc 
inlcriptum folidum concentricum , maiorem eife qualibet alia ponione dcj 
eodem exteriori folido, cuius bafis contingat idem inlcriptum lolidum . 

Ibi enim oftendimuspraEdidam exterioris folidi portionem, cuius bafi.s 
fccct inferiptum Iblidum , maiorem clTc ea , cuius bafis contingens idem in- 
lcriptum , limul fit parallela fecanti bafi ; fed omnes portiones de eodem lo- 
lido , quarum bafes contingant idem fimilc inferiptum concentricum , inter 
le funt •> a’quales ergo patet propolitum , &c. 


PROBL. XV. PROP. LXXXir. 

Per datum pundum intra Conum redum, velConoidesPara- 
boliciim,autHypcrbolicum, fiuc Sphaeram , aut Sphacroides ob- 
longum , vcl prolatum , planum ducere , quod de folido abfeindat 
portionem MINIMAM; atque in Sphiroide , vel Spharra portio- 
nem MAXIMAM . 

E Stoquodiibet prididorum folidomm ABC, cuius axis rcuolutionis 
fit BD, ac datum vbicunque intra folidum fit pundum E: oportet per 
E planum ducere, quod ex dato folido abfeindat portionem MINIMAM , 
atque amplius in Sphxroidc, vel Spha-ra, portionem MAXIMAM . Opor- 
tet autem fi folidum fuerit Spli.xroidcs , vel Sphira , quod datum pundum- 
non fit idem, ac centrum, tuiic enim neque MAXIMA, neque MINIMA 
portio exhiberi polfet , cum omnia plana per centra eorum folidorum duda 
in duas arquas portiones diuidant ipfa folida ; veluti in Ellipfi, vcl circulo 
dum quirebatur MAXIMA, & MINIMA portio, nccelTc fuit datum pun- 
dum non elTc in centro , cum redi omncsperipfumdudi, huiufmodi fu- 
perficies bifariam Iccent , vt iam fatis confiat . 

Secetur folidum plano per axem B D, ac per datum pundum E tran- 
fcunte, clficicntcquc inlolido ^genitricem fedionem ABC, qiii indefi- 
nite producatur, ac de ipla per idem pundum E, cum reda FEG ablcin- 

datur 
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datur “MINIMA portio plana FBG, & per eandem FEG agatur planum 
F H G I , quod ad duAum per axetn ABC redum fit . Dico tale pianuia- 
FHG qu.cfitum (oluere, fiuc de dato folido auferre portionem (olidam F 
BG MINIMAM omnium, qu« cx eodem folido a quibuslibet alijs planis, 
peridemptmftnm E ducibilibus,abfcindipoirunt. ” 

lam patet primo portionem FBG MINIMAM e(Te 4 aliarum portionum 
abfeinarum a planis, tranfeuntibus quidem per redam F (i, ac ideo per 
datum punitum E, non autem redis (uper planum per axem ABC. Soc- 
ium quod fit quoque MINIMA abfc indendarum ab alijs planismon per re- 
dam FG, fed omnino per pundum K docibilibus, ficdemonftr.abitur. 

In plano enim per axem A BC deferipta per pundum E ( quod bifariam 
fccat applicatam F G, vticliciturex 4 i.&; 42 . huius; fimili, &concentri- - 
ca fcdione E L M ; ipfa redam F G continget r in E : & fada reuolutionc 
ipliusfedionis ELM circa eundem axim BD, deferibetur fimile concen- 
tricum folidum, quod continget <( planum FHGI in E; itaque dudo per d jj.li. 
datum punctum E quolibet aUo plano non per F G tranfeunte, fed neque 
per axim B 15 ; ( tunc enim planum hoc , datum folidum in duas partes diui- 
deret, quarum vtradfet quidem maior portione FBG, quoniam vel elTet 
intinitae magnitudinis, fi datum folidum 
fuerit Conus, vel Concides, vel e(Tet 
folidi dimidium, fi fuerit Sphxroides, 
velSphxra, acpropterea omnino effet 

maior portione FBG, quae dimidio / y^'/ \ ‘ ‘ 

occlufi (olidi minoreft, cum. extra ip- >j / \ 

fam fit centrum! nam centrum Jiz/W- * 

MAE portionis plana: F B G', quod 

idem eft, ac centrum folidi, iam con- r/J' ^ n \\ 
ftateife extra ipfiim portionem, quando ^// ° \ \ • 

datum punftum E in fcy‘tibnc fit extra... A/ / \ ' 

centrum , vt ponitur ) p.atet id iuxta.. 7 / \ \ 

quandam redam N E M C neceflarid / / . 

(ccare planum per axem ABC, in quo 

c(l pundum E. Et quoniam FG fcdionem ELM contingit in E, reda.. 

NC, qu.e per E ponitur tranfire, omnino fecabit interiorem fcdionem E 
LM, (iuc per aliquam fui partem, vt puta per E M, tota cadet intra fe- 
dionem ELM; fed fcdio ELM tota eft intra concentricum infcriptunc.. 
folidum , cum fit duda per axem , quare , & ipfa reda E M tota erit intra fo- 
lidum inferiptum , vnde planum , quod modo per ipfam duximus , quodque 
de exteriori aufert (olidam portionem N B C , cuius bafis eft N O C P , fe- 
cabit prorfus interius folidum , deque ipfo quandam folidam ^rtionenu. 
abfeindet, nimirum ELM, cuius oafis fit EQMR: portio igitur FfBC, “ 
cuius bafis e(l NOCP interius folidum fccans, maior erit «portione FB g' ^ 
G , cuius bafis eft FHGI idem interius folidum contingens , & hoc fera- 
per, quodeunque fit planum tranfiens per datum pundum E prater pla- 
num FHGI. Quare ex dato folido ,^BC per datum pundum E abfcilTa 
c(t .V/iV/5fy/ portio FBG. Quod faciendum erat. 
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S I datum folidum fuerit quodcunque Sphxroides, vcISphxra; patet re- 
liquam portionem folidam, dempta MINIMA nuper inuenta , elTc^ 
MAXIMAM quaefitam. 

THEOR. Llil. PROP. LXXXIII. 

iEquales portiones folidz eiufdetnConoidis, vel Sphzrz,aut 
cuiuslibet Sphzroidis, fi fuerint de eodem Conoide Parabdico 
p.7j.h. habebunt axes zquales . Si de eodem Hyperbolico, vel de Sphae- 
ra , aut Sphxroide quocunque , erunt axes proprijs femi- diametris 
proportionales. At fi fuerint de eodem Cono re<^o , extrema ip- 
forum axium pertingent ad idem inferiptum folidum fimile , & 
concentricunu . 

' O Int dux dc eodem quocunque prxdiAorum folidonim portiones xqua- 

Ics , quarum redi Canones concipiantur transferri fuper eadem fedio- 
ne A B F per folid i axem duda ( hoc enim £eri polTe manifeftum eA , cum_ 
jpfi redi Canones intra folidas portiones intercepti , fint poniones eiufdem 
Icdionis, quxin reuolutionc circa axim folidum genuit) & fint ABC, D 
EF, quarum bafes fint AC> DFi Sc diametri BG> £H, quxfimulfunt 




a;.ScboL axes folidatum » portionum. Dico, in prima figura exhibente Conoides 
tf-h . , parabolicum.axes BG, EH efleinterfexquales,&infecundacxhibentc 
' ■ ‘ Hyperbolkum , atque in tertia Sphxram , vel Sphxroides , quarum centra- 
fint O, efleaxim HE ad femi -diametrum EO, vt axis GB ad iemi- dia- 
metrum BO. 

Ex altero axium, videlicet ex EH, fecetur in prima figura feOTentum- 
EI ipfi fiG xquale,- & in reliquis, fiat O E ad E 1, vt O B ad BG , in- 

omni- 
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omnibus vero pe/ 1 appliccnir ord^nttim ad E I re»fta L I M, *qU;t vcdx D 
F «quidift abit per ipfam LIM concipiatur duci planum, quod plano ' 
per D F n:an/f;^mi fiue bafi portionis folidx D E F xquidiilet, aliam por- 
tionem foli.^ahi ab(ciud'cns. L E qux portioni folidx ABC*» xqualts 
erit ; fed portitur ‘etiam D E F eidem ABC xqualis ; ergo dux L E M , D 
EF inter fe xquales erunt , fed vtraque cft de eodem folido , circa commu-, 
nem axim E HI, &Juperbafes parallelas, quare planum baiiadu<5lutn per 
L M » congruet <;ufn plano' bafis , quod tranlit per D F , vnde »A. axis termi- 
nus I, cum termino axis- H; Erit ergo axis EI xqualis axi EH. Sedin^ 
prima , ,fa<SlUs fuit E I x'^alis B^G, &inVeJiquis O E ad E O B ad 
BG, quare axis (Juoque E H, m prinaa, xquabituraxi BG, in al^js vero 
critO E ad' E HV vt O B acf B'G , & ,conuprtcndo HEadEOyVcGB 

ad-BO;^ '-‘“^ ' : 

Sint tandem dux xquales portiones de eodem Cono redo" ABC, DB 
E, quarum redi Canones cc^ipianturcoaptarifupcr eadem Hedione A B 
E per folidi axem duda-, &lintABC, DBB, quarum bafes A'C, D E, 
diametri B F, BG, (quxiamfunt ^axesfolid^umpoitioMm J Etper 
F cum afymptotis B A, B C^delcribatur Hyperbole F G ; qux omnino 
continget ^^A'^} in F,* temiitib ‘axis B F Dico iam extremum G axis B 
G , ad eandem quoque fedionem pertin-' 
gere: hoc eft fedionem FG fecare dia- 


J ! 


nr.is£0 m, 1. 


metrum B GJirr^ndo G?’Si po(Tibile_? 
eft fedlo F G^afibi fccct‘a:i:im' B G vt in- ' ‘ v ‘ 
fhi G in pundo H , per H ducatur L 
H M Ipfi D E xqflidiftids-CT^ D G'^a""' '"M 
GE.vt LHfad 

fediohettii 

ini H' i- ^qiiairdptcr’ 'portio* pltrtiii' t? Bot 

xquabitUt^'» 'jio^tidnl ABC^, & E'^et*'L v , t 

M vigatur f^anriim 'fucans plariUM ^ 

plano datx portionis folidx D B E per D E dudum xquidiftabk, cum hoc 
ad idem PlAqum M pon^urtedum cfte ^ eut iQolida portio E B M equi- 
lis f portioai ABOi cum earum redi Canoiies E B M, -A'B C xquales 
fint oftcnfii^fed.DBE quoque eidem AB.C da^a eft xqualis , ergo dux 
portiones 'E E fimiil irqualcs erunt, totum fux parti', quod eft 
abiurduip : honi etgb fcdio'F<i'/rcat ash^^ Hj ’&bb 'eandem ra- 

tionem n^qnc fUpidi ergofcdio FG dmnino*trannbit per G extfemimu;; 
axis B G^ ^ ia^^ rcucmitjonc anguli » ^ac fedionis circa commimem axim 
proci eat ufConijis, & Conofdcs. Hyperbqlicum.fii^ ac cooceptricum:; 
ci^o F; Gv'cx<femapuhda'axium'xquanum ’portionum fpIid,^ A B C,^ 

DBE, ex eodem Cono redo, pertinent ad idem Goboiadskypcrboli- 
cum ftinilc, & concentricum inlcriptum .• Quod vlciinb 'dempnlbrandum^ 
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THEOR. LIV. PROP. LXXXIV. 

Conoert >Equales portiones de eodem folido , quodcunque fit ex fie- 
Prop.78. pius memoratis , habent Canones reftos , in ipfis interceptos, 
inter fe «quales. - ^ ’ 


«Si-h. pXenim huiufmodi portiones folid* «quales, habent axes, 4 vel inter 
xh fe «quales, vel proprijs femi- diametris proportionales, vel ad idem 
Conoidea fimile concentricum , & infcnptum peningentes , fed ijdcnv.. 
h 5.Schol. axes funt qu^ue l> diametri pr«didorum Canonum, & quando h« dia- 
metri habuerint conditiones huiufmodi , ipli Canones reiti funt t «qua- 
1 4o.h. & fe* » ergo folid» portiones atquales , habebunt redos Canones inter fo 
cx45.l1. «quales. Quod erat, &c. 


XHEOR. LV. PROP., LXXXV. 

Bafes «qualiinn pdrtionum ex eodem quocunque pr«dido- 
Conuerf. rum folidorum, fuperficiem eiufdem fimilis inferipti fobdi con- 
centrici ad earurii centra contingunt. ■ 

P Ortiones enim «quales eiufdem folidi habent 'redos Canones in ipfis 
interceptos inter fe «quales, fed quando huiufmodi Canones fttnt 
«quales ( fi concipiantur translati fuper eandem fedionem folidi geni- 
tricem) ipforum bafes ad punda rnema , eandem concemricam , inferi- 
ptam, & fimilem fedionem « contipgunt, & bafes folidarum portionum' 
tr.tnfeunt per has bafes redonira CanOnum , atque ad eos funt ered« , nem- 
pe ad planum per axem dati folidi, qoarc e^dem bafes fohdarumponipnum 
contingent fuperficiem interioris IbUtUconcentrici ab inferipta concentri- 
ca fedioni geniti ( dum h«c circa utdi conuertatur) ad eadempunda,/' ioi 
quibus bafes planarum , fedionem' feriorem contingUnt i qu; punda 
centra axium, vel b^uipfo^dp;quiipomonum ex Archjmew, dco( iam a 
ftpbis.wiiaadueffis, 


huius. 


<<84. h. 






• irts '1 ij.i 


THEOR, 


• PROP. LXXXVr. . 

Solida* portiones eiufdem Coni redi , vel Conoidis , fiuc Sph*- 
r« , aut Sphacroidis qiiarum axes (pro CoriQ redo ) pertingant ad 
idem inferiptum concentricum Conoides Hyperbt^tum ( vel pro 
ConoideParabolico)fint «quales (fiue pro reliquis) ad proprias 
femi - diametros eandem habeant ratione bafes altitu- 
dinibus reciproce proportionales . ^ 

Efto vt ponitur dico , &c. ^ 


Prop. 7p. 
huius. 


E Tenim cum axibus huiufmodi folidarum portionum infint pr«didx 
conditiones , ipf« poniones folidx «quales i erunt , pariterque earum 
' V ' redi 


Digitized by Googie 


I2I 


De Max. & Min. Lib. II. 

rei5U Canones erunt « xquales (eo quod ijdem (int <> axes (olidarum, & «84. h. 
diametri Canonum^ acpropterca iplorumb^cs altitudinibus erunt c reci- 
proc^ proportionales , led in xquafibus portionibus de eodem (olido, vt 
lunt ba(cs redorum Canonum ita (unt d ba(es (olidarum portionum , & al- di. C 9 . 
titudinestiim portionum, tum Canonum (unt < e.-edem, ergo in datis por- 
donibus, quibus in(untpnxdi<ax conditiones, erunt quoque ba(esaltitudi- «y'),. 
Ilibus reciproce proportionales . Quod erat, &c. 


• -THEOR. LVII. PROP. LXXXVII. ■ 

• •/* t w> < - : . . 

Aquales portiones (olida: de eodem Conoide, vel Sphsra , aut 
quocunque Sphaeroide , vel etiam de Cono refto , habent bafes al- 
titudinibus reciproce proportionales : & e conuerfo . 

Si bafes portionum de eodem folido fuerint altitudinibus reci- 
proce proportionales , ipfje portiones squales erunt . 

Q Vando enim huiuAnodi portiones (olid* (unt squales, nece(Tari6 ea- 
rum axes ( Ii portiones fuerint de eodem Conoide Parabolico ) erunt 
w.' squales ( fi de eodem HyperboKco, aut Sphsra, aut Sphs- 
roide) erunt / proprijs (emi -diametris proportionales; (ed in his cafibus 
esdem portiones (olids habent i ba(es altitudinibus proportionales , ergo , ^ ^ h, 
& cum portiones de eodem quocunque praxlidorum Iblidorum fuerint 
squales , ipfiuum ba(es altitudinibus reciprocabuntur . 

Depomonibus autem «qualibus ciu(dem,-n'el etiam diuerfi Coni redii, 

«ut obliqui, iam id oftenium fuit a Commandino inComment,(upcr Ar- 
ichiiu. de ConoiJ. &c. Quod erat primo , &c. 

( )o-. ' -ii - -\- 

P Rstcrea fiut dus (olids poniones A B C, D E F de eodem (olido, 
quodcunque fit cxjirsdidis ( qus tamen inSphsroide non excedant 
eius dimidium) quarum axes fint BG, EH, & ba(es AIC, DKF, alti- 
tudinesvero BL, EM, &fit 
bafis AIC ad D K F reci- 
proce, vt altitudo EM ad, B 
L . Dico has portiones inter 
(e squales efle . 

Concipiantur ip(arum (fi- 
darum portionum redii 'Ca- ' 
nones A B C, D E F, quo- 
rum diametri , & altitudines 
esdem *enint atque axes, & 
altitudines (olidarum portib- 
num. 

Iam , fi huiu(modi Cano- 
nes (unt atquales, & portiones (olids. squales , erunt. At fi dicatur cos , 78. h. 
insquales eflet alter ipfonim , vt puta A B C , altero D E F maior erit : vnde 1 

&dia- 
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& diameter BO erit atqoo maior i li igkuripia ad xqiMca reducatur in Ni 
ita vt, vel &HfR «qualis ipfi £H>( dum folidumfimit Concides Parabch 
licum,; vel ita vt JJN,& EH ad proprias femi- diametros fint in eadem r*- 
tione,) dum folidum fiicrit Hyperbolieum , vel Sphxra, aut Sphatroklesi) vet 
Ita vt ecdem pertingant ad eonde f\ Rtilem concentricam fedUonenrmfcripcIi 
eritBN omnino minor BG,& fi per N agatur ipfi AC ^uidifiansONPi 
qu9 ad eandem diametrum B G- erit or diaatim duda , atep minor ipfa AC, 
net portio , fcu Canon O B P «qualis < portioni , fiue Canoni D E F , & ipfa 
OP fecabit B L in R, erifquc BR altitudo Canonis OBP, cum ob paral- 
lelas fit angulus B R N reiftUs : & fi per redlaa O P ducatur pbmum O QP , 
auod bafi A I C fit parallelum , fiue rc£lum ad Canonem A B C , id abfci^ 
act ex dato folido, portionem ' ' 

O B t , cuius altitudo erit B P 

R eadem atqne Cahonis O B 
P. Cumque Canon O B P 

«qualis fit Canoni D E F, / ' 

erit folida portio O B P i a:- \ 

qualisfolids portioni I)EF, 
aeideovtbafis OQP ad ba- 

fim DKF, ita c reciproce ai- \ 

titudo E M ad altitudinens B ' ty' ■ \ 

R, cftquebafis DKF ad bt- . \ 


fiin A 1 C , ex hypothefi , vt 
altitudo B L ad altitudinem^ 
EM, quare 


ex «quali in rdtione penniiata , erk bafis O QP ad bafim A 
I C, vt altitudo BL ad altnudincm B R, fed cft B L maior BR, ergo & 
bafis OQf maior erit bafi AIC, quod ellfalfo»,cumfitminor,e6quo<! 
i Coroll ® ^ diameter EJlipfis , aut circuli O QP minor fit homologa diametro A C 
,5. Arch! fimilis<< Ellipfis, vel circuli A I C. Non erit ergo Canonum ABC, D E 
<1= F alter altero maior , quare inter fe «quales effe necefle cft : ideoque , dc 
portiones folid» ABC, DEF?quaics‘ erunt. Quod fecundo oftender* 

propofitumfuit. , . . 


THEOR. LVIII. PROP. LXXXVIir. 

- iEquales portiones Iblid* de eodem quocunque Conoide, aut 
Sphzra , aut Spharoidc ad fibi inferiptam Coni portionem , vel ad 
circumferiptum Cylindricum , vpam, eandemque fimul habent 
rationem . 

y. \ i 

E tenim huiufmodi portiones habent bafes altioidinibas rec^oc^ pro- 
portionales, vtinpr«ccdcnti, primo loco demonftratum cft, fcd ba- 
fes , & altitudines portionum exdem funt , ac bafes , & altitudines infcripta- 
rumConiponionura, quue,& Coni portionum bafes ipfarum altituoini- 
bus «(uot reciproci proportionales, fed eadem poniones Conorum funt 
- . inter 
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inter fc <ifolida Acuminata proportionalia , & bafes altitudinibus recipro- «*7o. fa. 
cantur, vnde Coni portiones inferiptae inter fe aequales ^ erunt ; erit ergo , 
folida portio ad portionem atqualcm de eodem folido, vt inferiptaConi ’* 
portio ad infcriptain Coni portionem (ob aequalitatem ) & permutando 
folida portio ad libi inferiptam Coni portionem , vt altera arquiilis portio ad ^ 
libi inlcriptam Coni portionem, &fumptis conlequentium f triplis, folida 
portio ad circumfcriptumCylindricuni, vt reliqua portio ad ubi circum- lib. JeCo 
feriptum Cylindricum, &c. Quod erat, &c. . S 


Spii^roid. 

Ardiiin. 


THEOR. LIX. PROP. LXXXIX. 


MAXIMA portionum eiufdem Coni redi V aut Conoidis Hy- 
perbolici, fiue Sphseroidis oblongi, vel prolati, & quarum axes 
lint aequales, ea eft, cuius axis congruat cumaxeTedionis, quae 
folidum genuit ; & refp.ediue ad Sphaeroides , cum minori axe £1> 
lipfis genitricis. 

MINIMA vcibp ciuus axis congruae cum maiori axe eiufdenu 
EllipiTis. " , 

i 

E Tcnim quando portionei eiufdem Coni redi , aut Conoidis Hyperboli- 

cijlkie^Sphaeroidis cuiuslibet func^xquales, & eorum redi Canones •• 

funt aequales» & quandoredi Canones liu# portiohcs de codehi aogulo , 84.h. 

vcl Hypcrbolfr^aiit Ellipfi aequales funt/lntcr ipforam diametros MItilMA 
cft ^<ra, qua* fuitulfit axis anguUy vel Hyperbolae, &inElHpfi, quae fit axis r Schol. 
minor, ScMAXlMAy qiiar fit aidsiflMbr, -ergo, &dum portiones eiufdem- poft5i.h.- 
Coni redi,‘ aiflrCofioidisHyperboliciy velSphjbroidisfuerintaequalcs, in- 
tef lpf6rUmay<^Si^^ui ijfdcmfunts /a« diametri redorum Canonum/ A//- /j,'ichol. 
NJMrs etit qai congruet •cum axe ConP, vel Conoidis Hypcrbolici, h. 
antcumminorl<axoEHip(isSph«roidisi Sc MAXJMVS , qui congruat cum- 
maiori : quateii primum axes harum omnium cqualium portionum, dempta i * 

ea circa MflilMFM axem , huic .W/A^/A/0 axi aequales fecentur, atque ex ' '' 
interfedionibffsducantur plana bafibus portionum aequidiftantia , auferen- 
tur ab ipfis portiones folidae' aequalium axium, fed. unaquaeque erit minor 
quacunque aequalium portionum, ( cum fit pars fuo toto minor ) ac propte- 
rea minor ea , c cuius , axe, fiuc a qua portione nihil ablatu fuit , qu^-cniidem 
ca eft, cuius axiscongruit cum axe Coni redi, vcl Conoidis Hypcrbolici, 

& in Sphaeroide dum minori axe Ellipfis genitricis . Si ergo omnes ali.T por- 
tioncsxqualiumaxiumfmtthacportioneminorcs, erit e contra hxc ipfa- 
portio, cuius axis congruit cum axe datiConf, vel Conoidis Hypcrbolici, 

& pro Sph.-crbide , Cum minori axe genitricis EUipfis, carondem omnium- 
portionum , xqualium axium , mAxima . Quod primo erat , &c. 

P Ha*tcrca fi axes omnium aequalium portionum eiufdem Sphoeroidis pro- 
ducantur, ac praedido MAXIMO axifqui iaih, vt fuperius, -diximus, 
t>«uO 2 con- 
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congruit cum maiori axe $ph»roidis) xquales feccntur, atque ex interfe- 
£lionumpun4Ua plana ducantur portionum baUbus xquidiftantia, abfcin- 
demur portiones (blidxzquaiium axium, & vnaquxquc erit maior qualir 
baxqualium (^totum enim fua parte maius eft) ac ideo maior ea portione, 
cuius axi , vel cui portioni ni|>il additum fiiit , qux quidem eft ea , cuius axis 
congruit cum maiori axe Spbxrokiis . Itaque li omnes planx portiones 
xqualium axium funt hac portione maiores, erit e contra hxc ipia portio, 
cuius axis conuenit cum maiori axe Sphxroidis, MINIMA carundem om- 
nium portionum xqualium axium, incalibustamenpolTibilibus. Quodvl- 
timb demonArandum erat . 

THEOR. LX. , PROP. LXXXX. 

MAXIMA portionum de cedera Conoredlo, vel de tjuocun- 
que Conoidc, aut Sphiroide , 5^ quarum bafes fint xquales, ea eft , 
cuius axis fit fegmentflm 'maioris femi- axis genitricis fcclionis dati 
fol id i j refpeiSiuc ad Sphatroides . 

In Sphaeroidcaiiti^mi' MINIMA, cuius axisfit fermentum mi- 
noris Icmi- axis Ellipfis,quatfolidum procreat. 

Q Vando enim poitioBes<d»fd«ifnConlro<W, vel cuiualibec Camoidis , • 
aut Spbafsoidis Iii»t.arq««leii, fitte#<3rutp Canones^unt « «qualps } 
Acum recuCanooeiiji, vel portiones.de eodem aqgulo, vd de.,; 
eadem coni- lecuoue aptx folidum geiiuit xquales Amt , .inter iplorum ba-v 
fes, freailliusportioms, ciiiusdiameter fnfegmewummaio-. 

ris axis re(p>e^Hc ad EUipto 1 ^ MMJMA eius , cnius diaimartfit/egmeix- 
tum minoris, }«iquo vtittat bales atquidiuin pinarum portionum de ^em' 
angulo, vel codi-rledione, ita iunt c hales folidwiimpi»;ttonum> quarum* 
iplx planx portiones Atu reai-Ganones. 1^0 &iMerbalits atqualrum por- 
tionum dc eodem Cono re^v .vd Conoide , aut Sphxroide quocunque , 
erit eu illius piMctionia.euius uxis.Cqui t(kmeA,< cum diametro, 
redii Canonisi coogruaccummaiod axe.geoitrieis fc^onis iblidi, cuius. 
eA portio , & MAXIM A% inSphaaroide , mtbalissIUus pottiomSi rutus axisi 
At l^mentuei mtnocis a^AsEllipAsgcnicricts «iitfdemSphxToadHa quare fi 
primo intra bas xquaWpoixiones . dempta ea Dtiper MiNtUA.ki*^ ■ ducan- > 
tur plaqakifibus Xqtlidifiamiai,quQruin vnumquodque dficiat in portione, 
fc&ionem pexdidlx MINIMAE bafi xqualem ( hoc autem fieri pofle, & • 
quomodo inAa docebknus.>) per huinfinodi plana ablcindcmur portiones 
(olidxxqUaUumbaftum, lied harum quxlibetminoffitA quacunque xqua- 
lium portionum (cumfitparsminorfuototo) idn^uemiuorea, aqua ni- 
hil ablatum fuit , fiue miiwr ea , cuius axiseonuoalr .c wn BUijori axe dati fo- 
lidi. Si eipi omnes altcportioBcsxquaiiumbaiium hac portione funt mi- 
nores , erit e contra hxc ipfa portio , cuius axis eA legmentum maioris femi- 
axisA^iimia genitricis dati lolidieanuMlan poakmum atqualium bafium , 
ac de codeasmdo M4ElMA i &c. 

: j.) Quod 
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Q Vodautetn in quolibet ^hxroide. inter portiones eius dimidio mi- 
noces o^ualium baiium , MINIMA fit ea , cuius axis fit fegmcn- 
tum minpris axis Ellipfis datum Sphssroides procreantis, idcon- 
fimilLConftrudionc , atque argumentis ofiendetur, vti & 3 um fuit in fecun* 
dapancProp.jD.huius, fi tamen fupertenia figura linezreiS.T, &Ellipfes 
ibi animaduerfx , concipiantur tanquam bafes loUdarum ponionura , & ve- 
lati Sphzroidalia folida , &c. Quod fuit, &c. 

C O R O L L. 


H inc confiat MINIMAM portionum femi- Sphzroide maiorum , & 
quarum bafes fint atquales , eam efle , cuius axis fit fegmentum maio- 
ris axisEUipfis genitricis; MAXIMAM autem, cuius axis fit fegmentumu 
minoris. 

S C H O L I V M. 


Q VodfuperiuspromiflimusabfoIueturfic, fuper figuras pratdiftx jo.h. 

Cum ibi fit AC minor H I, erit quoque dimidium DC minus di- 
midio FI. Detrahatur ergo FP, quf fit media proportionalis 
inter FI, DC; agaturP R diametro F O zquidiftans, &ledioni occur- 
rensin R, at^e ex R applicetur R C^S, &faifia figurarum reuolutione^ 
circa axim BD, concipiantur deferibi folida, &c. i quibus cum planis per 
reifias AC, HI« SR dwfiis, & ad ealdem genitrices feAioneseteAis, alv. 
fcindenturpoitiones folidZ' A R C , U O I inter SKjuales , dc portio S O ' 

R. DioohuMMbafimperSlR duAam, scquiiemcUbb^pcr AC. 

Kambaffisper HI adibufipaiMr A C, eflrkvtMfta HI ad reftam AC, 
volfumptl0dimidi]a,\it pl qd DC, vel vtquadmtum FI, ad quadratum 
FP, fi uoad quadratum QRt Wfufnptis quadruplis, vtouadratum HI ad 
quadpatuiniSR^ fcdpiiai^afisperH '1 ad bafim per S R, eft vt quadra-; 
tum HI ad'quadsnam SR, cum ob planorum tequidilhnttam fine rfeak>-i 
' nas fimilesi«ei^'bafieper 'H I ad bafim per A C , erit vt eadem bafis per H ‘ ~ 
^sidbafimipeti 8 #< vndebafisper SR aqualiseitbafiper AC,&c. Quod 
facci«oporwb«i'' '!'''!'’;'' v‘ , 

-ti.. .l.v.V.'.'. -f'' . : i.( I ■ : 11 <■ 

THEOR. LXI. PROP. LXXXXr. i 
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MINIMA portimumi.de eodem COn^ k&o ) vel de quocanque 
Ccnoidcj, qutSphatroide , & quarum altitudines fint xquale%e% 
efl; , cuius 'axis' congruat cuin maiori a«e,geiutrici$ fqdioius dati 
folidi . 

In Spfittroide , MAXIMA eft , cuius axis dim mitiori 9xe eiuA ■ ^ 
dem genitricis feaiotiis conueniat. _ ‘ ‘ ’ 

N Am-quando portionesdeeodem Cono reifio , velConoidevautSphe- 
roidc quocunque funt «quales , ipfimMa refti Canones inter le 

funt 


I 


\ 
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/ S4.h. funt<xquaIc$,quandovcr6re&iCanoncs,(iueporcioncsdeeodcmangu- 
lo.vcldc eadem coni -fcAionc, qux folidum procreat xqualcsfunt, inter 
h Schol. ipnirum altitudines MAXIMA eft ea illius portionis, cuius diameter fit 
t>o(l5i.li. fegmentum maioris axis , & MINIMA, cuius diameter Iit Tegmentum tni- 
adnu.3. norisi atque altitudines, & diametri reAorum Canonum, flue planarum^ 
f }. Schol. portionum exdem funt , c ac altitudines , & axes folidarum , ergo , & dum^ 
69. b. portiones eiufdem Coni reAi , vel Conoidis , aut Sphxroidis funt zquales , 

inter earum altitudines MAXIMA erit ea illius portionis, cuius axis fit fe- 
gmentum maioris axis genitricis folidi, cuius divortio, & MINIMA cius, 
cuius axis fit fegmentum minoris . Itaque fi primo altitudines omnium ha- 
rum atqualium portionum , ( dempta ea circa MAXIMAM altitudinem) 
producantur, & huic MINIMAE altitudini xqualesfiant, atque ex interfe- 
AionumpunAis ducantur plana portionum bafibus xquidifiantia , abfein- 
dentur ab ipfis portiones folid.x .rqualium altitudinum , & vnaquxque ma- 
iorcrit quacunque xqualiumponionum ( nam totum fua parte maius eft^ 
vnde, & maior ea portione, cuius altitudini, vel cui portioni nihil additum 
fuit , qux ea ell , cuius axis conuenit cum maiori axe genitricis IcAionis dati 
folidi. .Si ergo omnes alix portiones xqualium altitudinum hanc portio- 
nem excedunt , erit e contra hxc ipfa portio , cuius .axis congruit cum maio- 
ri axe genitricis fcAionis dati fplidi aliarum portionum xqualium altitudi- 
num MINIMA. I 

V - J 

P RoSphxroide autcip, fi altitudines omnium priediAarum xqualiunC 
portionum ( dem[xa ea circa MINIMAM altitudinem, qux iam ea eft 
circa minorem axem Ellipfis Sphxroidis genitricis )^quales fecentur eidem 
MINIMAE . atque perpunAa fcAionum, plana folidarum por- 
tionum bafibus atquidiftaptia ducantur , hxc a portionibus auferent portio- 
nes folidas xqualium .altitudinum , fcd vnaquxque ipfarum minor erit 
quacunque xqualium portionum ( eo quod pars fuo toto fit roinor ) quapro- 
pter&minoreaportioneacuius altitudine, vel aqua portione nihil dem- 
ptum fuit , qux quidem eft ea , cuius axis congruit cum minori axe Ellipfis 
datumSphxroidesprocrcantis: fi igitur omnes portiones xqualium altitu- 
dinum hac portione funcmjnones , erit ex aduerfo hxc eadem portio , cuius 
axis conuenit cum niinori axe genitricis Ellipfis dati Sphxroidis earundera 
omniumporcionum,xqualiumaititudinum, MAXIMA, Q^dtandemfu- 
; pcrcrat demo^randum, t . ' 

? .:r S C H O L I V M. 

H Vc fiiam,' prout expofuimus inScholiopoft 5 t.huius, hxc tria funt 
'"atUMbdiicnenda. Videlicet. ’ 

I. TNteraxef aequalium portionum eiufdem Coni reAi, vel Conoidis Hy- 
J. pcrbotici, aut cuiufcunque Sphxroidis, MINIMVS eft is eius portionis, 
cuius axis conmuat cum axe, &proSphxroidc, cum minori axe genitricis 
feAionl{;^ati^l|di, &inSphxroide MAXIMVS cius portionis, cuius axis 
congr4ipc.iHQ ejiufdem genitricis fcAionis . 

; , j. Inter 
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YNeer bdfcfr.iquaiiumportioaamdeeodcraCoiprcdo, aat de «piocun- 
X qoc Coooiiic > aut Sphzroide MINIMA cft ca illius poittoiii&, cuius axis 
fit iegmciraiu axis, & pro Sphxroidciic Icgmen tum maioris axis genitricis 
firdionis dati, folidi . MAXIMA vero eius, cuiUsaxis fit fegmentum mino, 
ris axis ciufdemfcdionis genitricis. 


I Nter altitudines xqualium portionum de eodem Cono xe&o , fiiie de quo- 
libet CJonoide, aut Sphafrqiidej MAXIM4 cft-ci illius ^onioiis, cuius 
axis congruat cum maiori axe genitricis fcdionis dati folidi , & in Sphxroi- 
de MINIMA cujus alcis cbHaminori axe cwMdem geewicie .l^Knis 

conueniat. • ^ . , 

Qux omnia, ex hucufquc'demonfiratis, paucis oftendentiir fvu raduni 
fuitinprxfatoScholio, &fupereafdem figuras ji.h.) confimilibus, ac ibi 
ipgumencis, veruntamen circa (olidas portioaes vcriantibus„c quibasde^ 
tiique vhiufcuiufque trium proximi prxcedentifira propofitioniim veritas 
i^ovuneiucefccc» SeddebUhadenus. i,- 

■ ' m ■- I’ 'I 

‘ O N'I T V M. 


[Laatit S£2{£^0 , Antinfenfi Phtkfopho , in ^uihuslihet Conis 
terminAtis MAXIME ^ Ad/NJAdFM triangulum 
pernjerticem duilum imjuirere, liceat nobis tanti Geometra 
'vejligta infequenttbus m Cono pariter terminato tfuoeunque 
MAXIMAM , MlfilMAM ParaboLe portionem aftignare, pro 
cuius indigatione nonnulla circa plana , nec prater fufeeptam materiam , 
nec fcitu iniucunda occurrunt afferenda . 



. LEMMA XVI. PROP. XCII. 

Si duo triangula habuerint latus lateri xquale, atque alterunu 
aducentium angulorum in vno triangulo , alteri adiacentium in 
reliquo xqualem , fitque reliquus angulus adiacentium in primo « 
nviior reliquo adiacentium in altero , fi< latus ilU oppoiitum > lat9> 
re huic oppofito maius erit . 

S lftt duotfiangnla ABC, D E F, quo- 
rum latera B C, E F fint xqualia, & 
anguli pariter A B C , D E F xquales, .m- 
gulosverd ACB maior fit angulo DFE. 

Dico, delatus AB maiori angulo oppofitQ, 
maius effe latere D E oppoficum minori . 

Fiat angulus BCG xqualis ipfi EFD. . K A Q fi 
• . Et 



izS ' .Vincentij Viuianl • 

Et quoniam angulus quoque GBC ponitur aequalis angulo DE F, SclatuS ■ ~ 
BC lateri E F zquale, erunt in triangulis GCB. D F E reliqua latera <i 
B, DE xqualibusaLngulisopponcatinterfexqualia,fcdelilatus AB mar- 
iuslatere BG, cum reda CG fccet angulum ACB, ergo latus AB erit 
quoque maius latere D E . Quod erat probandum . 

PllOBL.' XVI. PROP. XCIir. 

Atiata drculi periptyrria arcum abrdndere , ita vt redangulum 
fub eius chorda in fagittam fit MINIMVM. ' ' 

1 .i ( .i... r . ii.." 1 : . ; 

. .1 ? ij.' I ' ■ 

E Sto. circulus , cuius^diameter AB, centrum C , & excqui oporteat »■ 
quod imperatuni 

Sumanturinperipheria,hincindedpundo A, duo trientes AD>‘AE,‘ 
&iungatur chorda DE fecans diametrum AB in F. Dico arcum D AE 
elTcquxfitumi hoc cl^r^dongulum cius chordji DE in fagittam AF 
t&i MAXIMVM, .i'l i. ' / ' i - 



Seda enim femi-peripheria A K B bifariam in K, iundaque K C, ac 
fumpto in arcu D K quolibet pundo G, quod vel in ipfum K, vel inter 
K , & D vbicunque cadat , dcmilTaquc ex G fuper diametrum A B per- 
pendiculari GH, qu* produda occurrat peripherix in I, iungatur GD. 

Et cum arcus A G nt non minor quadrante A K , erit duplus G A I 
non minor fcmijcirculo , atque arcus D A I omnino maior femi-circu- 
loi vnde iunda G D, angulus I G D erit acutus, eftque G H B redus, 

S uarc duo limul DGH, G H B duobus redis minores erunt, ex quo G 
I produda conucniet cum diametro ad partes D , vt in L . Et cum ar- 
cus AKD, AIE fint trientes totius peripherix, erit DBE, quod fupe- 
reft de alTci eiufdcm peripherix triens, nue xqualis arcui AIE, itaque 
arcus DBI erit maior arcu AI E: fi ergo iungatur A D, erit angulus A 
D E, fiue ADF minor angulo I G D, fiue parallelarum externo FDL, 

funtque 
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funtque in triangulis DF A, DFL anguli ad F .rquales, cum Cnt refli, 

& latus F D commune , atque angulus A D F minor eft angulo L D F, 
quare & latus A F minus ‘«erit latere F L, & A H eo minus FL i habe- 4 j^.h. 
bit ergo ^ F ati FL minorem rationem , quam eadem F H ad H A , & 
componendo H L ad L F, liue G H ad D F, minorenrquam F A ad A 
H, vnde reftangulum GH A fub extremis minus ierit 'rciftangulo DF A bti-kft. 
fub medijs , & hoc femper , vbicunque Tuipptum fit pundum G, vel in- P-ppi- 
ter D , & K , vel in ipfo K , nempe redlangulum ad G , vel K, pertin- 
gens, minus e(Te redlangulo D F A, fiiie D F A maius efle quocunquo 
prxdidorum redangulorum GHA, vcl KC A, &c. 

Si autem pun^lum fumatur in quadrante A K , vt in O ,• demiffa per- 
pendiculari O P . Cum fit K C maior O P, & C A maior A P, erit re- 
etangulum KCA maius redangulo OPC, fed redangulum DF A ofie- 
fum eft maius redangulo KCA, ergo retftangulum D F A eo amplius 
maius erit redangulo OP A. 

Si denique pundum fumatur in peripheria; fextante DB, velutiinQ. 
demifla perpendiculari QR, & iun^ DQ, &produda, ipfa conueniet 
omnino cum diametro A B ad partes B, vt in S, quoniam angulus E D 
Q eft in Mrtione E A Qjemi-circulo maiori , acjropterea^utus , & 
angulus D F S retftus eft , Scc. Et cura arcus A PE aequalis fit arcui D B 
E, vterque enim eft trieri?‘peripheriae, erit arcus AIE maior arcu QB 
E , ac iileo angulus A D E , vel A D F maior angulo Q_D E , vel S D F , 
fed in triangulis A F D, S F D latus F D eft commune , St anguli ad F 
funt aequales , eo quod fiat redi , St angulus A D F maior eft angulo S 
DF, vnde latus A F maius eft r latere F S, & adhuc maius latere R S, r P>-h* 
habebit ergo FR ad RS maiMcm-ittrioneffl quim eadem RF ad F A,dc 
componendo FS ad SR, vcl DF ad QR , maiorem quim R A ad AF; 
vnde rciilangulum D F A fub extremis , maius d erit redangulo QJl A di«.fcpt. 
fub medijs , & hoc femper vbkunque affumptum fit pundum Q^in fex- 
tante D B. Qjare cum redangulum AFD demonftratum fit maius om- 
nibuxapplicat**»™, tum in triente AD, tum in fextante DB, ipfum A 
F D erit MAXlMrHt & fumptis duplis , redangulum fub fagitta A F in 
chordam D E , erit MAXlUVii redangu|pm fub qualibet alia (agina in- 
fuam chordam, Quod, &(. Quodque alibi aliter enodabimus, 

A d pleniorem autem dodrina , in proxima fequenti fecunda figura ,m»- 
nentibus pofitionc ijfdem pundis K , D , E , dico talium redangulo- 
rum id, quod pundo D propinquius eft, femper maius efle remotiori. 

Nam dc ijs, qu.r ad. arcum quadrantis AK pertingunt, vtputa deae- 
dangulis ACK, AFR, AHG’,&c. patet ACK propinquius pundo D 
maius elTe redangulo A F R, quod ab ipfo D m^is remouetur, & AF 
R maius elfe A H (?, jcc. cum , tum altitudines K C, R F , G H , tum ba- 
fes CA, FA, HA continue dccrefcant. 

De ijs verb , qu* perueniunt ad arcum K D , videlicet in pundis I, 

L , ita natiocinabimur,. Demittantur ex I, L ad diametrum perpendicu- 
lares I M N, LOP, & iungatur I L, qu.r produda conueniet ad partes 
L cum (liametro itf Q^nam arcus N A L maior eft (ani-^teripheria, ex 

R quo 
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quo angulus NIL eft acutus, atque IMO rcdus eft, ideoque duo fimnl 
NI L, 1MB duobus redis minores.) Et cum arcus A E zqualis fit arcui 
D E , erit arcus A P minor arcu D E , & multo minor arcu L B N ; vndo 
iunda AL, erit angulus ALF, fine ALO minor anguloj. I^N, fiue LI 
M, fiue angulo QL O parallelarum externo, ellque in trian^lis ALO, 

QLO latus OL commune, &anguli ad O fimt xquales, cum fint redi, 

«ji.li. ergo latus A O erit minus .«larfrc OQl& AM eo minus O Qi habebit 
igitur OM ad M A maiorcm'rationem , quam M O ad O Qj,& compo- 
nendo O A ad AM maiorem quam MQjid QO, vel quam IM ad LO, i 
vnde rcdangulum AOL fub extremis, quod propinquius eft pundo D, 
Pappi'*" maius ^eritredangulo A MI fub medijs, quod .i pundo D magis diftat. 


^ -De redangulisdem'quc pertingentibus ad punda in fextante D B, nimi- 
rum ad S,T, idcmficdcmonftrabkur. Dudisenim S V Y, TX diametro 
'• perpendicularibus, & iundis AS, & ST, h*c produda conucniet cum- 
■ • • A B in Z , quoniam angulus T S Y eft in portione T A Y femi- circulo ma- 
iori , nempe acutus» & angulus S V B redus eft , &c. Et cum arciis A E Y 
fir triente maior, & arcus YBT minor EBD,'fiue minor triente, erit an- 
gulus ASY, liuc ASV maior angulo YST, fiuc VSZ, &in triangulis 
AS V, ZS V funt anguli ad V iqualcs, cum fint redi, & latus S V com- 
“■ mune , ergo latus A V erit r maius latere V Z , & eo maius latere X Z ; ha- 
bebit ergo V X ad X Z maiorem rationem quam ad V A , & componen- 
jios-V Z ad Z X,)fiuc S V ad T X maiorem rationem quam X A ad A 
d \(' fcpt.-V' quapropter rcdangulum SV A fubextremis, quod propius eft pundo 
l>jpp; . D maius erit ^ redangulo T X A fub medijs , quod a pundo D magis di- 
ftau Qwd cx abundanti oftendere propofitum fuit . 


E X eo , quod ad nam. 1 . fuperiils oftenfum fuit i facili conflat , in primaJ 
' figura, quxfitam chordam D E fecare circulldiametrum AB in F, 
in>ra;ione^d I. i;. , ■ i 

!■ ‘ Nam li)tt<^ G.B» B D . Cniii fit arcus B D circuli fbxtans > ipfius chor- 
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:<hi B<p encarqUalts radio B C> ii«eCD* vnde in triangulo arquilatero C 
X>B anguli,ad squales ^unt»i& in triangulis C)PD* BFD cuiil. 
anguliad B, itnt squales; atque etiam 'squales ad Ft’ cum Itnt redi:, 
& latus DF commune, erit reliquum Jatus CF, reliquo FB squale, cftqi 
AC squalis CB, ergo A F crittripla FB. ^ 

V mim h<tc omnia confimili ratione perfolui , ac nuerijicari de reBan- 
gulis inj£llipfi applicatis y ita feijuem Prohlemate demonjirahitur . 


I. 


. ' PXOBL' XVII. PROP. XCIV., 

Ad diametrum datx femi - Ellipfis redam applicare cuius 
redangulum in alterum diametri fegmentum fit MAXIMVM . 

E Sto fenii - Ellipfis- A D B , cuiiis centrum C, & diameter A B , ad quam 
applicare oporteat D E , ita vt redangulum A E D fit MAXIMVM . 

• Secetur B C bifariam m E , appliceturque E D , qus erit qusfita . 

• Nam deferipto foper A B feiiii- circulo AFB, erigatur ex E ipfi AB 
perpendicularis E F.. Patet ex prscedenti Scholio, redangulum A E F 
efle MAXIMVM in femi circulo* &c. cum A E fic tripla E B . 

Sumatur- amplius qiiodlibct aliud 
pundumG, prster Ej applicenturq; -t, > 

tum in femi -circulo, tum inferni- EI- 
lip/i reds GH» G I.c Er cUm fit qua- 
dratum E F ad G H vt redangulum 
A E B ad A G 3 , vel vf * quadratum 
E D ad G I , erit & linea E F ad GH , 
vt E D ad G I , fed ratio rcdanguli A 
£ F ad redangulum A G H compo- 
nitur ex ratione E F , ad G H ,■ fiuc ex 
ratione E D ad G I , & ex ratione E 
A ad i^Gjatqueredangulum AED 
ad AGI ex ijfdem componitur ratio- 
nibus , vnde redangulum A EF ad A 
GH erit vt redangulum AED ad^AGI, &hocfemperj fed eft redangu- 
lum A EF MAXIMVM in femi- circulo, ergo, & AED erit MAXIMVM 
infemi-Ellipfi. Applicatum eftcrgo,&c. Quod erat faciendum . 


y 


A 

G t 

L 

E 1 

> 7 f 

f L 

4 

y\ 

1 


I 


2 . 



I Vod autem eorum, qus hinc inde a pundo D applicantur, nempe de 
-redangulis A LM, AGI id, quod MAXIMO propius eft maius fit 
remotiori , eadem penitus arte nuper adhibita oftendetur , fi ex L 
in femi- circulo applicetur LN; Nam eodem argumento demonftrabitur 
redangulum A L M ad AGI, cfTe vt A L N ad A G H , fed A L N maius ' 
eft AGH, prout in prscedenti ad num. 2. conclufumfuit, ergo &redan- 
gulum A(. M maiu$ erit redangulo AGI, &hocfemper verum eft, tum 

R 2 de 
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de applicatis ad punda arcUs AID; ttun de ijs» qiut peitingsnt ad 
reliqui arcus DB, hoceil prardiftare^aagula hipciode^pundo OMi* 
tinue decre£cere*qu6magisdiftanta MAXIMO rc^angob A£D^:i ' ■ > 

. . . • 1 t • 

Hinc folumdum fi ohuiam Problema huittftnodi, . 


PROBL. XVIIL PROP. XCV. 


In dato femi - circulo , vel femi- Ellipfi > hinc inde ^ MA- 
jXIMO redangulo nuper inuento, bina arqualia redangula re- 
perire • 

S it datus femi- circulus, vel fcmi-Ellipfis, cuius diameter AB, centrum 
C , & pundum , ad quod pcrucnit MAXIMVM rcdan^ulum , fit D , 
( quod habebitur fi, diameter AB fecetur in L, ira vt AL m '‘tripla L B, 
& applicetur t D,) fitque exempli gratia c quolibet pundto E arcus A E 
D , applicata E F ad diametrum A B , & oporteat m reliquo arcu D B pun- 
dum G reperire, ita vtduda GH ipfi EF parallela, re^tangula AFE> A 
H G inter le fint aequalia , 

Ducatur ex A fc^ionem confingens Al',<qii$ipil 4 S:appUcati$ a9quidiha<r 
bit , atque in angulo afymptotaJi I A B per pqn<£Iuai E deferibator b Hy- 
perbole E G . Dico hanc nccefiarib in ahquo pundo circuli arcum D B ie- 
care , vt in G , «Sc hoc.eflc qua? fitum , atque vnicum . j 
Etenim demilTa ordinata DL, cum haec afymptoco AI «equidiUct, ipfii 
neceflari6 Hyperbolen E G fecabit, f at ia- 
vno tantum pundo , veluti in M , & ob Hyr 
perbolen, erit rcdtangulum ALM aequale^ 


rcftangulo AFE 


fed eft rcdlangulum A L 



D maius eodem redangulo AFE, cum fit 
MAXIMVM , ex hypothcfi , ergo idemredan- 
gulum A L D maius erit redangulo ALM, 
atqi eft AL communis eorum altitudo , qua- 
re L D maior erit L M . Hyperbole igitur E 
G fecat omnino DL inter D, & L, vnde & 
produ^ necelfiumiecabit peripheriam arcus 
D B , curh fpatiijm L'D B fit vn<diquc clau- 
fiim, & Hyperbole fit infinita? produ<ftionis; 
fecet igitur in G. Dicopundum G quarfitum foluerc , vt fatis patet, cumJ 
rc(ftangulura G H A , ob Hyperbolen , fit e .xqualc redangulo E F A . 

Quod autem in nullo alio pundo,pr.i?tcr in E, & G, huiufmodi Hyper- 
bole arcui AD, vel arcui DB occurrar , manifeftum eft : nam fi alibi oc- 
curreret , vt in N ; elTct ob Hyperbolen , rc(ftangulum pertingens ad N 
arquale redangulo AFE, quod eft falfum , quoniam ob circulum, vel El- 
lipfim, quando pundum N eft inter E, &D, redangulumad N maius eft 
quam redaugulum ad E, & fi fuerit inter A,& £, ipfo redangulo ad E 

minus 


/ 
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■Httuseft,’^'{>roatinpr 2 ce(knti d^onftniturafiiif.* iderhc|ue fequ«ur,<i 
dicatur HypcrMen alibi quim in G arcui D B occurrere . Itaque inucnta 
funtinfemi-circulo, vellemi-EUipfi vitro citroque rc^angu- 

lo , duo rcdiangula inter fe xqualia . Quod faciendum erat . 

• • 

P ROB L. XIX. P R O P. XCVI. 

In quocurtqite Cono terminato , ex infinitis Parabola? portioni- 
bus, qma planis inter fe iquidillantibus , iuxta quodlibet Coni 
latus, tanquam regulam duitis, in ipfo Cono procreantur, MA- 
XIMUM aifignare . ’ i i ‘ 

E Sto Conus quiconque terminatus ABC, cuius vertex B, bolis. ticu. 

Ius AC, & quodcunque triangulum per axem duftum Iit ABC. 
Fatet , li huiufmodi Conus , & triangulum per axem alio plano fecetur, quo- 
rum communis feitio D E xquidiftet alterutri laterum trianguli per axem, 
nempe BC,& communis feilio plani fecantis per DE cumbali AC»qu{ 
Iit FG, litadbalim AC trianguli pCT axem perpendicularis, patet inquam 
licAionem in Cono genitam G E[F (quam vocb fadam iuxta latus BC, 
quod communi feflioni ED tequidiftat) fempereffe < quandam Parabolx 
portionem: quxriturmodb, quzlit MAXIMA harum xquidiftantium infi- 
nitarum Parabolx portionum in Cono , iuxta latus B C , tanquam regulam , 
progenitarum. )■ 

Secetur diameter A C in D , ita vt A 
D fit tripla ad DC, &pcr D agatur pla- 
num iuxta regulam BC, vti didlum eft, 
fe^Uonem faciens Parabolen GEF. Di- 
co hanc efle MAXIMAM quxfitam . 

Se^o enim Cono , quocunque alio 
plano iuxta eandem regulam BC, quod 
feSionem faciat Parabolen H I K, cuius 
communis feCfio cum triangulo per axem 
fit I L, cum circulo vero fit KLH , erit 
DE ipfi LI, & FD ipfi KL h parallela, 
quare angulus F D E angulo K L 1 xqua- 
lis c erit, vnde, fi concipiamur iungi re- 
AzFE,Kl, triangula FDE,KLI cum 
fim xquiangula ad D, L, habebunt rationem compofitam ex latere ED 
ad IL, fiuecx D A ad AL, &ex DF ad LK, fcd rcdfangulum quoque^ 
ADF, ad reiSangulum ALK habet rationem exijfdem rationibus com- 
pofitam, ergo triangulum EDF ad ILH erit vt redangidura ADF ad A 
L K, fed .rcaangulum ADF maius eft ipfo ALK, cum fit J MAXIMFM, 
ergo^riangulum EDF ipfo ILK maius erit, &fumptis duplis «fuperbt- 
parti^tertijs, erit Parabolx portio GEF maior Parabolz portione HI 
K, & hoc femper , vbicunque zquidillans planum ducatur extra GEF 

iuxta 
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Ex centro C ad punSum contaiflus F ducatur radius CF: patet ipfumJ 
cum contingente FH reAum angulum eficere.fed angulus quoque DHF, 
reduseflexhypothdi, quare DH ipii CF eft parallela, vnda. perpendi- 
cularis D H , occurrit tangenti extra pfuitftum comatius F . fungatur de- 
nique D F , &c. ' ‘ 

Cumenimexpunflo D in cittuli peripheriam cadant refla: D A, DF, 
D B , &c. patet , ex clementis , D A , in qua eft centrum , MAXIMAM efle , 
nempe maiorem DF, fcd ell obliqua OF maior pupendiculari DH, er- 
go D A c6 magis maior erit D H . Quod D A quoque fit maior D B , pa- 
tet cum ipfa fit diametri fegmentum, in quo cft centrum, &hoc femper 
-oftendeturde quibuslibet alijs perpendicularibus ad contingentes; cigo D 
A, in qua centrum reperitur, eH MAXIMA in vtraque figura, etiam U da- 
tum punflum cadat in ipfam peripfieriam . 



-:.J .'i.l , I; l . n • . ' r ■ J.; 

, Inprinuvcro,ta>ne(l D^ nunof DA; itemelt DB mmor DG, efiq; 
JDG minor DU.,,^o DBcQiunpUus eft minor DH, & hoc femper do 
.qualibet porpeodici^rj ad quamcupque conting^em , pr^ter ad punflum 
X>t quare, dupi^;Umpunflutp;D cadit intra circujum, MINIMA ell O 
B reliquum, diame.tf)^egmeff;uUi:> dempta 
Si autem datum punfluti\ inc|^4t in ipfam peripheriam , vt in B: patet 
perpendicularepi^ OX B , fiippr cpruiitgeotcm ex eodem B duflam , pun- 
^qm euadere, aCiPrpptetcauuUi^vi MlNIMAHt nifi dicatur illud idem 
punflum efle , 

Si tandcfu punflqm D ca4ut ^fla, yt in fecunda figura ; dufla ex D 
circulum contingente D 1 ,'conliarpariter perpendicularem duflam ,cx D 
fuper ipiauy p 1 to punfluiq abifle , ac ideo in hoc etiam cafu non dari X/iV/- 
maM,Scc. Quodivltirnopijqhjndumcrat. , ' 


, 
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THEOR. LXIII. PAQP. XCVIII. 

Perpendicularium i vertip^^oni fcaleni fuf ef red^s bafis pen- 
pheriam contingentes ducibilium, MAXIMA eftjquazfupercon. 
tingente extermino MAXIMI lateris Coni ducitur, fiueeftipfum 
MAXIMVM Coni latus : & dum veftigium verticis cadit intra ba- 
fim, vel in ipfiusperipheriam, MINIMA eft, qua: fuper contin- 
gentem ex termino MINIMI lateris , fiue ell idem latus MLNIr 
MVM: dum autem cadit extra, MINIMA eft, qu* cadit fuper 
contingentem duiftam apundlo veftigij verticis ad eandem bafts 
peripheriam,fiue MINIMA eft ipfa Coni altitudo . 


E StoConusfcalenus ABC, cuius vertex B, bafis A C , centrum D, & 
altitudo B E bafi occurrens tn punSo E ( quod verticis veftigium vo- 
fo , ) quod vcl cadat intra bafim , vt in prima figura, vel in ipfam periphcria, 
vHrrfccunda, vel extra, vt in tenia, per quam BE, & per centrum D con- 
cipiatur dudumplanumt^iens in Cono triangulum ABC, quodrcdlum 
« 1 ^ fo erit < ad planum circuli A<^ cdtque.triangulumlcalenum,cuiusmaiu$la> 
ciindi Sc- tus.nempeB A erit 1’MJXlMf'rc, fninus vero '&<S HmiMyu laterum, 
♦'ijlibid * vertice B ad bafis circumferentiam ducibilium . 

Pr.rtcrea ex terminis diametri A, C, contingant peripheriam redse A 
F, HC, &du(fto per axem quolibet alio plano efficiente triangulum IBL 
obliquu ad planum bafis A C , ex terminis 1 , L alterius diametri 1 D L, agan- 
tur contingentes 1 M , L N , & hoc fiat vt contingit , &c. Dico perpendicula- 
rium , qu* a vertice B ad ipfas contingentes AF, CH, IM,LN, &c. du- 
ci pofTunt, in figulis cafibus,Ar<rj'/Ary^// elTe, qux fuper AF, atque eam 
cllc ipfum MASlUyn latus B A : in primd autem , & fecundo cafu MiNt- 
HAU effe, qu* fuper CH, atque hanc efle, ipfum MlNlMyM latus BC: 
in tertio denique n ex pumfto veftigij E ducatur E G peripheriam bafis 
contin|cns. Dico carundera perpendicularium MINIMAM effe, qux fu- 
per EG ducitur,&hancefTeipfam altitudinem BE. • ' 

Etenim, in fingulis figuris, cum triangulum ABC fit, ex hypotheff ru- 
Aum ad planum bafis A C , & ad communem eorum fcflioncm A C fit F A 
perpendicularis (nam eft AF contingens circulum, & AD centrum iuiv 
gens ) erit eadem F A reda ad planum ABC, ac propterea reda erit quo- 
que ad AB, qux eft in Codem plano ABC, in quo eft AC, hoc eft BA 
perpendicuLaris erit fuper contingentem. AFi eadem ratione oftendetur B 
C perpendicularem eife ad contingentem CH. ' 

Prxterea duda ex E reda M E N parallela ad I L , cum anguli D I M , D 
L N fint redi , a contingentibus cum radijs conftituti , erunt quoque reliqui 
^rallelarum interni I.ME, LNE redi, lung.intur denique BM,BN. 

Et cum B E fit reda .id planum bafis A C, erit etiam planum trianguli 
M B N , quod per eam ducitur , redum r ad ipfam bafim , fiue bafis reda ad 
f iR.vnd. (riajiBijmj, mBN, eftqiie IM perpendicularis ad eorum communem fc- 
'-i dionem 
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1. 


atoncni M>«I. vtmodooftendimus, ergo,& ad redam MB, qu* cft iiu 
eodem trianguli plano paT>emfcula*i« BM perpendieiriarisfuper 

IM: eodem modo*oftendctur BN pcr^ndicularemcffcad'LN. 

r ' \ j • 

1 AM perpen^cularis B A maior eft BC^cum B A fit MAXlMvli Coni 
latus , NiMVM , vt fupra monuimus i ob eandem rationem cft 

bA maior B I. Icd B I maior cft BM, cum B M fit perpendicularis ad I 
M , ac ^coMiNlMA 3 .A ipfam I M , ergo B A eo magis maior erit per- 
pendiculari B M : eodem modo demonftrabitur B A maiorem efle perpen- 
leulari B N, & hoc feraper, &c. quare in fingulis cafibus MAXlHVM 
Connatus B A eft MAXIMA prxdidarum perpendicularium, 



Vo.autw ad UIMIMAH io prima fi^ta^ Eft B C minor B A ciim ea 
fit MINIMVM Coni latus . Amplius eft « perpendicularis E C minor 4 97.I4 

- perpendiculari EM, vnde,& quadratum EC minus eft quadra- 
to EM, & communi additoquadrato E B, erunt duo fimul quadrata CE» 

E B,fiuevnicum (quadratum BC, minus duobus fimul quadratis ME,EB 

fiue vnico quadrato B M (ponitur enim B E reda ad bafim , ac ideo cum onw 
nibus EC, EM, &c.rcdos efficit angulos;hoc eft reda BC, quar perpen- 
dicularis cft ad contingentem CH, minor erit reda B M , qu* eft perpen- 
dicularis ad contingentem IM; eadem ratione oftendaur BC minorem^ 
efle perpendiculari BN, vel quacunque alia ex B ad quamlibet contingen- 
tium duda quare B C eft iplarum perpendicularium MiMlM a . * 

- In fecunda vero cum altitudo B E congruat cum perpendiculari B C ad 

f ontingentem C H , cumque eadem B E fit 4 MINIMA ad planum bafis As h 
C, erit etiam perpendicularis BC MINIMA ad idem planum, hoc cft MI- ' 

NIMA quarumlibet perpendicularium. In primo igitur, ac fecundo cafu 
reda BC, quas eft MiNiMy M Coui latus, perpendicularium ad prxdi- 
^as contingentes cft ^ 


5 , ¥N tertia denique , cum fit reda B E ad planum bafis peipendicularis , ipfa 
1 . cum contingente EG redoscfficiet <■ angulos , fcd ipia B E eft dMiNl- 
MA ad ipfum bafis plimum, quare, quoque eritpr.-edidarunu i 
quaruml^ct perpcudicularium . Quod vltimo oftendere proponebatur . 
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COR & LHbc*v I. 

E x hac igitur conflat in ConcJTcalcno, tura MAXlMVii, tum A</W- 
latus perpendiculare tflc ad re^s ex eorum extremis terminis 
baiis peripheriam contingentes . 

Nam fuperius primo loco demonflrauimusredlara BA, qux efl MAXI~ 
iiVM Coni latus , re(flum angulum efficere cum contingente A F , & redtam 
BC, qux efl latus MlNIMVM, cura contingente CH redum pariter an- 
gulum conflituerc. 

C o R O L L. II. 

P Atet quoque in eodem Cono fcaleno, perpendicularem ex vertice du- 
dam fuper aliam contingentem ad extrema bafis cuiufcunque trian- 
guli peraxem non redi ad baum Coni, eamelTe, qux iungit eundem veni- 
cemcuminrerrcdione iplius tangentis cum ea reda linea, qux a veftigio 
vertieis ipfi bafi prodidi trianguli per axem xquidiflans ducitur . 

In triangulo enim IBL per axem dudo, fed fiipv^^m AICL o]>Ii- 
quo , ibi demonflratum fuihsedas B M , & B N perpendiculares tflej 
•’ fuper contingentes I M , & L N,^d|^s ex terminis I , & L bafis I L ciuf- 

dem trianguli, atque iampunda M, & N fimt interfediones ipfarum tan- 
gentium cum reda MEN, qux per verticis vefligium £ xquidiflans duci- 
tur ad 1 L bafim trianguli . 

r. .THEOR.' LXIV. PROP. IC. 

- In quocunque Cono fcaleno , Parabolx portiones iuxta quxli- 
bet Coni latera genita:, &quarutn diametri, in earum triangulis 

E er axem ab ijfdem lateribus proportionaliter diftent , vel quarum 
afes lint iquales , habent altitudines proportionales perpendicu- 
laribus, quf ducuntur a Coni vertice fuper redas bafis peripheriam 
contingentes ad punda , quibus eadem latera occurrunt . " ' 

E Sto Conus fcalenus ABC, cuius vettex B, bafis circulus AC, cen- 
trum D, & Coni altitudo fir BE, per quam, &pcraxim dudura fit 
' planum ad bafitn eredum , efficiens in Cono triangulum ABC: & iterum-t 
lirdus fit Conus quocunque alio plano per axem efficiente triangulum fuper 
bafim obliquum G B H , atque iuxta vtriufquc horum triangulorum lacera., 

B A , B G caiiquam regulas,c6cipiannu' duci - plana , parabolicas portiones 
efficientia , ita vt communis fedio Parabolx genitx iuxta latus B A cunu. 
triangulo A B C fit reda P I , C q“* m triangulo ABC xquidiflabit lateri 
«I- primi BA crltque Parabolx diameter,; & cum bafi A C fk reda LIM (qux . 
fiuiiu. redx A D C erit perpendicularis , atque eiufdem Parabolx bafis } commu- 
nis autem fedio Paraoolx genitx iuxta latus B G cum triangulo G B H , fit 
t ibideiD. reda QS, ( qux paraUcla erit ipfi BC, ac item erit i d^eter Parabolx) 

r ' ’ &cum 
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&cum bafi AC crk reda NSO, (qu* ad redtam GDH erit perpendi- 
tiliaris , & ipfius Parabola- balis) qux bafes inter fc xquales erunt, cum fint 
rcdbc in circulo AC a centro D xqualiter diftantcs, atque Iiuiufmodi Pa- 
rabolarum diametri PI, QS proportionaliterdiftentalateribus.feuabip- 
(arum reculis B A. 13 G, ita vt fit BP ad PC, vel A^ad IC, vt BQjid 
QH, velGS ad SH. Dico altitudinemParabolx per PI ad altitudinem 
Parabolx per QS (quxIuntParabolxiqualiumbafium) habere eandem 
rationem, ac perpendicularis ex vertice B luper contingentem ex A, ter- 
mino lateris B A , ad perpendicularem ex B fuper contingentem cx G, 
termino lateris B G . Et e conucrlo , &c. 

Nam fit AF bafim contingens 
ad A , fiue perpendicularis ad 
diametrum AC, que erit -•quoq; 
cum AB perpendicularis .•fitque 
CK contingensad G,qusitem-. 
eam diametro GDH redlos an- 
gulos efficiet s atque cx E Coni 
verticis veftigio, ducaturE R pa- ' 
rallcla ad HDG, iungaturqueB 
R, qu.T (bper contingentem GR 
erit e perpendicularis , iundlaque 
H R , qiKE redtam G S N fecet in 
T, agatur redta QT. > 
lam cum fit I M pdrallda ad A 


<e i.Co- 


F, d vtraqucertiraperpe«i<H£b^r’^^r^ 
ell ad A 'A^B i Prid ■F( 



angulus P I M afqualisdn^gulo B 
A F, nempe re^i, quate ipfa P I erit altitudo Paraboliese portionis, qux’ 
ducitur per PliiixtalatusB A, cnm fit MIL eiusbafis. Prxtereacumfit 
RH ad HT ,- vt GH ad HS,(obparallelai RG, TS in triangulo GHR> 
vel yt B H ad H Q_(ob xquidillantcs G3. SQjn triangulo GHB)'erir 
iii triangulo RHB redta BR parallela ad QT , eftque RG parallela ad T 
S , ergo angulus S xquabitur M angulo B R G , fiue redtlis erit , cx qim 
ipfa Q T erit altitudo Parabolicx portionis dudtx per Q^S iuxta latus 
BG, cum NSO fit bafisipfius Parabolx. Et quoniam demonftrata cft B 
R parallela ad QT, erit BR ad QT, vt BH ad H Q. in triangulo BHR,' 
velvtBC ad Cp.ex hypothefi ,Vel vtBA’ad PI, obparallel.isintrian4 
gulo ABC, & permutando BR,'quXcftperpendicu!aris ex vertice B fu- 
per contingentem GR, ad B A, qux eft perpendicularis cx B fuper con- 
tingentem A F , ita QT , qu® cft altitudo Parabolx per QS , ad P I , qux 
cftaltitudoParabolxper PI, &hocfemper; quarepatetpropofitum. ’■ *’ 

. ‘ viti va.X/.. i 

COR O.L L. >'i 

H fnc eft , quod Parabolarum in Cono genitarum , iuxta quodhbet latus 
trianguli per axem ad bafeni redii , cjde funf diametri, ac altitudines. 
SjpcriusenimoftendimusdiametrumParabolx per PI in triangulo per 
axem ABC iuxta latus BAi^cQc quoque altitudinem ciufdcra Parabolx. 

S » PRO- 


r to. vnd.^ 

Elcm. 


d ibidem. 
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PROBL. XX. PROP. C. 

- In dato quocunque Cono Icaleno , MAXIMAM MAXIMA- 
RVM , & MAXIMARVM MINIMAM Parabolz portionenu 
affignare . 

Sto Conus fcalenus ABC, cuius vertex B, bafis BC, centrum D . 

' Oponet inter Mj^XlMjiS^Fardbohst & MAXIMAM y & MINIMAM 
aflignare. 

\ Secetur Conus plano per axem , & ad bafim ere^Io , cificiente triangulum 
ABC. Patet alterum ipfius laterum, vt puta B A eife ^ MAXIMUM» alte- 
rum vero B C MINlMVM . 

Radius D A ad partes MAXIMI lateris fecetur bifariam in E , ita vt C 
E fit tripla ad EA; & per E iuxta regulam MAXIMI lateris B A concipia- 
tur dudum planum efficiens Parabolen: patet hanc effe b MAXIMAM iuxta 
idem latus B A , quam dico efle quoque MAXIMARUM MAXIMAM , vbi- 
cunquc cadat pundum H veftigium verticis . 

Nam MAXIMA Parabole, duda per E iuxta latus B A, ad quamlibet 
aliam MAXIMAM Parabolen iuxtaaliudquodcunquc latus, nempe iuxta». 
BF (cumipfajfint fa»quaIiumbafium)eftnomoIoge, vt altitudo <^vnius ad 
altitudinem alterius , (cd altitudo ad altitudinem eft vt * perpendicularis ex 
B fuper contingentem circuli B C peripheriam ad pundum A, f quae eft 
ipfum latus B A, ad perpendicularem ex B fuper contingentem ad pun- 
dum F , atque perpendicularis B A maior eft perpendiculari ex B fuper 
contingentem ad F , cum ipfa B A fit ^ earundem perpendicularium MAXI- 
MA-, ergo; & MAXlMAV^x^o\& duda per E iuxta latus B A erit maior 
MAXIMA Parabola duda iuxta latus BF, &hocfemper, vnde ipfa duda.. 
per E iuxta MAXIMVM Coni latus B A , erit MAXIMARVM MAXIMA: 
quod primo erat , &c. : 

Praeterea fi H veftigium verticis B ce- 
ciderit, vel intra circulum B C, vel in ip- 
Cus peripheria : fcdo radio D C, ( qui eft 
ad partem MINIMI lateris B C Coni A 
hCj bifariam in G, & per ipfum dudo 
plano iuxta regulam lateris BC efficiente r, 

MAXIMA ^ Parabola . Dico hanc clTo 
MAXIMARVM , MINIMAM quafitam. 

Etenim MAXIMA Parabole per G iux- 
ta IdtusBC, ad quamcumque aliam MA- 
XIMAM iuxta quodeunque aliud latus B 
F , eft homologe • vt altitudo vnius ad al- 
titudinem alterius, cum ipfa: fint ^ a:qua- 
lium bafium 5 fed altitudo ad altitudinem», 
eft vt»* perpendicularis, 'ex B fuper contingentem ad C, qua?» eft ipfum 
MINlMVM latus B C , ad perpendicularem ex B fuper contingentem ad F , 

.. . ” ---vr-.-vr- ... - 2cper- 
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& perpendicularis BC rainoreft perpendiculari ex B fuper contingentem 
ad F, cumea BC fltipfarum perpendicularium MINIMA, cr%o,ik MA- <* 9 S-h- ad 
XIMA Parabole per G duiSa iuxta Coni latus BC, erit minor MAXIMA 
Parabola genita ruxta latus BF, & hoc femper ; quapropter ipla MAXI- 
MA Parabole, dudlaper G iuxta MINIMVM Coni latus BC, inhiscali* 

MAXIM ARVM MINIMA, ^odlecundderat,&c, - . ' 

Si tandem veftigium verticis H ceciderit extra balimConi, vti apparet 
in hac figura . Duifta contingente H 1 , atque iunda B I , fi radius D I bifa- 
riam fecetur in pundo L, per quod iuxta latus B Lducatur planum Para- 
bolen efficiens, qua: erit MAXIMA. Dico hancefTe MAXIMAXVM MI- 
NIMAM. ,'i , 

Quoniam MAXIMA per L iuxta latus B I ad MAXIMAM iuxta aliud 
quodcunque latus B F , efi vt altitudo ad altitudinem , cum ipfx Parabola; b if-rd- 
Cnt <■ xqualium bafium , fed altitudo ad altitudinem cft vt d perpendiculari* 
cx B fupier contingentem ad I, qux efl ipfa B H Coni altitudo ('quat ad h. 
omnes redas in plano bafis Coni ad pundum H pertingentes efl ' perpen- d 99- h- 
dicularis^ ad perpendicularem ex B fuper contingentem ad F, & perpen- 
dicularis B H minor efl perpendiculari ex B fuper contingentem ad F, 
cumipfafit/huiufmodi perpendicularium MINIMA, quue.Si. MAXIMA f 9^-h.aA 
Parabole iuxta latus B I , iungens Coni verticeni , & contadum redae 
linex H I , qux a velligio ff ad peripheriam bafis ducitur, mi- 
nor erit MAXIMA Parabola iuxta latus B F, & hoc fem- 
per , vnde ipfa MAXIMA Parabole per L iuxta la- 
tus B I, erit, in hoc cafu , maximamvm mi - ui ^ 

NIMA. Quod vftimb faciendum erat, 

quodque eflo DIVINATIO- ii-- 
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ADDENDA L I BM- 


Pag. 53. CoroU. I. itaTeflituendum . - i 

T TInc eft , quod applicatx cx terminis aqualium diametrorum in Parabo- 
X A Ia , vej^in reliquis feSionibus^ cx pundisproportionalitcrdiuiden- 
tibus femi-diametrosad quemlibet angulum conftitutas; nempe quod bafes 
aqualium portionum decadem coni-iciSione, velcirculo^omninofcnm- 
cubfecautinrerdiametros, &quodrcdxIincx , tum harum applicatarum, 
vcibalium portionum punda media , tum extrema iungentes, rcclxfcmi- 
diametrorum terminos iungenti xquidillant . 

Demonftratum cft enim redas H I , E C ,'qux funt bafes xqualiu portio- 
num HEI, ABC, fccarc fe mutu6 in M inter diametros E D , B D ; & iun- 
das HC, GF, AI ipli E ^efle parallelas. 

Pag. 5p. poft Coroll. adde feqncns 

S C H O L I aViM. 

Q Vod in Ellipfldemonftrattimfuir de portionibus ABC, HMl, femi- 
Eliipli minoribus, idem Sequitur de maioribus A H C, H C 1 , qua- 
rum bafes AC, HI fimilemconcentricamintcriopcm Elliplim_ 
contingunt; nempe has quoque inter fcxqualescdc. Nam ipfx poniones 
AHC, HCI funt partes fuperftites de cadepi Ellipfi ABCH, demptis 
xqualibus portionibus ABC, HMI. . 


Pag. 61. poft Coroll. II. 

CD r 'o lu m. ^ 


t y ▼ " ' 

P Atet denique in Parabolis parallelis, vel kfimilibus concentricisHy- 
perbolis, aut EUiplibus, vel Circulis ABC, DEF, omnia redangu- 
!a fub fegmentis applicatarum , inter fe , & prxdidx contingenti A E C 
xquidiflantium (quorum vnum eft rcifiangulum GDH, vel GFH) elTcj 
inter fexqualia, cumquodlibct ipforum xquale fit eidem quadrato femi- 
^gcocis A£. 
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VINCENTII VIVIANI 

AD LIB- DE MAX. ET MIN- 

APPENDIX. 

M O N I T V M. ... 

✓ 

S ACTENVS habet Amice LeB<r plurima eorum , tjiue ianu 
diu occafume Diuinationis in V, Cenicor. excogitauimut > 
dum ex tribus illis fafciculis SEl^filSS. LEOPOLDI 
tejiimomo comprobattS) de tjuibus latius mProamio y 
priorem exinaniuimus , alterum extemuuumsts . £m eorum reUefuijs ter- 
tium [altem librum efformare flatueramus, circa MAXIMAS pariter y 
ac MINIMAS magnitudinis 'verfantem, atcfue amplius illas eiufdem 
nominis , fit <* MAXIMIS , ^ MINIMIS plus minufue rece- 
dunt excuttentem 5 tpuod raro hucuftjue , ac tantum necefsitate cogente-» 
demonflrautmus , ijuod<]ue,de indujtria omiftmus , tum ne d fufcepta-» 
materia longius difcedercmus , tum 'vt ipfam expeditius perfoluercmus . 
yeritm graues y ac diuturna egritudines , qua nos , huic editioni in- 
cumbentes , exagitarunt , ita ipjimet remoram fecere , totcfue e contra-» 
funt f imuli ad hoc in rvulgus manandum , nA catera ad aliud tempus 
proferre cogamur , fi hac tibi grata comperiamus . Liceat tamen ex tertio 
libro (juafdam Propofitiones ^lunde receptat defumere , at<jue Appendicis 
nomine huc apponere , ad id prafertim impulfi , tum f‘od nofirt harum 
Propofitionum demonfirationes huic tertio libro fint penitus inutiles , tum 
(fuia pollicitam ^uorundam fidem , quibus has patefeceramus , folidam 
Mcorruptamque pnrfus tum inuenerimus . 

Duo potijsimim funt Problemata, quibus' hac Appendicula corflatur . 
Primum ( nAi confiat ex quadam 'variarum Propofitionum narratio- 
ne, qua inter fummum Geometram Torricelltum, praflantioref que Gal- 
lia, ne 
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Ltt , ne dicam Europ,e Aiathematicos intercejfere , tjuales , inter hos D. 
F ermal Senator Tholofams , D, ‘F^eruaUiut in Parifienfi Academia 'Ae- 
gias Mathematum Profe(for, acD.de Verdus ) pr.efatus Cl. Ftr de-, 
F ermat ipji Torricellio oltm propofuerat , qm licet Jiatim in ipjins ftlu- 
tionem non tncidijfet , inde mox animaduertens Problema determinatum 
ejje, illud demum triplici a>ia , altera' nimirum per locos planos, reliijuis 
per folidos demonjkauit- , nobifjue poftmodum exercitationis gratia irc-> 
hunc, tjui f equitur modum enodandum tradidit. 

Dato triangulo , cuius vnufquifq; angulorum minor fit graduum 
120, punctum reperire, a quo fi ad angulos tres reds educantur 
ipfarum aggregatum fit MINIMVM. 

j ‘x>f 'Vera fatear , non niji' iteratis oppugnationibus tunc nobis 
•vincere datum fuit , fed aggrefsione omnino ab alijs diferepante , ac, 
ni decipimur , fatis lucunda , ^ ad ipfufmet Problematis propagatio- 
nem <valde accommoda , dum non tantum ad tria data puncta , {qualia 
funt 'vertices angulorutn propefti trianguli) verum etiam ad quotquot li- 
buerit , ex alio quafito pi^rfip , AdJfiJAdFM eduSlarum aggregeuum-j 
reoerin queat, manente tfl^n , determinata eorum pofitione, prout det er - 
tuniM eft prad>^k^ (riAPguhm* . ■ ■ 

Alterum Problema pr.eclarifsimum Firum , ^ Auorum fplendore , 
tuorum integritate confpkuum, agnofeit AuSiorem : P. Honoratum Fabbri, 
t.utwue Gallum , itiffuitarum celeberrima Societate magru nominis Theo- 
itgum, omngena hijtoriqrum , hurnaniorumque liter arum eruditione de- 
.(..M.m, Mathematicum praflpntifsimum , Phtlofophum acutif simum, 
... I olim Lugduni apud Gallos Philofophiam publice edocens , fummaa^ 
egregq acuminis famam fibi peperit , quod mamfeflb tefantur ( ita nobis 
ajj. lente altbi iam, fefl parum commmdau nobilifsimo Adolefcente I tifl- 
rcncio 'Magalotti tanti F <ri amantifsimo , tdfequentifsimofquadass^ 

ipfus PAOPOSmoNBS PHYSICAE, CFM Ai(eFISSIM 1S 
e\AT lOHF M MOAdENTlS , tunc dndem pubhci^itirisfacla , ^ 
prout fuftus , Deo dante, patebit ex notus eiufdem geomegif is , acphyfi- 
comathematicis contemplationibus , quibus Literatorm$^{efpublica ali-, 
quando fe locupletaturam expediat. 

Hoc Igitur Problema , anno 16 ^ 6 . idem Ql. Adolefcens Laurentius 
Adagalom , ^dum mPtfano Lyceo Jurifprudentiam excoleret) apradicia 
P. F atbri , tunc 2{oma immorante receperat, nohfque per epifiolam, Pi- 
fs , fub 27 * Decembris datam commusucarat- , cui pofl triduum referi- 
bentes, vmuerfaLorem quafti propofitionem , ita expofuimus-, 

Dua- 
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t Duabus datis rciftis lineis terminatis , non modo ad redium , fed 
ad quemlibet angulum conftitutis , & per vnkis ipfarum terminum 
alia alidn'ipfarum .'equidiftanterdui5a> ad contrarias tamen par-- 
tes , & in infinitum produda : oportet per extreiiiuni terminum al- 
terius, redlaraducera squidiftanti occurrentem, quy cum bini, 
fimiliapiangula ad verticem conftituat, ipforum aggregatum fiC 
MINIMA quantitas . _ y ’'' ' 

mjham PrMemMtt modationem hifverhis tmnciauimus \ 1 

■ Diuidatur fecanda linea , ita vt legmentum ipfius prope termi- 
rtatam parallelam, ad legmentum reliquum fit in ratione diametri 
cuiuslibecquadrati ad exceffum diametri fupcr latus ; nam pudum' 
interfiediioniseritqiircfitam. . . • 

ac demum de inuentione hinorum <eijualium ex triangulis aggregatorumf 
taSn fufra, tjudm mfra. fundum MlfilMl oggregati eundem Cl.4d«f 
lefcentem (emnumefiqmus\ S(d iam Affendsctm aggrtdeamur , 

PROP. I.' - ’ 

■=Srfuermf ytt6 ordineS quotcunque trian^lorum aequalem aU 
titudinem habentium ; eritaggregkumbafiuin triangulorum pri- 
mi ordinis, ad aggregaturo bafioro triangulorum fecund^, vt ag- 
gregatum triangulorum primi j ali aggregatum triangulorum fe- 
cundi ordinis . 

S it vnus ordo triangulorum ABC, CDE,EFG,GHI, alter veri 
triangulorum ordo LMN. NOP, PQR, & omnia fint squalis alti- 
tudinis, vtriulque autem ordinis triangula fint ad cafdem partes, & 
bafes in diredum difponatur , quarum bafium aggregatum , in pruno lit A i , 
&in fecundo fit LR. Dico aggregatum A I, ad a^regatum LR efle vt 
aggregatum triangulorum primi ordinis ad aggregatum tr languloraiccuui. 

Quoniam iundis redis AH, t-.,» L 

CH, EH i & L Q., N Qj eritr » ® ^ 

triangulum ABC aquale trian- 

c'umfn*fopctfca- 1 ; nrd.h 
dfnvbaf»AjCli*phabeaot txhyt; . n 
potbefiearuiinialtitiaJinem) 

CI>E wUdlb.GHEv'ac'EFG, 
aquale E H Gni rude comunto» ■ 
additoGHiltmmtortmla (jmul: >j 
pimi ordinis;ieqtnlialiv^coiAur_ 
h 1: itcmoMAutmfitnrtiniiitiulaS-; 


fecundi ©tigricdqualiaciffcjrni- ' Jt . c _ r ; di 

M LQRi cftvibafis 

■ T naii- 



1^6 Vihcentij Viuiahi ■ / 

nantur«i]iMtiumaItitudjntim, quare aggregatum triangulorum prfmi. ad 
aggregatum triangulorum fecundi ordinis ent.vt AI adLRt velvtagm«> 
gatum bafium primi ordinis ad aggregatum bafium fecundi , Quod erat, . 

LEMMA II. PROP. II. 

In quocunque polygono regulari, aggregata perpondicolorium 
ex quibuTcunque pun^js , ( quat tamen non llnt extra.perimetrum.. 
polygoni) fuper omnia eiu$ latera edudanim, interfeliint «qua-" 
lia . Si vero alterum punSomm fuerit extra perimetrum, aggrega- 
tum perpendicularium exeo edurarum, maius femper erit quoU-. 
bet przm Aorum aggregatorum ex pun^p, quod non fit ejttra , 

\ ■ l ‘ ■ t . * 

E Sto polygonum regulare ABCDE,'&duoqua:libet punAa F,G, in- 
prima rigura. vcl intra, .vel in ipilus perimepo, a quibus lupet cius late- 
raeduAi lint perpendiculares FN, FH, FI, FL, FM; & G O, GP, G 
Q., GR, GS. DicotalfuiuperpendicularinmaggKitata inter fc arqualia- 
clTe . Si vero alterum punAorum G , cadat rxira , Vt in fecunda figura , dico 
aggregatum pcrpcndiculviutp ex G maius elTe quolibet prx^onun ag* 
gregatorum, vtpuupeipendiculariumcx F. ‘ *' " 

"■ ‘ ' iUUi;.',. in;./ ;rr;u' fiofliiflrri-jnii 




jv 


-i;: 

•; 'jl.. 'j >1 A i. ti!.. . 'ij 

DjfUsenim rcAis ex G, F ad omnes angulos. polygoni, vtin figula 
Patet ipfum polygonum verinque diuifum cOe in duos triaiigiHloruin ordincis 
xqiiiles alcicu iines habentium, qux funt ipfa polygoni latera, fuper^uae ettr 
dum perpendiculares, (fi nempe hx accipiamur ta«iquam'iiaies:)|ericctig9 
aggregatum bafiun triangulorum, quxmmut conueniuntin.Fi ad aggre^ 
■ P« prU gatum bafijn triangulorum, qux conueniuat in G,'*tvtaggregatumcriaiV! 
m.im Ap- giilorum, primi ordinis ex F, ad aggrqgacudicpiangalornn|i fecundi ex G^ 
1 ^' fed h;c triangulorui; aggregata in priq|a figura faaoxqaaliadnaia tpb ideta 

polygonum complent) ergo, & aggregata bttfiunveoraodcm. hoc eft agr 
gregata pcrpendicuUrHMi ox at Gyliipcr polygoni latera eduAarm«« 

, .i 1 funt 
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funtxqualia. Infecijnda vero figura, amregatiuntriiijgulqrumex G ma- 
ius cft aggregato triangulotunicx F, vt latis patet ^cum illud, ipfum poly- 
gonum excedat) ^uare,& aggregatum bafium triangulorum ('quae 

iitntipfaLparpmdi^aresex G) maius dl aggregato bafium triangulorum 
IxC <l*lieiunt perpyp^ulares ex F ,), Q»apropter, &c. Quod erat , && 


- I . Xi. ) ' ' • f 



o L ,L. 


H inc •tft , quodsrggt-egatuin perpendicularium ex centro dati polygoni 
iu(ieri.eiortit«ra edudarum, fempereft non maius quolibet ex alio 
punClo perpendicularium aggregato, vbicunque aflumptum fit pundiuu 
hoc , vel intra , vel in perimetro , vel extra perimetrum dati polygoni . 

I) ' tl.*, ,1’w. ' . 'i , L' / - , !l j ^ * 

■J ,r> 11 ?(-;j -.rii. w.o;r.. j .i.-i.,:.. /.< , ^ 

I. PROP. III. ‘ 


' In'qtA>d6nqhe pjdygOBO fcguJati^, aggregatorum Ijnearum ex 

ad ipHus abgulos^^c^arurn , MI!^- 
MVM efi i quod siirotntio . T’ A . .-o. 

, ai.ii;j>x 1 

S frp<ilyg6nUmrt§^ifi^!ABCDE, cuins centrum P, aquo ad angulos 
eduCljefintredtfP A, PBi PC,'PD, PE, fuinptoq: vbicunque alib 
pundo O, vel intra polygonum ABCDE, velin eius perimetro, vel ex- 
tra, iungantur item O A. OB. OC, O® . OE. Dico aggregatum edu- 
rarum ex centro P, minus efle aggregato durarum ex O. 

Ex punr is enim A , fi , C , D , E , erigan- 
turipfis P A, PB, PC, PD, PE perpen- 
diculares LI,IH,HG, GF,FL vtrinqj 
produda* . Patet has fimul conuenire , & 
polygonum L I H G F dato fimilc confti- 
tuere circa idem centrum P, ad cuius late- 
ra ex pundo O ducantur perpendiculares 
OR,OQj_ON,OM,OS. 

lam per Coroll. prxcedentis Lemmatis 
in polygono I H G F L aggregatura per- 
pendicularium, qu* ex centro P eft noiu 
naius aggregato per^ndicularium , qux 
cx pundo O vbicunq; aflumpto, fcd aggregatum perpendicularium exO, 
minus eft aggregato obliquarum OA,OB,OC,OD,OE, fuper ijfdem 
lateribus circumferipti polygoni edudarum, (eft enim perpendicularis O 
R, minor obliqua O A, & OQ minor OBi ON minor OC; OM mirior 
OD, & OS mmor O E; eigo aggregatum perpendicularium exP, hoc eft 
ad angulos d^ti polygoni ABCDE edudarum, eft omnino minus aggre- 
gato obliquarum cx O, nempe edudarum ad eofdem angulos dati poly- 
goni a pundo O, vbicunque fit ipfum O. Quare aggregatum dudarum ex 
centro ad angulos polygoni regularis MmiMyM ctt . Quod erat , &c. 

T a THEO- 
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TUEOR, ir. PROP. IV. 

f ,1 Si quotcuflque reda linea: tenninate (non minus vetb quam, 
eres) cuiuslibet longitudinis /ad vnum idemque pundum occur- 
rant, totidem angulos inter fearquales conftituentes, &quatuo( 
redos complentes , Erit aggregatum Harum fimul omnium occur- 
rentium, MINIMVM aggregatorum redarum, a quibufcunquc/ 
aJijs alTumptis pundis , ad eofdem datarum terminos edudanim . 

S Intquotcunqueredf AB, AC. Ad, AE, AfI AG tcrminate.que 
adpundum A fimul occurrant, confticuantque angulos B AC, CA 
D.DAE.EAF, FAG.GAB inter fe xcfiiales , d fimul fumpti equales 
quatuor redis: dicoaggregaturaharumomniuminuselTeaggr^tolinea- 
rpm, quae ex qupliSet alio pundo I ad eofdem terniinos B,CiD,E,F,G, 
edjJ^i pqffunt , quales funt I B , IC, I D , I E , I F , I G . 

• Sit enim A G htjUtlMA dudartmiex A , fbper q«a fumatur A P ipfa A 
G non minor, cui demanturaequales AH, AL, A M, A N, A fccom- 

plcatur polygonum HLMNJOP, quod erit aequilaterum, &aequiangulu , 
regulare , c um anguli ad A fine aequales, eiuTaucceacnus erit A» denitr 

que/ungamurIH,lI,IM,JN.lO.X?.,;.| ,AH , ■ /. v . 



lamaggreganimdudarum AH. AL, AM, AN, AO, AP excentro 
* pet 3 . ^ angulos polygoni , cum fit * MINIMVM , erit minus aggregato duda- 
Appeod. rura IH, IL, IM, IN, IO, IP ex pundo I , fed harum aggregatum mi. 
nus eft aggregato binarum IB, BHi IC, CL; ID.DM; lE, ENj I F, 
F O ; I G, G Pi nara I B, B H maiores funt IH, 3t IC , CL maiores I 
, L,&c. qu«c eo magis aggregatum, ex A dudarura, AH, AL,'AM, A 

N, AO. AP minus erit aggregato binarum IB, B H; IC, C L; I D, D 
M; lE, ENi IF, FO; IG, GP; demptis ergo communibus fegmentis B 

aggregatum datarum AB, 
AC, AD, AE, AF, AG minus reliquo aggregato dudanm IB, IC, 

ID, 
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ID, lE, IF, IG exadumptopunao I ad datarum teraiinos B,C,D,E, 
F ,Gi itaque aggregatum duftarumcx A aquales angulos inter fecificien- 
tes , & quatuor rectos limul complentes eft MIHIMVM . Q^d erat , &c. 

Hinc folutio Gallici ProhlcmMis, feqaenti Lemmate praojlenfo. 

LEMMA III. PROP. V. 


Siintrian^lo ABC fuerit angulus ABC, minor grad.izo. 
&fuper lacera BA, BC deferibantur ad partes bafis AC fimile^ 
circuli portiones AEB, CDB capientes angulos graduum 120. 
Dico ipfarum peripherias fe mutuo fecare , atque omnino intra- 
triangulum ABC. 


: «II 


N Dn enim fc contingunt in B: quoniam duflaCT B refta FBG vnara 
harum portionum peripheriam contingente , ipfa, & alteram quoque 
contmeet : quare angulus G B A a contingente , & fccante confeaus cQua- 
lis erit ei, q ui nt m alterna portione AEB, nempe erit gr. ■ 2 eandem 
rationem angulus GBC erit grad. lao. vnde reliquus ABC< e quatuor 
rcelis,erit pariter gr.i 10. quod eft contra hypothcfim,cum ut mmor. 

Nec autem fe lecant extra trian- 
gulum id partes G, vt in-G: nam,.--- - 

nor eo, qui fit* contingente ex B cFi 
fecante B A, liuc minor fkao.in,;^- 
terna portione -AEB, qui tft grad. 

120. iccuioyc G BC minor effet gr- 
i"iok quare reliquus A B G'd;grad.i.(" 

3dd. maHx elfet omnino ;» » ©..quod ^ . A 
item eft contra hypothefim,'cuifl fit 
minor; quapropter huiufmqdi peri- 
pherias le mutu6 fecarc infra B ad 

partes bafis AC ncceflceft. . • c. • ' 

Venim ipfarum intcrfeiftio haud fiet in bafl AC , nec infra,^ quoniam-. 
fi inipfa bafi A C, vi in F, eflet, ex conftrWftlone, angulus AEB grad. 
lao. fiuemaiorreifto, & CFB paritfer majofreab; ex quo duo fimul A F 
B, CFB edent duobus redis maiores; qu6d‘eftVabfurdum, cum duos rc- 

^ Si tandem eiedem peripherix fc itlutuo fecafenr infra balim A C ,_vt in H ; 
lundis A H, C H, edent priter, ex confttudiortf .duo fimul anguli AH B, 
C H B , fiue vrticus A H C maior duobus redis i.qiipd eft falfdra^m iple a 
duobus redis deficiat per aggregatum duorum anadlqrum AC H , C A H . 
(^a nobrem huibfthodi fimilium poirionum pdripnerif ncccffano le mutuo 
fecabunt, atque iritra triangulum ABC. C^pd dcmonftrwdum erat . 




•S-App. 


‘4-App. 
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'PROBL. I. PROP. VL 

Dato triangulo, cuius vnufquilq; angulorum minor fit gr.iap. 
pundfum reperire, 4 quo fi ad angulos tres reftg educantur, ipfarum 
aggregatum fit MINIMVM . 


E Sto triangulum ABC vt ponitur, &inuenire oporteat puniflum quale 
imperatura eft . 

Super latera B A, BC ad partes bafis AC defcribantur circuli portio- 
nesADB, CDB capientes angulos grad.i 2 o.fiuexqualcs externo cuiuf- 
libet trianguli a:quilateri, quarum portionum arcus omnino fc mutuo fc- 
cabunt intra triangulum ABC, fitque eorum interfciaio punaum D, Di- 
co ipfum efle quifitum . 

Nam iundtis D A, D B, D C, erunt an- 
guli ADB, CDB graduum tao. vnde reli- 
quus A DC, vfqucadquacuorredlorum c 6 - 
^ilcment um item erit 120. Cum ergo tres 

redf D A; DB, DC adpundqm PiCoeun- 
tes tresiqiii^ffangulosgfiiciant, cyjjj^Bchf 
fimul fumpti aequales fiiit quatuorre^, erit , , 

ipfarum D A, D B, D C aggregatum ar/rv/ATyT * quanntas. Quare in- 
uentum eft pun^ium D,vti quaerebatur. Quod faciendum erat'. ^ ■ 2 ■ j 



PROBL. II. PROP. VII.,' 


Datam rediam lineam terminatam ita diuidere , vt funipta par- 
tium ipfius tertia proportionali, aggregatum extremarum fit MI- 
NIMA quantitas. ; . - 

E Sto data linea A B , quam fecare oporteat , vt imperatum eft . 

Erigatur ex A ipfi AB perpendiculares, &atqualis AD.iunSaqi D 
B Iccetur I) E aequ-ilis DAi & cx E Ajper AB perpendicularis demitta- 
tur E C . Dico pumftum,C quaefitum foluerc ; , 

Nambifariam fc<fto angulo A D E per redam D F fecante A B in F , ^c 
iunda F E : cura iit latus t)' A xquale D E , & D F commune, & angtili 
A DF. EDF aequales, erunt bafes F A, FE xquales,& reliquus angulus 
F E ii reliquo F AD xqualisGucrcdus: quareu cum centro F intcruallo 
F A ciroilusdefcribatur A is traniibit quoque per ^,&vtramque D 
A. bB^conpBgctin A, . 

lam ^'um.in lemi-circulo Ct AC ad CE, vt CE ad CG , iitque CB 
xqualis, CE f cum etiam A D fit atqualis A B ^ erit A C ad C B, vt CB 
ad CG. 'Vnde aggregatum extremarum poft Tegmenta AC, CB erit A 
G; quodciTc MltilMyu fic dcmonftrabitur . 

Sum- 

‘ i. 
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Sumpto enim in data refla AB quocunque alio punflo H, vel inipfius 
parte pro Juua vitra B, vt in prima figura , vel in ipla AB, vt infecunda, 
& ex ri dufla H I perpendiculari ad A B, fecante diagonalem DB ini, 
duflaque AI fecante circuli peripheriam in L, iunflilquc GL, GI: erit 
angulus ALG reflus, atque externus trianguli LIG; quare internus LI 
G acutus erit, ac ideo refl.1 IM.quatex I erigitur perpendicularis ad IA, 
hoc cft, quae ipfiLG *quidiftat,lecabit AB vitra punflum G, vtinM.ac 
ideo erit A G minor A M . Et cum in triangulo rcflangulo A I M , fit vt A 
H ad HI, ita HI ad HM, fitque HI aequalis HB, erit AHad HB, vt 
H B ad H M , ergo A M cft aggregatum extremarum proportionalium poft 
partes A H , H B , fed eft A G minor A M , vt mod6 oftendimuf ; ergo ag- 
gregatum AG minus eft aggregato AM: & hocfempervbicunqueaflum- 
ptum fuerit punflum H extra C: ergo aggregatum A G minus eft aggrega- 
to A M.- &hocfemper vbicunque aflumptum fuerit punflum H extra C: 
quare AG eft MiNIidVM aggregatum quatfitimi; derefla, AB feflaeftin 
C, vt imperatum fuit. Quod faciendum erat,. 



S c H p L I V M. 


S I qu.Tratnrinm quam rationem repertum punflum C diuidat datam A 
B: id ex ipfaTheorenaatisconftru^fione elicietur. Nam cum triangu- 
la AB, BEF fintfimilia inter fc, erit BD ad D A, fiue diameter qua- 
drati ad latus, vt BF ad F E, vel ad F A, & cum fit BC ad 'CE, vt CE 
ad C F , fitque B C ntqualis C E ( cum & B A xqualis fit A D ) erit etiam 
CE fiue CB xqualis CF. Quare fi data refla B A diuidatur, ita vtpars 
BF ad. reliquam partem FA, fit vt diameter cuiufdam quadrati ad eius la- 
tus, & maior pars BF fccctur bifariam in C, hoc ipfum punflum erit quse- 
fituotu . , 

■Vel. Cum re^x AB, AD fint xquale$,&perpcndiculariter conftitu- 
ts, erit AD, fiue DE latus quadrati, & DB diameter, & E B exceCTus 
diametri fuper latus, fed eft AC ad CB, vt DE ad E B: ?rgo quxfitum 
punflum C fccat datam reflara AB, ita vt maior pars AC ad minorem C 
B, fit vt latus cuiufdam quadrari ad excelTum diametri fuper latus, qux ra- 
tio , vt iam conftat , cadit inter terminos incommenfiuabiles . 


LEM- 


i^z Vincentij Viuiani 

LEMMA IV. PROP. VIII. 

* , 

Si in triangulo ABC, cuius bafis A B , ex vertice C duda fit 
C E ipfi B A parallela , vel ad eaideni , vel ad oppofitas partes , & 
ducatur quselibet AD E vtranque BC, CE fecans in D, & E: 
dico aggregatum triangulorum ADB , DCE aci triangulum A 

C B elie vt aggregatum extremarum poft B D , D C , ad B C . 

- - 1 

S Vmatur D F tertia proportionalis poft B D , D C . 

lam triangulum DCE ad AD(I) cft vt ED ad DA, vel vtC D ad . 
D B , vel vt D F ad D C ,* & 
triangulum’ A D C ad trian- ’ 
gulum ABC , eft vt D C 
ad C B , ergo ex xquali tria- 
gulumDC Ead ABCjCrit 
vt D F ad C B > fcd triangu- 
lum A D B ad idem ABC 
cft vt B D ad B C, quaro 
duo fimul triangula DCE, 

A D B , ad triangulum AC ^ \ 

B, erunt vtdui fimul linex ^ 

DF, DB, hocefttota BF, ^ 

aggregatura extremarum poft B D , D C , ad B C . Quod erat , &c.' 



PROBL. III. PROP. IX. 

Duabus datis re^is line» te^nvinatis ad quemlibet anguluiru 
conftitutis , & per vnius ipfarum terminum alia alteri datarunu 
«quidiftanter:duda>;ad' contrarias tamen partes-, &in infinitum 
produda r oportet per extremum tettninuifi alterius', ttdam duce- 
re squidiftariti occurrentem*, ita vt‘, cum ipfa bina fimrlia triangula 
acivemeVm c-onftjtui^^ aggregatum fit ^dlNlMA quantitas .' 

^ i.‘i> j ’’ ■ / V ...i j ^ . • . ' ■ ‘ 

S iiit''AB, B c rc^x iihex tcrminatx’ad qucmcunquc angulum ABC 
-compdfitx ; fitque C D ih infiriitiim produda ipfi B A parallela , fed ad 
oppofiwsparrc^redx CB: oportet cx A redam ducere, qualis eft^ADi 
ita vt aggregatum fimilium triangulorum A E B j 'C E D ad verticem E 

''/'V ' ‘ ' 

‘ . Diuidatur B C in E , ita vt B E ad E C fit vt latus cuiiifdam quadrati ad 
cxccftUm diametri fuper latus; dicopundum E elTc quxfitum. * 

Nam duda qualibet aha AFG; iundacjuc AC: cum aggregatum ex- 
tremarum proportionalium poft BE, EC Iit MimiMYM. (per ScholiunvJ 

prop. 


i . 
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prop.7. huius ) ipfuns erit minu^^eg^ftoextramnun poft B F t'F C ; qua» 
re primum aggregatum, ad redam BC minoreih habebit ratioacm,’quaiiu 
fc<^ndum aggregatum ddeSuiddin BiCrfedprimhtnad BC cft * vt aggre- •g.App, 
gatumtriangqloruntiAEBiD.EG adtrijl. 'I I I ,T.M 11. . /n>i- 

* ^ ” " ' ’ ' ■ • - • • - ■ g 1 /. i p (}/. 

GFC ad idem triangulum AC B, quaro 
aggregatum A E B, D E C ad triangulum 
ACB minorem habebit rationem quam., 
aggregatum AFB , GFC ad idem trian- 
gulum A C B, vnde aggregatura ex A E 
B, DEC minus erit aggregato ex AFB'^ 

GFC, acpropterea aggregatum triangUi; 
lorum ad pundura E erit MlNtHVH. o 

Quod faciendum erat . \ 
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T TInc, cumfitvtfubduplum adfubduplum, ita duplum ad duplum, fi 

irX com{iIFAuiirfaaat|ela{taiQBaBHiiClfi^dMh''ag^ri^atUM«l& 

jjt 1/ moiii; ''i.!i;ii.i;;; ';yi' 

•' r, ',iip;rt;I ,Dtl rnabricji»; Oi/1 , 1/Ul Ilo?; ri.iiicir.r:;/ wr: ! 

, lU i Pf^GP;' ' 

l. .m mupj. , . > i CI .Tl ? A ■, rr;r . , . ; ; j, 

ijfdem pofitis,-^-m'|illhiH>l<» ll^^* 8»VaB8dfM15'gBejt'8 Cj 
quodlibet aliud pundum F inter jnuentum pundum £ , & extre- 
mum B, Stoponeat aliud inipfa pundum alCgnare, qua; fimul 
exhibeant aggregau triangulorum ad verticem inter fe xqualia . 



i* 


E Rigatur B G perpendicularis, & asqualis ipfi B C, iungatur G C, & 
per F agatur F H xquidiRans B G , & fiat vt B F ad F H , ita F H ad 
aliam FI, & circa diametrum BI circulus deferibatur redam GC fccans 
in H, & L, &ex L ducatur LM parallela ad GB; dico pundum M clTc 
quxficum, hoc ell fi producantur AF, A M redam C D fecantes in O. 

& Ni 
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i54 Vine. Via. ^Ub.deMax.& Mini App. 

& Ni aggregatum triangiilonim A F B , D F C , aequale eCTe aggregato 
triangulorum AMB, NMG;..'':m ' V ■/ i 

. Quoniam cum fitvt Bf ad FHrita FH>vel FC adFJ, erk BI aggrei. 
gatum extremarum BF, FI, poft BF, FC. Itemcurafit BM ad ML, vt 
ML, vel MC ad MI, erit idem BI aggregatum extremarum BM, MIi 
poft BM, MCi fcdaggregatuoUriangidonun ad F ad triangulum A BG 

,l'l '> . >) 



'! mi ,fru!r;i;! <l :lLr rnu’. ;'' ’ ’ aiL j >tuT T 

•tApp. A C) e(l,*,vtd|grtg»tura extremarum poft BFj FC ad B OT* 

aggregatum triangulorum ad M ad idem triangulum A B C eft vt aggreglih 
tum extremarum poft BM, MC ad eandem BC, funtquepraediifta extre- 
marum aggregata inter fe atqualia, cumytrinque coi^ci^ eandem BI, 
quare, &aggiegatum triangulorum AFB, OfC, xqu^c crit aggregato 

piangidorum ijiloq ' I 

• vjj.-jvi ,'l fnuw-uf;i loim H . ;Lijii 

i:if ;! xijp rniiftnnq tlfj.ni luiii; --ioqoi!! ,.'I r :■ 

.u;i.up-,.st4.'jfHni lugni.r.i 

APPENDICIS 

FINIS. 


■ • . w , i 

.1 , . . ' ; - • V : f 

1 . •, • -• . . .. , - • . ' f! ' 


' * 


Digitized by Google 


X E C T 0'R.' B E N E V O E E; 



dd»0t/trt piirt/m oh' 

_ter/um , in Ammmtenfis trdn/hiftwno 

.* * fffocnld!^ refliftu nequeunt y antequam 

ad leihonem accedas , $ta fm locts corrsgere te rogatum voumuj . Relu^ msnutiora ad ort/sografham 
>wmt* )& fuafdampanicafatationet turbatas t velomtfas aqutjfuno mdicutuo 
retinquinm etarridandas . ” ‘ ^ 

^ 'i :^03L■i 

PagaT.veruii^duav dimetro BD.<.aoctxaddiamecramBP'| p^S.v.to.&dummQr.^ad dumccruo) 
v.H.&aumeiro-^addi*^^ ft^o.vjiJSc^dilpfjiei.BcWip&a | pjiWtjilABC^i^C- ABC, 
ADC I v.ii.&^oddc- &quodDri«ude | v.jg. 40. 41. ALCE-DLCE j p.jg.v. j. a Quadam fcftionis - 
a Quadarotnfe^lQpe ) p« 47 >^ 7 >eftMWXMAfIbi>eftMAKIMA fibi | p.49.r.4.Hyrped>Qlen AEC^rHyper- 
bolenHBI | v.i 7. MAXUJAM- MINIMAM ^ vjy.JegUlaLE -regula LF j p,5i.v.i. in pargine deeft cita- 
tio -/».i.coroU.i9.h. ] p!^5.y.a,Kg|3l|a JfiV^guIafitdutlalG J v.14, CI,& quidem- CI,eftquidcm | 
p. 5 7. V. j . drcuf 'pu -• - circu^cripta .* quam dico eflc MINIM AM | p. ; 8 .?.8 . comienirct - cbnueairet fupra C 
v.4j.GI cum-C. .cum | p.59.v.i7.vcrfnm AF-vcrfumCF | p.58.v.j 4. & Hyperiwlc r & fimilis Hyperbole 
T.35.MG,redu>.iGN,arymptqcosOP,&ip(arum- MI,re&um I N , afymptotos OP , & ex ipfarum | 
P.74.V.3. Paraboli^ had^niiW- Pawb^in j. p< 75 «T-i-:AB.j BE,item altera -;AB , D.E., ; tem latera I p^ 7 - 

Y. 35 . cx venice BG ; - ex vertice filf BG j'| 'p. 78. V. \t : adlo^ardiA afymptotos adfcn^tan«n'fegulas , & 
aiymptofos j.p, 7 piy.»frfHypprt)oI«ipprKHyfK:ijbK»l^ GE j 

fit-Iam»rp^ar^pV^QB J eit J p.9r.y,io. inpur«oQ,-in punao P, I . v.^i. tamen caseIigpmus,qufappor- ' 
tun« - tamen eatiii re 4 i<^uis eligemi»sr'j^u* opportunz ] j>!9d.vVtV'HypcrboICndreutrifcS-^ - Hypeibolcti 

CQpcentricaiBfii^MnUaibcre J v.iz.dle MAXIMAM-wq MINIMAM. j.p.99-.''TRrtniafi5ii.i'a, HyperboleN 
E concipiatur picata, 8(HHK continuata | p.ioo. v.p.IatertIvfiNiMAM- iatete BR MINIMAM I p-ioi- 
v.iz.rpdusIatu&riraalkcrfuttilatu&|.p-lc^.y..iQ. rcn3otiofi.>reinpnori | p. 109. 

v.zp. Et enim - EU enim | p.i 1 o. v, 6 . Sumatur DE- lui^rur B O , & producatur \ & fumatur DE | v. 7. dia- 
mc^rp AErdimetrp BE.[ p.|',i i, v. vlt.3^cribtmr, cumrefto-adfcribititr, fcdcumreilo T p.i ii. v.3. fcd 
BH-fedB^A 1^.4. i^faBH-ipfaBA'}‘V\iji*,' 0 Mtfymptoto-OM afymptotos J v.39. punaum D - pundum 
D,&cumdatqfcnii-tranfuerfofi. | P.114.V.30. MBN-ABC ] p.tzo.v.5o.inquacum«&cuin | p.itz.y.i. 
in portione -portioni | v.x. tn triangulis - triwgulis | v.g.inPatabolar Parabolz | v. u.meainfcripti-eiin- 
fcnptf ] p.i cum quafbbet- nana quzliDet.l ~ ’ ‘ “ ‘ • 

lol^aMiilo.i^i&a^llfid^ttgyig^ 


bit iibi - liabit auam (ibi ] p.izy. v.ir. vtOF a 

adBF 

3 rt)uidi ^ tj. 

LCN J , eanj^, 

maiora -KFIzqualia [ p.i jj.v.u.EG, GN-EG, 


TKF I p, 1 19.7.^ cum zqiuli? cum etreumferiptz 
■ vtinSa- I v.tx. Vt At-vtOF’| pki51.v-1.ALCO- A 
V. 5 J. fi Igitur Ellipfis - fi igitur ] p. 151. v. vlt. KEI 
p-ijf*v. 4 i*clle axis -efleminons axis | p.i4i.v,‘57. 


cumLH-cumfitLH ] p.Mj v.it. LH maior -LH minor I v. i^.& HCmaior- & HC minor |_ P.144.V.56, 
pertinentium - pertingentium | p. iq6. v.14. inter «contadlum- inter contaftum | r. 15. cadet totus intra, 

IJhJJ, emua fic refiitumda. 


Pag.i.verf.i4.ipfiBC.-ipfi AC. j p.f.v^y.refttmgalqcquMeell- redangulo cum quadrato DM zqualf 
eft I p.8. v.5.inO;cum-inO;FIfccctGHitiM. Et cum | P.9.V.55. MINIMA erit- minor erit quacunque 
ducibilium j p. ■ 1 . v.i 5 . & reliquam B D - ^ in fecunda figura , reliquam £D | p.ii. v.ii.i vertice difiet r d 
venicc B diitet | p.i 6. v,4. prouenire- peruenire | p.xi.v.d. BDquif>us-BD,atque | p. i5.v.4o. Quod,&c. r 
Quod , &c. Seu FC zqualis ed ipfi F A : ergo in h(K cafu dux futii MINIMAE . | v. 4i . vcl extra - vcl intra ) 
v.45.exreAaPFG-exFreAaFG | p.5 z. v.9. erit - eflet ) p.54.v.iz. MAXIMA ad incliifam - MAXIMA du- 
cibiliuinadinclufam | p.57,v.x. ademptum -adepium | v.24.iumantur- addantur { p.58. v.51. fit minor -fit 
maior ] citat, z5.pt. conic.- z 7. pr.conic. | p.4z.v.59.reaangulum GEC- reftangulum GEF ] p. 45. v.- 5. 
qu.tdratumQP- quadratum QF f v. x5.comingemcQP -contingeme OP | v.ztf. quadrato quadrato 
OP I p.5o.v,5. lacera AD -latera parallela AD { p.51. v.40, D,M,- D,N , l, #.4i.fiueerit-_atqucerit ) 
p.55.InCoroll. II. dele ea verba in 4. 5. 6. 7. & 8. figura j p.fd.V-xj. communi B E^ communi G E J p.qo, 
V.9. ex quo NE -ex quo DE | p.6i.v.5.Hyperbolis,autE:|ipfibus-Hyperbolis,yelcuculis,autElltp(ibus | 
p.6z. citat. 4tf. h. - IO. fec.conic. &4tf. h. ( v. 18. Iam,dui£ta-Iam,inprima figura, dudli I p. iSj.y.z. MX* 
pctbolc-Hyperbolx [ v.ii. BD-BE j v.Q;lirD-inE ( p.7z. v.i8.produ&4Cohuenicc-produAa,veI con» 
uenicc | v. zo. verticis B j qua propter - vCrecbB; vel ui fecunda figura aliquando axi xquidifiabit , quapro- 
pter J V.Z4. Coni fuperficicin- Coni, vel CylindHfqperficiem ] v.55.ConiabcercrCotu,yeICylindria]a- 
tere | v.54. Conicam fuperficiem? Corneam, vel Cylindricam fiiperficicm | p.75. r. 41. latera, &c. • latus A 
C,&c. I p.7«.v.i.inpianoNL- inpIaqoDAC | n.79.v.5.ex zo.zt.ac Z5. miius-ex zo.ac xz. hiiius ) v.n. 
DEB- DE I v.^o.DEB-DE { p.ixi. v.ylt.ellet alter -eiire,altcr ( p.iap» v.jj. re^Ungultim* ro^ngulor 
runi I p.ijc. v. penult. in 5. ratione ad i.;in ratione j. ad 1. 
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Impnitiativ fiatis feruandis >8. Marti j 1^58. / 

l^mc.dt‘B<a'StFic.Gen.FUrmU.‘' 

l 


ExcellentiTsimusDominus AuguftinusColtellinus Aduocatus, Sc 
S.Oflicij Confultor , videat hoc Opus infcriptum DE MAXI- 
MIS, & MINIMIS > &c. & referat, die ^.Aprilis 1^59. 

F.Gahritl Pitrotius Flormitm S, Officij 
Flor. Cmk{U. 


Sic ditiiniire licet Reuefendifs. Pater, nec inal^ de arte fua au- 
diet Mathematicus, dipt per.retortos linearum tramites itur 
ad tc([lam geometric£ veriutis ; bonis interim Ixtantibus, 
cum nihil obbqihiffl ab orthodoxa hde inucniatur S. R. £. in- 
uifum , prout tefeto . Die x v j. Aprile MDCLIX . 

Jugu^ams ColuUitti manu propria . , 
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die i gtAptil. 
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i;at T.GairitlPirrotmS.ogic^FlofJ- 

‘ m' ‘ " . • ^CaiKtU, demandato, ' 

• -'-titirin f .V j ^ .i. 
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